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llluftriflimis > & Sapientiflimis 

BONONIENSIS SENATVS 

QjriNQ^VAGlN r A VIRIS 

Dominis Colendiflimis. 

V. STEPHANVS ANGELI VENETVS 
Ord.Iefuatorum S-Hieronymi,ac in Prouincia 
Veneta Prouincialis Definitor P.P.P. 

4 Virtutis efl 'z/is ( lUufhrifisim 
Sapient ffimi *DD. ), ac folertiffima 
indoles , njt animum fuauit er imbuat , 
dtfciplmifqi r veluti temperamento per- 
optirno, lucunde componat infiruat, 
Jgttod viutre efl corpori jd menti prp/lat 
fcire excellenUus\namq\ y eluti Prome- 
thei inanis flatua homo degeret , fi i fidentiarum radio fiplici- 
ter non excitaretur ad r vitam . Id docuit Apollinis lyra , quf 
Lp dem quondam dulci fiona fiecit carmina reddentem vitales 
indidit auras ^ 'vocts^cum in reliquis grauitaret inanimis, 
atq ime tenderet in centrum . Explicet profipere plumas 
De d alus , tungat humeris alas ,fie fit libret in aera , cafius fu- 
giat crudelitatis deludens ingenium ; animus 'vere tunc petit 
at hera , tum /api enti a adiumento fulcitur , fiienttarumqi 

2 2 acumine 
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acumine euedit nuperus Th^nix , Vt vires fumet ad ten- 
tende fydere . nSemqi njoltebit mens tncunttenter wbk 
fiudij Artificium aece fient , tdfi robur mutuebit d j cientia t 
quod eb tArchytp cure retulit lignee olm columbe , cui pennes 
febrej ecere ed nuoUtum , opificis fors fuit , £y* elucubretis 
•valde diligens . Ite efl i fi r viuet corpus , dt rude extet /»*> 
genium , numme decendum , quod rviuet homo , qui filum Vi 
intelliget njiuit ,opufifi tnt eligentia exercendo eb eminen- 
tibus cp teris fecernitur Neture grejjum det pedibus vt cir- 
cumcur fient per orbet» > verum , <-ut mens euehatur, njirtus 
efi y que cepiti tangit edminu ula j ideo Mercurius Scientia- 
rum Numen , & Prffis,ceruicem, et fi plantes ture impicat 
alts. Ergo fi mextme debemus netura , cuius ope morituri 
njiuimus , potior e fcientra infer ibende , qua rette , que pi- 
pient er , qua ryt Uter, que de cor d , que perenniter <-v'.uimus m 
file nos incun ebulis, ve luti cercenfefcijs adflrittos, addicit $ 
bfc perennitati generose fouet . file ab <vtero in arumnopm 
rvitam $ bpc ingloria Capitolium educit . file lotte , quo fe- ? * 
ginemur infantes , ad corruptionem enutrit i hac nosimmor- 
talitatt perit , ac poflbumosfiruat tile demum parentibus 
emancipat, (gfi Patria ' } bac quidquid fumus Lycets , pra - 

eeptoribusinfivbiti inde fi profitetur Achilles mplura debere 
fhyront , qui eb animo ruditatem elimineuit , quem Tbety- 
di , qua corpus dedit, flygijfifi vndis lotum ittibusexpofuit 
in jfcnfum . Bononia Gbriojfa Hudiorum Mater , qua Athe- 
narum reparat •vetufietem, qua facntijsgymnttfie difrtif- 
fima aperit, qua Virtuti file struis thronum , (Sjr domicilium , 
quapoitremo Mfcenates paret fipicnttbus , ed Metbcfis me 
accendet Amorem, opportunitatem contuit , tArchimcdcmfi 
. , exhibuit , 
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exhibuit , Excellent iffimum nempe Bon anent uram Cauale- 
rium, qui Geometri* gloriam perfecit ,huiufce preclanjfim* 
Vrbis auxit nitorem , lefuatorum cptum ampli fime decora - 
uit, <~ut puriori Geometricarum dulcedinum lafte , luculenter 
nutrirer . Haufi, qux nunquam ad faturitatem deguflabo 
v alimenta. Veflrum ftluflrtjfimi > (gjr Sapient ijflnii DD. 
rvrbanitatilemjjim te, qu* Prfctptorem Caualeriurn fouit im- 
pense , ture fe flat uit dtfcipufos , quo fidenter deditifflma Vo- 
bishfc libe c at tr ament a , quibus claritatem /ungere, <vtin- 
occidua fplendefcam^eflr* Nobilitatis, (flf laudis , opus erit y 
ac facinus prpflanufjimum. Tenuis munufculi inopiam com- 
mendet qua promitur obfequentijfima -vouentis dcuotios hpc 
me T/obts rcalde fpondet deuincium , hfc confultt > Qj mbet y 
rvt tandem, forfan cum ff nor e, reddam, qup tam Geometri- 
ca ab hoc Lyceo tucundijjime ebibi rudimenta . Primitiarum 
titulis gloriantur bi labores , namqi centrum grauitatis hy - 
perbol* me primo fui fle perfc rutatum profiteor . Vos hinc eli- 
go Jfumina , quibus fqmjjime dicem , Vos operis optime fla- 
tuo Patronos . hxnnes della FaUle y qui primus centrum gra- 
uttatis parttum circuli , Elbpfis e 12 nafitus , '-voluminis 

merticem Philippi Quarti Htfpamarum Potent f simi T^egis y 
nomine , ftfl mate flat e coronauit . Quo gaudet communi ti- 
tulo , hac opella, eo prxclartfhmis Viris fi nouit fore fer an- 
dam. Excipiatis hpc uota , ideo k Vobis omnibus numeris 
maximis , cum exigua fint , & peni minima ,tuend i , Cate- 
rum fl Palladis ortum ditau/t irrigue pluens aurum , Vos pari- 
ter Sapienti fima Vrbis Pr&fides , quiq> ideo Mtnerua mu- 
nus impletis, tAflra ditent } ac pro fpere tribuant ad gloriam 
fene flere. Valete. 
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LECTORI 


BENEVOLO- 

LapTo Mcnfelulij exierant c Typ<K 

graphi manibus quatuornoftri libri 
circa Infinitas Parabolas verfantes» 
Sub ic&um equidem vetus , quum die 
ipfo Caualerius ante annum i $40» 
in problemate vl cimo centurias Tuo- 
rum problematum ; & anno 1647. in exercitatio- 
nibus geometricis; pertra&auerit • Sed circa illud * 
non modica vel totaliter ab ipCo inta&a , vel pro- 
prijs medijsoftenfa j & roborata r manifeftaui mus * 
Verum dum tertius illorum fub praelo eflfet , fuccurrit 
modus centra grauitatis hyper bol^eiufque partium 
indagandi, fiippofica tamen ipfarum quadratnra^» 
Aft tunc noftra intererat opus de infinitis parabolis, 
quam primum abfoluere j quapropter & inepiftoia 
ad leporem, & in calce quarti libri pollici trfii mu s T 
& argumentum illud, & tranatum de infinitis fptra- 
ltbus , fequenti anno , explicare. Incepimus confcri- 
bere propofitiones ad centrum grauitatis hyperbole 
attinentes ; quando tot aouar cognitiones geometri- 
cae 
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c AT occurrcnuc, vt no$ coegerint (nefefraus quo fa- 
tojfententiam mutare,impu!Ierintque Mifcellaneum 
pr*fe»scitiinm£ edere, opufculum de infinitis fpi- 
• ralibus ad aliud tenipus reieruantes . Etenim nefei- 
«us an hoc primum futurum UrilJorum, nusforfan 
elaboraturi fumus . Modhuansque phantauam occu- 
pat argumentum quodam leuiter ab eximio Torri- 
CClIio taftum j circa quod , do<2rinas tum in Mifcel- 
ianeo prarienti, tum in opere de infinitis parabolis 
«xpoGtas, infequentes , arbitramur nobis licitum fo- 
re futurum explicare quamplurimanoua, tam circa 
«eiifuram, quam circa centra grauitatis infinitorum 
folidorum, infinirifquemodis variatorum . Accipe 
ergo , benigae Le£or , in pr^fentiarum Mifcclla. 
neum hocce, in quo quas principaliter cnucleauimus 
do&rinas, habes in cius fronte. Porr6 cupimusad- 
moneri, nos in ipfo aliqua indiuifibilium methodo 
dumtaxat confirmafle. Namque illa omittendo, pu- 
tabamus , non modici ingenium tuum labefa&are. 
Haud enimindiuifibilium methodo roboraris aflen- 
tiri,leuiterque circa regalem illum arguendi modum 
harfitare, aliud proculdubio non indicat, quam eius 
vim, & energiam intime, ac medulitds minime per- 
cipi . Perlege ergo fcquentia fi tibi placet , & Vale . 
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MISCELLANEVM 

HYPERBOLICVM, 

PARABOLICVMQVE. 


/EC VNDIT AS trium propoli» 
tionum initio terti/ libri eorum, 
quos de infinitis confcripfimus pa- 
rabolis, expl ica ta r um, 1 u cu 1 en ter ex 
prontmciatis ijfdem in libris fuit 
omnibus patcfa&a . Haec autem., 
elucefcet magis , magifque perluftrantibus in prae- 
tenti libro a nobis aperienda . Centra grau itatis cir- 
culi, &Ellipfis, aliquarumqueipforum partium ad 
noftra tempora vfque incognita fuere . Noftro dum- 
taxat feculo IoannesdellaFailla, Guldinus, alijque 
haec detexere . Hsec & nos manifeftauimus in $ . & 
4. praecitatis libris, at methodo abomnibus diucr- 
fa . Aft haec centra inquirerentur fruftra nili circuli 
quadratura fupponeretur. Semidiameteretenim ad 
interceptam inter centrum circuli , & centrum gra- 
uitatis fe&oris eiufdem eam dicitur habere ratio- 
nem, quae inter partem circumferentiae, re&arrquc 

A lineam 
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lineam cadit. Ratio vero inter re&um, &curuum 
exprimenda , femota circuli quadratura, habetur n£ 
forfitan ? Nequaquam. Jgitur prsdi&a centra mi- 
nime reperirentur, nifi circuli quadratura fuppone- 
retur . Tres in geometria extant infignes figura», 
quarum defideratur quadratura. Circulus , Ellipfis, 
ac Hyperbola . Circuli & Ellipfis,ac eorum partium 
( f uppofica talium figurarum quadratura) centra gra- 
uitaris reperta fuere ; cur non etiam ipfius hyperbo- 
lae? Centrum grauicatis hyperbole fub filentio re- 
linquere quocquot de centro grauitatis figurarum», 
fcripferc. Saltem nefeimus aliquem de ipfo verba 
fecifle . Imd Guldinus lib. pri. centrobarycaein cal- 
ce pag. p. libere pronunciat . Deejl hoc loco hyperboU^ 
eiufquc partium centri grauitatis wuefligatio. Curabimus 
ergo nos, hoc centrum , fcu potius hsc centra, ma- 
nifefturc, at non nifi hyperbola: fuppofita quadratu- 
ra; inprimifque oftendemusinqua linea diametro 
parallela fit centrum grauitatis femihyperbolx. Aft 
quoniam hoc inquirimus media ratione, quam ha- 
bet cylindrus conoidi hyperbolico circumfcriptus , 
ad ipfum conoides ; licet hanc nos docuerit Archi- 
medes lib. de conoid. & fphaeroid. propofit.27. atta- 
men & nos prius hanc affignabimus pluribus mo- 
dis, interfeque diuerfis , ac nunquam excogitatis ; & 
hoc co libentius, quia dataoccafionc, aliqua noua 
geometiica exponemus. Sit ergo. 

PRO- 
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PROPOSITIO PRIMA. 

Si circa diametrum byperbola fit etiam parabola ita diui- 
dens bafim byperbola , njt quadratum femibafis , fit ad 
quadratum femibafis parabola , <x >t compofita ex latere 
tranfiuerfo byperbola , tsf ex diametro , ad trarfuerfum 
latus . Tota parabola cadet mtra byperbolam . 

T Res fequentes propofit. probantur fere ijfdem 
terminis a Luca Valerio in append. ad lib.j. 
decent, grauit. propofit.pri & 2. Efto ergo hyper- 
bola ABC, cuius latus tranfuerfum GB, diame- 
ter BD, circa quam fit etiam parabola EBF, fic 
fecans AC, vt quadratum AD, fit ad quadra- 
tum DE, vt DG, ad GB. Dico totam para- 
bolam EBF, cadere intra hyperbolam. Accipia- 
tur arbitrarie pundum L, per quod ducatur ordi- 
natim applicata H K L . Quoniam ex propofit. a f . 
prim- conic. quadratum HL, eft ad quadratum^ 
AD, vt redangulum GLB , ad redangulum.* 
GDBj & ex hypothefi, eft quadratum AD, ad 
quadratum DE, vt DG, ad GB$ nempe fum- 
pra communi altitudine DB, vt redangulum-. 
GDB, ad reda ngu lum GB D. Ergo ex gequalr, 
erit quadratum H L , ad quadratum E D , vt ra- 
dangulum GLB, ad redangulum G BD. Rur- 
fumj quoniatu in parabola eft ex propofit. 20. lib. 
cit. quadratum ED, ad quadratum KL, vtDB, 

A a ad 
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ad Bt., nempe fu mpta communi altitudine GB, 
vt re&angulum DBG, ad re&anguluui LBG. 
Ergo ex aquali erit quadratum H L, ad quadra- 
tum K L, vc re&aogulum GLB* ad re&angulum 
GBL. At re&angulum GLB, maius eft reftan- 
gulo GBL. Ergo etiam quadratum HL, maius 
erit quadraro KL- Sedpuntfum L, fumptumeft 
arbitrarie . Ergo omnes linea: ordinatim applica- 
ta: in pa abola erunt minores lingulis ordinatim ap- 
plicatis in hyperbola r Quare patetpropolitum. 


PRO- 
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PROPOSITIO IP 

Stquatuor magnitudinum fit prima, ad fecundam, Vt tertia 
act quartam i fitque ablata pars prima ad ablatam par- 
tem fecunda y 'Vt ablata pars tertia ad ablatam partem 
quarta \et fint partes prtma proportionales partibus fecun- 
da . Erit reliqua pars prima ad reliquam partem fecun- 
da y o n reliqua pars tertia ad reliquam partem quarta * 


s 


IT vt prima 
A B, ad fe- 


cundam CD,fic 
tertia E F, ad 
quartani GHj 
fitque kB, ad 
L D, vt MF, ad 


A 

[■ 


C 

r 

" i D 

r 

M F 

] J 

. G 

N H 

] — 3 


B 

J 


NH: pariter fit vt Ak, ad kB, fic EM, ad MF. 
Dico etiam AK,e(fead C L, vt EM, ad GN. 
Quoniam ex hypothefi componendo , eff AB, ad 
Bk, vt EF, ad FMj &vt kB, ad L D, fic MF» 
ad NHj ergo excequali , vt A B, ad LD, fic EF , 
ad NH. At pariter cftvt A B, ad totam C D , fic 
( E F , ad totam G H . Ergo & A B, erit ad reliquam 
CL, vt E F, ad rdiquam G N . Rurfum, quoniam 
conuertendo, eft BK, ad k A, vt FM, ad ME* 
Erga componendo, &conuertcndo, erit Ak,ad AB, 
-vt EM, ad EF. Erat autem vt AB, ad CL, fic EF, ad 

GN. 
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GN. Ergo *xa?quali» erit Ak, ad CL,vt EM, ad 
GN. Quod&c* ! j 

PROPOSITIO III. 

f altis qfdem qua in prima propojit. exceffiu quadratorum 
ordmatim applicatarum tn byperbola Jbpr a quadrata or - 
dtaatim applicatarum tnparabtla , erunt adinuicem y ut 
quadrata partium diametri interceptarum inter ipf as y & 
•verticem figurarum - • 

I N eodem fchemate,fint ordinarim applicatae ad 
diametrum A EDO,. HKLO. Dico excef- 
fum quadrati AD , fupra quadratum ED , ciTe 
ad exceflum quadrati HL, fopra quadratum k L, 
vt quadratum DB > ad quadratum BL . Quo- 
niam enim quadratum totum AD, eft ad totum 
quadratum HL, vt totum re&angulum GDB, 
adtoLumre&anguluni G LB: & ablatum quadra- 
tum ED, probatum cft eflfe ad ablatum quadra- 
tum KL, vt ablatum re&angulum DBG, ad 
ablatum re&angulum LBG: tftque ablatum qua- 
dratum DE, ad reliquum re&angulum AEC, 
vt abi a tum quadratum Lk, ad ablatum re^angu- 
Ium HkO (qui i cum ex hypothelr, fit q ad ratum 
A D , ad quadratum Dt, vt DG , ad GB; 
nempe vt re3ai gul: m GDB, ad recfcmgulutiu, 
G B D i erit diuidendo , & conuertendo , quadra- 
tum D E , ad re&angulum ABC, vt re&angu- 
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lum GBD, ad quadratum BD). Ergo ex pro-' 
pofic. anceced. erit & vt reliquum redanguluno 
AEC, ad reliquum re&angulum HkO, vt reli- 
quum quadratura DB» ad reliquum quadratum 
B L. Quod&c. 

PROPOSITIO IV. 

Si ex figuris Antecedentium propo/ttionum inteUigantur ge- 
nerari conoidea , in quibus infcribentur coni fuper ij fi- 
dem bafibus , & circa eandem diametrum . Differen- 
tia conoideorum tam fecundum totum y quam fecundum 

partes 
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partes proportionales , erit aqtt.iits dijfe/entia ton*- 

rum „ *T' 

*■ i 

S Ed ex hyperbola ABC , & parabola EBF, 
intelligantur genita conoidea , in quibus fine 
inferipei pariter coni A B C, EBF. Dico diffe- 
rentiam conoideorum , nempe exceflum conoidis 
hyperbolicifupraconoidcs parabolicum , jrqualem 
fore differentis conorum . Sumatur in diametro 
BD, arbitrarie punctum L, p?r quod agatur pla- 
num HO, pUno AC, parallelum , fecans om- 
nia didafoHda,vt in fchemate-^ Quoniam enim vt 
quadratum DB, ad quadratum BL, ficefteam 
quadratum totius AD, ad quadratum totius P L, 
quam ablatum quadratum ED, ad ablatum qua- 
dratum ML: & quadratum DE, eft ad redtan- 
gulum AEC, vt quadratum LM, adredlangu- 
lym PMR { quia proportiones horum quadra-; 
torum ad has.e ?c#angula componuntur ex ijfdemf 
proportionibus, vt facile quilibet modice in geo^ 
mecria expertus poteft agnofeere ) . Ergo ex propof. 
2. erit vt quadratum DB, ad quadratum BL, fic 
re&angulum AEC, ad redangulum PMR. Sed 
etiam cx propofit. antec. elt vt quadratum DB, ad 
quadratum BL, Ecre&angulum AEC, adrc&an- 
gulum HkO. Ergo vt redfangulum AEC, ad re- 
ftangulum PMR, ficidem redlangulum AEC, ad 
re&angulum HkO. Ergo rediangulum PMR, 
erit squale re&ahgulo HkO. Quare etiam armilla 

circu- 
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circularis PMR, erit «qualis armillae circulari 
HkO. Cum verb pun&um t, fumptum fit arbi- 
trarie j fequitur omnes armillas differentis cono- 
rum, aequales effe omnibus armillis differentiae co- 
noideorum. Ergo & differentia conorum erit «qua- 
lis differentiae conoideorum . 

Sicuti autem probatum eft totas illas differentias 
aequales effe , fic probari poteft quaslibet ipfarum 
partes proportionales item fore «quales, v. g.fiin- 
telligatur ductum planum H O, probari poteft eo- 
dem modo > partem differenti« conoideorum con- 

B tentam 




-a# 


i&f- 


tentam inter plana H O, AC, aequalem efle parti dif- 
ferenti? conorum inter eadem plana contenta»; quod 
cum fit de se euidens , omittitur. Patet ergo diffe- 
rentias conoideorum & conorum , sequales effe inter 
fe , tam fecundum tatum , quam fecundum partes 
proportionales- Quod &c. 

SCHOLIVM I. 

Non turbetur autem ledor videns prarfentertt- 
propofitionem probari per indiuifibilium metho- 
dum, imo admiretur excellentiam, & vniuerfalita- 
tem illius methodi veritatem prodientis etiana illis 
modis, quibus nequit manifeftari methodo antiquo- 
rum. Nam in fuperiori conftrudione nefeimus an 
methodus antiquorum poflit adhiberi, quia indiffe- 
rentijs praedicis nequeunt inferibi cylindri . Quid 
ergo? Conclufio demonftrata falfa erit, quia perin- 
diuifibiliafuicroborata ? Nequaquam. Nam etiam 
eadem conclufio probari poteft methodo antiquo- 
rum, fed alia praeparatione adhibita , vt patebit fuo 
loco, 

SCHOLIVM II. «P 

Sed antequam nos expediamus aproefenti propo- 
fitione,opcrepretium ducimus manifeftare eas no- 
titias , quas cx ipfa , & ex didis in noftro lib. 4. de 
infinitis parabolis poflumus eruere . Cum enim ex- 

ce/Tus 



ceflus fspe di&i fint aequales inter fe tam fecundum 
totum, quam fecundum partes proportionales, fe- 
quitur confequenter iuxta do&rinam pracit.4. bb. 
cfle quantitates proportionaliter analogas tam f«- 
eundum magnitudinem, quam fecundum grauita- 
tem. Quare ex propofit- x eiufdem libri, centra 
grauicatis horum exceffuum fecabunc BD, eodem 
pa&o » Cum ergo centrum grauitatis differentis co- 
norum, quod fit v.g. L, ficfecec BD, vt BL, Gt 
tripla L D ( nam idem eft centrum grauitatis ex- 
cefilispradi£i,& conorum ABC, EBF). Ergo 


etiam centrum grauitatis differetis conoideorum fle 
fecabit B D, in L, vt BL, fit tripla LD. Imo cum 
traiecto quolibet plano HO, parallelo AC, pars 
differentis conoideorum contenta inter plana H O, 
AC, fit proportionaliter analoga cum parte diffe- 
rentiae conorum contenta inter eadem plana; & cum 
in illolib. 4. pluribus modis fit aflignatum centrum 
grauitatis prsdicts partis differentis conorum,quia 
centrum grauitatis illius fic diuidit LD, ficutiip- 
famdiuidit centrum grauitatis fruftorum conorum 
EMNF, APRC, vt confideranti patebit :fequi- 
tur etiam pluribus modis haberi centrum grauitatis 
diffcrentisconoideorumcontentsintcrplana H O, 
AC. Notetur etiam nos in hoc opere citaturos ef- 
fe antecedentia huius operis, & propof. librorum 
noftrorum de infinitis parabolis. Dum ergo citabi- 
mus propof. h uius operis , dicemus, ex tali propofit. 
vel ex fchol. talis propofit. Dum vero citabimus li- 
turos de infinitis parabolis, dicemus cx prop. tali libri 
salis . v.g. ex propof 4. lib.j.intelligendo femper 
noitri operis * ; r • ‘ 
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PROPOSITIO V. 


Cyltndvut cirrum finutur comidi byperbolico e fi ad i?Jhm y 
r vt. compeda ex ixi, fepdiamctro , & ex latere tranf- 
uerjo comtflis , ad dimidium later* tranfuerfi , una cum 
tertia parte axis ,feu diametri , 


Intel- 
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I Ntelligantur omnia folida antecedentis propo* 
fit. &ipfisconoidibus fint circumfcripti cylindri 
QC, TF. Qjpniamconoideshyperbolicum con- 
ii at ex differentia conoideorum , &ex conoide para- 
bolicoj & differentia conoideorum eft squalis dif- 
ferentis conorum j ergo ratio cylindri QC , ad co- 
noides ABCj erit eadem cum ratione eiufdem cy- 
lindri ad differentiam conorum, & ad conoidespa- 
raboticum EBF- At ratio cylindri QC, ad dif- 
ferentiam conorum eft eadem cum ratione quadrati 
A D , ad tertiam partem rectanguli A E C , vt corj- 
fideranti patebit j quia cum fit ad conum ABC, vt 
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A O E , & communis addatur pars genita ex figura 
contenta a rc&a , & cuitua OB , patebit propo- 
fitum_>* 

Quantum verdad partes proportionales , non erit 
diflimilis demonftratio ab antecedenti , addendo, & 
auferendo partes communes fecundum quod pla- 
num fecans parallelum plano AC, tranfit vel 
perpuncte 0,1, vel fupra, vel infra ipfa . Qua- 
re &c. 

• . * t V 

SCHOLIVM. ' 

t . . . . ' » f 

* f 

Brgo exceflus praedi<Sli conoideorum fupra fuos 
conOs erunt quantitates proportionaliter analoga:, 
tam in magnitudine , quam in grauitate. Cum er- 
go excdTus conoidis parabolici EBF, fupra futim 
conum fit dimidium talis coni, quia conoides eft fef- 
qu i a 3 te r u m eoirte fetp%ce(Tu$ Conoidis hy- 

pcrbolid A B fc , Jf^piaiuum conum erit dimidium 
coni ' Quare cjrfind% 

in conoide para- 
nt quadratum Ai), ad tertiam partem qua- 
p^r^^^ceflfem^noidis ABC, fupra 
AB C, vt |dem quadratum A D, ad fextam 
partem quadrati DE. Quod notetur. 

I tem, quoniam exceffus prodidi funt magnitudi- 
nes proportionaliter analogse in grauitate . Ergo 
idem pun<2uniin BD, erit centrum grauitatis cu- 
iuslibet talium excefliium . Cum ergo pun&um me- 
dium 
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«diumipfius BD, fit centrum grauitatis exceflusco- 
nbidis parabolici EBF, fupra conum EBF; fe- 
quitur etiam centrum grauitatis e^cefliis conoidis 
ABC, fupra fuum conum efle in medio jpfius 

.Quod yero centrum grauitatis exceflus conoidis 
parabolici EBF, fupra fuum conum fit medium 
pandum ipfius BD, patet. Quia P, centrum 
grauitatis conoidis diuidit BD, vt BP, fit ad 
PD, vt 4., ad i * feu vt 8. ad 4. N, vero cen- 
trum grauitatis coni diuidit BD, fi c ,vt BN, fic 

^ ^t 3 * vt 9 • ad 3. Ergo qualium 

C BD, 
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BD, eft ii, talium PN, erit i. Cum verbfi fiat 
vt excefliis conoidis fupra conum ad conum , nem- 
pe vt i» ad z, fic reciproce NP, ad PM, fic M* 
centrum grauitatis exceflus prxdi&i . Sequitur qua- 
lium BD, erat u, PN, i, &Bp, 8, talium PM, 
efle x,& B M, Quarepatetpropoficum. 

: PROPOSITIO VII. 

i 

Qylmdrus circumferimus conoidi byperboheo «fi ad ipfitm , 
njt compofita ex axi ,feu diametro , O* ex latere tran- 
fuerfo conoidis ad dimidium lateris tr an fer fi , ~ona 
cum tertia parte axis , feu diametri. 

P Ropofitio ergo quinta probatur alio modo. Sint 
folida pratdi&a, &c. Dicocylindrum Q C, ef- 
feadconoideshypcrbolicum ABC, vt GD, ad 
dimidiam GB, cum tertia parte DB. Cum enim 
conoides ABC, diuidatur in conum ABC,’ filii? 
exceflum ipflus fupra ipfum; fequitur QC, cylin- 
drum efle ad conoides ABC, vt eft etiam ad co- 
num ABC, & ad excefliim conoidis fupra conunl 
Cylindrus QC, eft ad conum ABC, vt quadra- 
tum AD, ad fui tertiam partem :& ex fchol.an:* 
eft ad exceflum conoidis ABC, fupra fuuni ca- 
num vt quadratum AD, ad fextam partem quadra- 
ti DE. Ergo colligendo ambo confequentia , erit 
Q C, ad conum, & ad exceflum, nempe ad conoide s 
A B C, vt quadratum A D , ad fui tertiam partem , 

vna 
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vna cum Texta parce quadrati ED. Cum autem ex 
hypothefi A fit vt quadratum AD, ad quadratum 
DE, fic D G, ad G B j erit & tt quadratum A D, 
pd fui tertiam partcm,cum fexta parte quadrati E D» 
fic G D, ad fui tertiam partem cum fexta parte-/ 
CB.. Ergo etiam cylindrus QC, erit ad conoides 
ABC, vt DG, ad fui tertiam partem (nempe ad 
tertiam partem ipfarum G B, BD) vna cum fexta 
parte GB. Attertiapars GB, vna cum fexta par- 
te eiufdem facit dimidiam GB. Ergo QC, erit 
ad conoides hyperbolicum ABC, vt G D, ad 

C a di mi- 
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dimidiam G B,, cum tertia parte BD. Quod erat 
©ftendendum - 


propositio vnr. 


* Si f f u{lo coni cuius oppofta plana parallela , circum/cri- 
batur cylindrus , & alter infcribatur , cuius bafs mi- 
nor bajis fruHi , <pj" later a ttapezjj genitoris frufli pro. 
ducantur njfque ad concurfum cum diametro . Tubu: 
cylindricus , qui e fi exceffus cylindri circumfripti fupr 4 
Cylindrum infcriptum , erit ad excejfum frufli fupr t 
cylindrum infriatum , <-vt compofta ex diametre fru- 
Bi , €?* ex dupla intercepta inter minorem bafm, 
punclum contui fus laterum trape^Jj , ad compoftam ex 
tuli intercepta , & ex tertia parte diametri frufii,. 


F Ruftoconi ABCD, cuius diameter ET, &* 
oppofita plana parallela ad inuicem fint BC,, 
AD, dreumferibatur cylindru* GD, & infeti- 
batur HCj & latera AB. iJ>C, producantur vf- 
que dum occurrant TE, produdte in I. Dico tu- 
bam cylindricum G.H CD, e fle ad cxceffum frufti 
C D, fu pra cylindrum B L, nempe ad folidum 
genitum ex triangulo ABH, reuolutocirca ET, 
irtcpmpofltaex TE, & ex dupla IE,ad 1E, vn# 
cum tertia parte T E. Cum enim cylindrus GD, 
-fitad cylindrum BL , vtquadratum AT, adqua- 
dratutn TH, feii BE; nempe vt quadratum TI, 
adquadratujn lE. Ergo & per conucFfion£tatio- 
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ms, eris G D> ad tubam G H C D, vt quadratum 
IT, ade^ceflum ipfius fupra quadratum I E ,• nem- 
pe ad^duplum re&angulum 1 ET, cum quadrata 
T Ej nempe ad re&angulum fub compofira ex dupla 
IE, 8 i ET, & fub ET. Quare & conuertendo, 
erittufru^ GHK, ad GD, vrprsedichim re&an- 
gulum adquadjktum IT. Cylindaus GD, eft ex 
di&is in fcholi i.propofa. 15. lib. 2. ad frultanro 
ABCD, vttripja Tlj ad TI, IE, & harum ter- 
tiam minorem proportionalem 5 nempe ducendo has 
in 1 T, vt triplum quadratum I T, ad quadratum 
iT, re&angulum Tl E, &redangulum fub TI, & 
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fub tertia proportionali ( quod re&angulum eft ae- 
quale quadrato 1 E ) : nempe fubtriplando terminos, 
eft GD, ad A BC D, vt quadratum TI, ad ter- 
tiam partem quadratorum TI, IE> & reftanguli 
T 1 E, qua? tertia pars eft squalis quadrato I E , re- 
dangulo I E T, & tertis parti quadrati . TE . At 
idem cylindrus GD, eft ad cylindrum BL, vt 
quadratum AT, ad quadratum HT, feii BEj hoc 
eft vt quadratum Ti, ad quadratum IE. Ergo 
idem cylindrus GD, eritadexccflumfrufti ABCD, 
fupra cylindrum BL, vt quadratum TI, ad re- 
ttangulum 1 E T, vna cum tertia parte quadrati 
T E ; nempe vna cum re&angulo contento fub 
T E , & fub tertia parte T E . Aft erat fupra». 
tubus GHK, ad cylindrum G D, vcre&angulum 
fub compefita ex dupla l£,8cex ET, & fub TE, 
ad quadratum JT. Ergo ex squali, erit tubus GHk, 
ad exceftum frufti ABC D , fupra cylindrum BL, 

vt prsdi&umre&angulum,'sdl-cttangulum IET, 

vna cumre&angulofub T E, & fub tertii parte ET. 
Qus duorcdbangula cum fint idem ac re&angulum 
fubcompofitaex i E, & ex rei tia parte ET, & fub 
TE. Sequitur G H k, dfe adexceifum prsdidhrm* 
^vt re&angulum fub compofita ex dupla I E, & ex 
IT, & fub ET, ad rettongulum fub eadem ET, 
& fub compofrtaex I E, & ex tdrtia parte E T; nem- 
pe propter commune latus ET, vtcompofira ex du- 
pla IE, Si ex ET, ad J E, cum tertia parte ET. 
C^ipd erar oftendendum . 

PRO- 
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J PROPOSITIO IX. ' 

Sj re&a AB , fit fi Eia bifarium in C, in D , E y a que 

remote i C, (gf pariter in F, G y aeque remote ) Q y fit - 
que re [f angulum 4^*3, aquale quadrato DC. Erit 
etiam reEl angulum AD B, aquale quadrato F C . : 

« V ■ ' ! ■ ' v ’ • 

C Vm enim re&angulum A F B, diuidatur in re- 
flangulumfub AF, in D B, & in re&angulum 
AF D, nempe in re$atigulumfub FD, in GB . Er- 
go re&angula AF, D B ; FD, GB, erunt aequalia 
quadrato D C, Quare addito cofftmuni re&angu- 
lo FDG. Ergo re&angula AF, DB; fD, GB; 



FDG, erunt aequalia quadrato D C, &re&angulo 
FDG; nempe quadrito FC . Atre&angula FDG, 
& F D, G B, faciunt re<ftaogulum F D B. Quod cum 
r-e&angulo AF, DB , facit re&angulum Aqb. 
Quare etiam redangnlum ADB, erit «quale qua- 
drato FC. Quod &c. ‘ : 

PROPOSITIO X. . 

Si conoid.es hyperbolicum includatur intra frufium conicum 
habens oppofitas bafes parallelas , g/ latera trapezy geni- 
toris fruslt fint partes ajymptoton hypcrbola genitricis 

conoi- 
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quadratum AD, ad tertiam partem fui j & ad ca- 
num EBF, vtidem quadratum AD, adtertiam 
partem quadrati ED$ fequitureffe ad differentiam 
conorum vtidem quadratum AD, ad tertiam par- 
tem differentiae quadratorum AD, DE,- nempe 
ad tertiam partem rectanguli AEC. Cum vero ex 
hypothefi , fit quadratum A D, ad quadratum E D, 
vt DG, ad G Bj ergo per conuerfioncm rationis, 
erit quadratum AD, adrectanguftim AEC, ; vt 
GD, ad DB. Et quadratum i\D, erit ad ter- 
tiam partem rectanguli AEC, vt GD, ad ter- 
tiam partem DB. Quareetiam cylindrus QC, erit 
ad differentiam conorum, &confequenter ad diffe- 
rentiam conoideorum , vt G D , ad tertiam partem 
DB. Pariter ratio cylindri QC, adeonoides EBF, 
eft eadem cum ratione quadrati AD, addimidium 
quadrati ED. Quia cum fit ad cylindrum TF, vt 
quadratum A D, ad quadratum £ Dj & cum co- 
noides EBF, fit dimidium cylindri T F , vt fiepe 
probatum eft in noftris lib. de infinit. parab. Ergo 
cylindrus QC, erit adeonoides EBF, vt quadrar 
Ttum AD, ad dimidium quadrati EDj nempe ex 
hypothefi, vt DG, ad dimidiam GB. Ergo colli- 
gendo confequentia, erit cylindrus QC, adeonoi- 
des , & ad differentiam conoideorum , nem pe ad co- 
nojdes hyperbolicum ABC, vt GD, ad dimi- 
diam GB , cum tertia parte B D , Quod erat offen- 
dendum.. . 
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PRO- 
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[Jn /olidis fepe diElis , excefus conoidts kyperboltct fttpra 
conum f ibi infcriptum efl aqualis excefjui conoidts pa- 
racolici illi 'tnfctipu fupra conum illi infriptum , tam 
fecundum totum , quam fecundum partes proportio- 
nales . 


Q Vantum ad totos exceflus fic patebit . Cum 
enim ex propofit. 4. exceflus conoideorum fit 
aequalis exccfTui conorum , fi communis auferatur 
illa pars, qua? generatur ex reuolutioneirilinei mixti 

AOE, 
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AOE, & communis addatur pars genita ex figura 
contenta a rctfta , & cuiiia OB , patebit propo- 
fitum-.. 

Quantum vero ad partes proportionales , non erit 
diflimilis dcmonftratio abantecedenci , addendo, & 
auferendo partes communes fecundum quod pla- 
num fecans parallelum plano AC , tranfit vel 
per puntfa 0,1, vel fupra, vel infra ipfa . Qua- 
re &c. 

. t 

SCHOLIVM. 

!*•.. I 

r * * -*,**.• 

Ergo exceflus pnedi&i conoideorum fupra fuos 
conos erunt quantitates proportionaliter analoga:, 
tam in magnitudine, quam in grauitare. Cum er- 
go cxcdTus conoidis parabolici EBF, fupra fuum 
conum fit dimidium talis coni, quia conoides cftfef- 
quialtcrumconf* Ergo ctfetp exceflus conoidis hy- 
pcrbolici ABC, fupra fuum conum erit dimidium 
coni inferipti in conoide EBF. Quare cylindris 
Q^C , qui cft ad conum inferiptum in conoide para- 
bolico,vt quadratum AD, ad tertiam partem qua- 
drati E D, erit ad excelfum conoidis ABC, fupra 
conum ABC, vt idem quadratum AD, adfextam 
partem quadrati DE. Quod notetur. 

1 tem, quoniam exceflus pradifti funt magnitudi- 
nes proportionaliter analoga: in grauitate . Ergo 
idem pun&umin BD, erit centrum grauitatis cu- 
iuslibet talium excefliium . Cum ergo punflum me- 
dium 
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«diumipfius BD, fit centrum grauitatis exceflfusco- 
nbidisparabolici EBF, fupra conum EBFj fe- 
quitur etiam centrum grauitatis exceiTus conoidis 
ABC, fupra fuum conum efle in medio ipfms 

• --ii . : vrx 

' vero centrum grauitatis exceflus conoidis 
jarabolici EBF, fupra fuum conum fit medium 
ptndum ipfms BD, patet. Quia P, centrum 
grauitatis conoidis diuidit BD, vt BP, fit ad 
PD, vt x, ad i, feu vt 8. ad 4. N, vero cen- 
uutn grauitatis coni diuidit BD, fi c ,vt BN, fit 
^ 3 • ad 1 • feu vt p • ad 5» Ergo qualium 

C BD, 
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BD, eft ii) talium PN, erit i. Cum vero ‘fi fiat 
vtexceflus conoidis fupra conum ad conum, nem- 
pe vt i» ad 2 , fic reciproce NP, ad PM, fic M* 
centrum grauitatisexceflusprxdi<fti. Sequitar qua- 
lium BD, erat ii, PN, i, &Bp, g, talium PM, 
efle i, & B M, 6> Quare patet propofitum. 

: PROPOSITIO VII. 

Qyhndrus drcumfcriptus conotdi hypcrbohco eft ad ipfum , 
'Vt compofita ex axi y /eu diametro , (s* ex Utere tir an - 
fuerfo conoidis r ad dimidium lateris tranfuerft y vna 
cum tertia parte axis ,/eu diametri . \ 

P Ropofirio ergo quinta probatur alio modo. Sint 
folida pra?di<fta, &c. Dico cylindrum Q C, ef- 
feadconoideshypcrbolicum ABC, vt GD, ad 
dimidiam GB, cum tertia parte DB. Cum enim' 
conoides ABC, diuidatur in conum ABC, &in 5 
exceflum ipfius fupra ipfum; fequitur QC, cylin- 
drum efle ad conoides ABC, vt eft etiam ad co- 
num ABC, & ad exceflum conoidis fupra conum. 
Cylindrus QC, eft ad conum ABC, vt quadra* 
tum AD, ad fui tertiam partem: & ex fchol.an:. 
eft ad exceflum conoidis ABC, fupra fuunl c> 
num vt quadratum AD, ad fextam partem quadra- 
ti DE. Ergo colligendo ambo confequentia , erit 
Q C, ad conum, & ad exceflum, nempe ad conoide $ 
A B C, vt quadratum A D , ad fui tertiam partem , 

vna 
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yna cum fexta parte quadrati ED. Cum autem ex 
hypothefij fit vr quadratum AD, ad quadratum 
DE, ficDG, ad GB^ erit &tt quadratum AD, 
pd fui tertiam partem, cum (exta parte quadrati E D, 
Se GD, ad fui tertiam partem cum fexta partO 
GB, Ergo etiam cylindrus QC, erit ad conoides 
^BC , vt D G, ad fui tertiam partem (nempe ad 
tertiam partem ipfarum G B, BD) vna cum fexta 
parte GB. Attertiapars GB, vna cum fexta par- 
te eiufdem facit dimidiam GB. Ergo QC, erit 
ad conoides hyperbolicum ABC, vt GD, ad 

C a dimi- 
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to ' 

dimidiant GB, eum tertia parce BD'. Quoderar 
©ftendendum .. 

‘ I 

propositio viir. 

Si / f u{lo coni cuius oppofiia plana parallela , circumfcri- 
batur cylindrus , & alter in/cribatur , cuius bafis mi- 
nor bajts fruHi , (cfr Utera tfapezjj genitoris f rufii' pro. 
tueantur <~ufque ad concurfum cum diametro . Tubui 
cylindricus , qui eft exceffus cylindri circum/cripti fuprt, f 

Cylindrum inferiptum , erit ad excejfum /rufii Jupu 
cylindrum infer iptum , <nt compofita ex diametro /ru- 
fii , & ex dupla intercepta inter minorem Bafim , (fif 
punctum contui fus laterum trapezfi , ad compoptam ex 
tali intercepta , & ex tertia parte diametri /rufii - 

F Ruftoconi ABCD, cuius diameter ET, & 
oppofita plana parallela ad inuicem fint BC,, 
AD, circumfer i batur cylindrus- GD, & inferi- 
batur H(^j & latera n A B f l) C, producantur vf- 
que dum occurrant TE, produ&£ in I. Dico tu- 
bam cylindricum G.H C D, clfe ad cxceflfum frufti 
C D, fupra cylindrum B L, nempe ad folidum 
genitum ex triangulo A BH, reuolutocirca ET, 
irt cpmpoficaex TE, & ex dupla IE,ad 1E, vn# 
cum tertia parte T E. Cum enim cylindrus G D, 
fnadcylindrum BL , vtquadratum AT, ad qua- 
dratum TH, feu BEj nempe vt quadratum TI,, 
adquadratujr» l£. Ergo & per conucrfion^tatio- 

nis,, 
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nas, erii; G D, ad tubam G H C D, vt quadraturo 
IT, ad^ceflum ipfius fupra quadratam I E ,• nem- 
pe ad^duplum re&angulum 1ET, cum quadrata 
T Ei nempe ad re&angulum fub compofica ex dupla 
JE, 8 a ET, & fub ET. Quare fitconuertendo,- 
erit rubiis GHK, ad GDv vrpradichim re&an- 
gulum adquadilatum IT. Cylindrus GD,eft ex 
di<^is io fchoK 2. .propofit. 15. lib. 2. ad fruftuno 
A BCD, vt tripla Tl, ad TI, IE, & harum ter- 
tiam minorem proportionalem $ nempe ducendo has 
in 1 T, vt triplum quadratum IT, ad quadratum 
IT, re&angulum Tl E, & redangulum fub TI, & 
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fub tertia proportionali ( quod re&angulum eft ae- 
quale quadrato I E ) : nempe fubtriplando terminos, 
eft GD, ad ABCD, vt quadratum TI, ad ter- 
tiam partem quadratorum TI, IE, & re&anguli 
T I E, qua? tertia pars eft aqualis quadrato I E , re- 
dangulolET, & tertia* parti quadrati -TE. At 
idem cylindrus G D, eft ad cylindrum BL, vt 
quadratum AT, ad quadratum HT, feu B E; hoc 
eft vr quadratum Ti, ad quadratum IE. Ergo 
idem cylindrus G D, erit ad exccflumfrufti ABCD, 
fupra cylindrum BL, vt quadratum TI, ad re- 
ttangulum 1 E T, vna cum tertia parte quadrati 
T E i nempe vna cum re&angulo contento fub 
TE, & fub tertia parte T E . Aft erat fupra_» 
tubus GHK, ad cylindrum G D, vtre&angulum 
fub compedita ex dupla l£,&ex ET, & fub TE, 
ad quadratum IT. Ergo ex aequali, erit tubus GHk, 
ad excefium frufti ABC D , fupra cylindrum BL, 
vt praeditftum re&angulum ad ieftangulum I E T, 
vna cumre&angulofub T E, & fub tertia parte ET. 

duorccbangula cum fint idem ac retfangulum 
fubcompofitacx I E, 6 c ex tertia parte ET, & fub 
TE. Sequitur G H k, efleadexcelfum prxdi&unij 
Yt re&angulum fub compofita ex dupla I E, & cx 
iET, & fub ET» ad re&angulum fub eadem ET» 
& fub compofiracx I E, & ex tdrtia parte E Fj nem- 
pe propter commune latus ET, vtcompofitaexdu- . 
pia IE, &ex ET, ad i E, cum tertia parte ET. 
Qyod eraroftendendum . i '■■■/* 

", PRO- 
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• : . PROPOSITIO IX. 

Si relfa AB > fit feti a bifariam i» C, in D , Ey atque 
remote d C, (fif pariter in F> G, atque remote d fit- 
que refil angulum AFUy aquale quadrato 7}C. Erit 
tuam reR angulum AD B , aquale quadrato F C,\ 

\ . * . * ’ . • ' 

C Vm enim re&angulum A F B, diuidatur in re- 
ftangulumfub AF, in DB, &inre&angulum 
A^D, nempe in re&angulum fub FD, in GB. Er- 
go rc&angula A F , D B ; F D, G B , erunt «qualia 
quadrato DC, Quare addito coA muni re&angu- 
lo FDG. Ergo re&angula AF, DBj fD, GB; 

A F r ■ D m C ' E G 1 
— J ] 1 

: • • , . » i » 

FDG, erunt «qualia quadrato DC, &re&angulo 
FDG; nempe quadrato FC . Atre&angula FDG, 
& F D, G B, faciunt re&aogulum F D B. Quod cum 
re&angulo AF, DB , facit re&angulum ADB. 
Quare etiam re&angnlum ADB, erit «quale qua- 
drato F C . Quod &c. 

PROPOSITIO X. . 

Si conoides hyperbolicum includatur intra /rufium corneum 
habens oppofitas bafes parallelas , ftfi latera trapezjjgenL 
; toris /rufii fint partes a/ymptoton byperbola genitricis 
f . conoi - 


conoidis $ intraque fru(hm conicum , & fipra mmmh, c. 
fi ipfius infinbatur cylindrus^ Erit c^ccffus /rupiconi, 
ci fupra cylindrum fibi mfiriptum aqualis conoidt hy - 
perbohco , tam fecundum totum , quam fi eundum' partes 
proportionalis , * * ., 

C Onoides hyperbolicum ABC, cuius diame- 
ter DB, latus tranfuerfum E B, centrum F, 
afymptriti hyperbolae genitricis FG, F H, intelli- 
gatur inclufum intra fruflum conicum GIKH, cu- 
ius oppoiita plana parallela fint lk, GH, .& mipfo 
Bt inferiptus cylindrus IR/T. Djco excdTum frufti 
G I k H, fupra cylindrum I M, aequalem eflfc conoip 
di ABC, tam fecundum totum, quarti feoindumJ 
partes proportionales . Sumatur enim in diametro 
§rbitrari£ pundum O, per quod agatur planum_. 
MO P, GH, parallelum , fecansomniaTolida, - vtin 
fchemate. Quoniam enim quadratum N O, eft je? 
quale tam rectangulo N QP,cum quadrato QO y 
quam reftangulo N R P, cum quadrato R O. Ergo 
rectangulum NQP, cum quadrato QCf, erit x- 
quale rectangulo NRP, cum quadrato RO. At 
ex x. conic. propoJfit, io. rectangulum NQP, eftte- 
quale quadrato 1 B, fcii quadrato RO. Ergo reli- 
quum rectangulum NRP, erit a?quale quadrato 
QO. Quare etiam armilla circularis NRP, erit x- 
qualis circulo QJT. Punctum autem O, fumptum 
eft: arbitrarie ,• ergo omnes Armilla? genita? ex rcuo- 
lutione trianguli G1L, circa BD, erunrarqualrs 

omni- 
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«mnibus circulis conoidis ABC, AC, parallelis. 
Ergo&folidum genitum ex triangulo, nempe ex- 
ceflusfrufti Gi KH, fupra cylindrum 1M, erit 
aqua|i$ ipli conoidi ABC. Quod verboftenfum 
eft de totis iftis {olidis , probaretur etiam de partibus 
proportionalibus; <juia eodem modo probaretur v. 
g. partem excefflis contentam inter plana N P, 
G H , aeqiTalem cfle frufto hyperbolico A QT C . 
Quare patet pmjicia folida aqualia efle tam fecun- 

D dum 



JUf 

dum cotum , quam fecundum partes proportiona- 
les • Quod &cc. v y 


SCHOLIVM I. 

#» • 


Licet h*c propofitiooftenfafit per indiuifibilia, 
poteft tamen probari modo Archimedeo. Curo e- 
nim probatum fit armillam circularem N R P, ce- 
qualem cfle circulo QT, etiam < (i inferibantur ) 
tubus cylindricus N L P, inferiptus in exceflii frufti 
coni fupra cylindrum , erit aqualis cylindro Q V, 
inferipto in conoide . Si ergo diuidatur B D , in 
quibufeunque pundtis , & per harc agantur plana vc 
fupra, & fiant tubi, & cylindri modo antedi&o, fa- 
cile patebit omnes tubos cylindricos inferiptos in 
cxcdlu fruiticoni fupra cylindrum, squales fore_» 
omnibus cylindris in conoide inferiptis . Quare fi 
h„tc diuifio fiat per continuam bifle&ionem D B , 
partiumque eiufdem ; quia tam in exceflu frufti fu- 
pra cylindrum , quam in conoide inferibemus folida 
ab ipfis deficientibus dcfedlu minori quacunque 
data magnitudine j tandem concludemus exceflum 
pra»di<ftum , & conoides efte magnitudines squa- 
les . Hsc autem viris Euclideis , Archimedeifque 
lunt nimis obuia-». 
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Po teft ergo confcquentcr ad fuperius fape diifta » 

deduci 
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, deduci ex his , exceflum predi&um , 8f conoides fty- 
.perboliftum, effequantitates proportionalicer ana- 
logas tam in magnitudine, quam ingrauitate,ta» 
fecundum totum, quam fecundum partes proportio 
: uales . Vnde ii aliquo pado inuenietur cenmmw 
graui tacis , vel totius exceilus praedidi » vel partis e- 
ius in B D j idem erit centrum graui tatis conoidis 
hyperbolici ABC, vel fcg menti ciufdem , &c. 
laet 


:m intelligatur e contra. 

D.A I> * 
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SCHOLIVM III 


Galileus in pr (tremis dialogis pag. apud nos > 28, 
©(tendit paradoxum quodam j nimirum, circuli cir- 
cumferentiam arqualcmelfe punCto. Vthoc often- 
dac vticurcxceflu cylindri fupra hemifphxrium , & 
cono , vt ibidem pote A: confpici . Sed ficuti vfus fuit 
exceflu cylindri liipra ticmifphaerium , fic etiam po- 
terat vti exa (fu cylindrifupra hemifplmoidcs ; ea- 
dem enim fu i(T?t demon ft ratio. Paradoxum Galilci 
oftendimus &’no$ in appendice noflri libelli fexa- 
ginta problematum geometricorum , 'adhibendo ex- 
ceflum cylindri fupra conoides parabdlicum , & ip- 
fum conoides . Hoc idem paradoxum facile cx prx- 
fenti propolir, patebit confirmari pofle , adhibendo 
excefiiim praedictum frufti coni G UC H> fupra cy- 
lindrum IM, & conoides hypctbolicum ABC. 
Probatum eft enim , vbicunque tiaiciatur planum 
NPj plano GH, parallelum, femper armillam 
JSl R P,, arqualcmrfle circulo 'QJT ; fieuri quamli- 
-bet partemextcfliis atqualem elfe proportionali par- 
iti. CQnoidis . Cirm ergo <xt (fiis prard 6tus definat 
-incucDinferentixcfrculi cuiusdiameter Ik, ficuti 
.conoides definit in puntto B; videtui ergocolligi 
-citcumfercutiam xqualem efie vertici B. ‘ J 
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PROPOSITIO XI 


: A X. D M C H 

Onoidi hyperbolic» ABC, cuius diameter 
' OB> latus tranfuerfum EB, fit circum feri- 
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ptus cylindrus OC. Dico hunc effe ad illud vt ED, 
addimidianr EBi cum tertia parte BD. Sit F» 
centrum hyperbolae genitricis, & FG, FH, fint 
eius afympcoti, & per B r fit ducta |B, parallela 
GD; intelligamufque er reuolutione trapezij 
G I B D > circa B D, genitum efle Fruftum conicum 
G 1 K H , cui fit circumfcriptus cylindrum N H V & 
infcriptut» 1M. Quoniam linea GH, diuifaeftfe- 
cundum conditiones propofit. p. nam ex propofit. 
io. i. conic. rectangulum GAH, cft aquale qua- 
drato IB, leu quadrato LD. Ergo rectangulum 
GLH, erit a quale quadrato AD. Ergo etiam ar- 
milla circularis GLH, quae eftbafis tubi cylindrici 
N L P , erit aequalis circulo A C, bafi cylindri O CV 
Cum ergo cx propofit. anteced. exceflus frufti coni 
G 1 k H , fupra cylindrum IM, fit aqualis conoidi 
hyperbolico ABC. Ergo tubus cylindricus N L P, 
ad illum exceflum , & cylindrus OC, adeonoides 
-erunt in eadem ratione - At ex propofit. 8. tubus eft 
ad exceflum vt E D, ad FB, cum rertia parte DB.. 
Quare patet propofitum. 

Oftenfe ( igo proportione cylindri circumfcriptr 
concidi hypeiboluo ad ipfum , facile docebimus iai 
qua linea diametro paralicla fit centium grauitatis 
femihyper boJae. Sit ergo. 
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PROPOSITIO XII. 

• ' J/l * vt,. uf f V ; -4 M - 4 . fc • 7- * ■£ t . -’’V» J 

JV’ fiat>vt /emihyperbola ad dimidium par alie logrammi fibi 
circumfcripti , fic compofita ex femilatere tranfuerfo hy- 
perboU ,<&• ex teitia parte axis eiufdem , ad aliam : dan- 
de fiat <Xft compofita ex latere tranfuerfo & ex axi > 4d 
tnuentam , Jic bafis femibyperboU ad fapartem abfcln- 
denda m incipiendo ab axi . Qentrum grauitatis femiby- 
perboU erit m linea per punElum duSia axiparalleU . 

E Sto hypcrbola A B C, cuius axis B E 5 centrum 
G$ latus tranfuerfum F B,- parallelogrammum 
ei circum feripeum fit DC,- ficqueBH, tertia pars 
BE j & fiat vt AB£, ad dimidium DE, fic G H, 
ad Ek; & pariter fiat vt F E, ad E k, fic A E, ad 
E L i ac per L , ducatur L M , parallela B E . Dico 
in MLj efie centrum grauitatis lemihypeibo!;* 
AB£. lntelligamus DE, cum fem:hyperbala_. 
AB E, rotari circa BE. Quoniamcxpropofit- 5.7. 
& 1 1 .cylindrus DC, eft ad conoides ABC, vt 
FE, ad GHj & ratio FE, ad GH (de foris fumpta 
E k ) componitur ex rationibus F E , ad Ek, & hu- 
ius ad GH- Ergo etiam ratio cylindri ad conoides 
componetur ex ijfdem rationibus. Sed ex fchol. r. 1 
propofit- 3 . lib. 3, rado cylindri ad conoides compo- 
nitur etiam ex ratione dimidij D E, ad A® E, &cx 
ratione A E, ad interceptam inter EB, & centrum 
sequilibrij AB E, feu grauitatis duplicat* A® E; 




ad partes A E, & lupra factum eftconuertendo, vc 
dimidium DE, ad ABE,fic kE,ad GH. Er- 
go rationes F E, ad E k, & Ek, ad G H, aquales 
erunt rationibus £k, ad GH, & A E? ad predi- 
&am interceptam. Ergo G auferatur communis ra- 
tio k E, ad G H; F b, ad E fc, erit vt A E, ad il- 
Jam interceptam . Sed ex conftructione , vt F E, ad 
Ek, fic A E, ad EL. E,g 0 I, erit centrum aequi- 
librij femibypeibolae. Ec confequenter in LM, 
erit centrum grauitatis fcmibyperboi.r. Q^od &c. 
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SCHOLIVM. 

v - 

V. 

Tria autem , quas colle&a funt in quairplurimis 
propofitionibuslib.3. colligentur etiam nunc. Nam 
primo , tam fupcr D E, quam fupra A B E > intelle- 
gis cylindricis reftis asquealcis refe&is diagonaliter 
plano tranfeunte per E B, & per latus oppofitum ip- 
£ DA, colligentur cubationes amborum truncorum 
cylindrici fuper femihyperbob exiftentis, cum hac 
tamen diuerfitate ; quod cubatio trunci finiftri dabi- 
tur femota hyperbola: quadratura; quia fine tali qua- 
dratura datur ratio DC, cylindri ad conoides 
ABC; fecus dicendum de cubatione trunci dexte- 
ri , quae non habetur nifi fuppofita quadratura . Se- 
cundum eft ( quadratura fuppofita ) ratio cylindri ex 
D E, circa D A, ad annulum ftri&um ex femihyper- 
bola AB E, circa DA . Tertium cft ratio conoi- 
dis ,& praedici folidiad inuicem, pariter fuppofita 
quadratura . 

Sed antequam vlterius progrediamur, ficuti plu- 
ribus modis patefa&aeft ratio cylindri circumfcri- 
pti ad conoides, fic non erit inutile aflignare centrum 
g?ai|ic4ti$ conoidis . Sitergo. 

•' ' PROPOSITIO XIII. 

1 • • 

Qentrum grauitatis conoidts hyperbolici fic diuidit d uodc 
cimum partem diametri eiufdem ordine quartam a ba - 

E fi^t 
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Ji t *vt pars propinquior hafi> fit ad reliquam , <vt di- 
midium lateris tranfuerjt coneldis , ad tertiam partem 
fua diametri . 



E Sto conoides hyperbolicura quodcunqu^_> 
ABC, cuius axis, Ceu diameter BD, fic fe- 
cetur in L, vt BL, fit dupla LD, & ficin Q^, vc 
B Q, fic tripla QJ) . Ergo fic LQ , erit duodecima 
pars totius BD,& ordine quarta incipiendo a O . 
Sit CB, lacus tranfuerfura conoidis, & L fic 

fece- 
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feceturin P,vt QP,fit ad PL, n dimidia GB, ad 
tertiam partem B D . Dico P, effe centrum graui- 
tatis conoidishyperboiici ABC. Infcribantur co- 
noides paraboli cum EBF, &coni, vtfa&umeflfu- 
pra. Quoniam exfchol. t. propofit- 4. Q, efl cen- 
trum grauitatis tam differentiae conorum , quam dif- 
ferentia? conoideorum, & vc< fl<. nditur a multis, & 
etiam i nobis lib. 4 propofit. 14, L, efl centrum 
grauitatisconoidisparabolici EBFj ergofi LQjic 
diuidaturin P, vt fit reciproce QP, ad PL, vt co- 
noides E B F, ad differentiam conoideorum,erit P, 
centrugrauitatis totius conoidishyperboiici ABC. 
Sed vt conoides EBF, ad d fferentiam conoi- 
deorum, ficdimidia GB, ad tertiam partem DB, 
vt llatim patebit. Ergo patet propofitum. 

Aflumptum vero patet ex dictis . Quia facile pa- 
tebit conoides EBF, effe ad differentiam conoi- 
deorum, feu ad differentiam conorum, vt dimidium 
quadrati D E , ad tertiani partem re&anguli A E C. 
Sed cum ex data hyporhefii , fitdiuidendo , & eon- 
uertendo, quadrarum D E, adre&angufum AEC, 
ytGB, ad BD. Eut & vt dimidium quadrati DE, 
adf tertiam partem re&anguli AE C, fic dimidia 
G B, ad tertiam partem BD. 

SCHOLIVM. 

Cl . * • • * k'. 

. •; 1 Si quis verb fcire cupiat, in qua proportionefece- 
lut tota B D, a centro grauitaus P,iioc tali difeur- 

? 1 fo. 
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fu obtinebit . Quoniam errim conuerren Jo L P, eft 
ad PQ, vt tertia pars BD, ad dimidiam GB> 
ergo cum B L , fit octupla L Q, B P, erit adi P Q, 
Vt 9. tertia? parres B D ( nempe vt tripla BD) cum 
8. dimidi/s GB (nempe cum quadrupla GB) ad 
dimidiam GB. Pariter cum DQ, fit tripla QLj 
erit PQ^ ad P D, vt dimidia GB, ad quadruplam 
dimidia . G B ( nempe ad duplam G B ) vna cum 
tribus em js partibus BD ( nempe cum B D). Er- 
go cx aquali, eric BP, ad PD, vt quadrupla G B, 

vna 
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vnacumtripla bD, ad duplam GB, cum BD. 

Et fubquadru^ando terminos /erit BP,.'ad PD, 
vt GB, cumfubfefquitertia B D, ad dimidiam GB, 
com quarta parte BD. 

• \ • ^ : i.*> •*$ 


PROPOSITIO XJV, 



Centrum grauitatis conoidis bypertmlici Jic diuidit quartam 
partem diametri eiufdem ordine fecundam i , mt 
pars propinquior Irafi fit ad reliquam , <-vt fexta pars la^ 
teris tranfuerfiy ad tertiam partem eompofita ex latere 

tranfuerfo , (^f ex diametro . 

-j ri \ ’ • •• < 


S Ed rn fchem. anteced.fupponat prudens geome- 
tra diametrum BD, fecari bifariam in L,& 
LD, bifariam in Q; deinde LQ, fic fecari ivi P, 
vt QJ 3 , fit ad PE, vt fexta pars GB, adfifcrtiami 
partem GD..»Dico P, effe centrum grauitatis 
conoidis ABC. Cum enim Q, fit centrumgraui- 
tatis coni ABC, & ex fchol. propofit. 4 . L, fit 
centrum exceflus conoidis fupra conum j & cum fit 
Q P, ad PL, ve fexta pars GB, ad tertiam par- 
tem G D, nempe ex hypoth ofi , vt fexta pars qua- 
drati D F, ad tertiam partem quadrati ADj nem- 
|>e ex fchol. cit. vr exceifusconoidis fupracommrad 
i-pfumconum. Ergo ex Archimede in aequepoflde- 
.tantibus , erit P, centrum grauitatis totius co^ 

,»oidis v. . .* i‘r ■" .. •: 
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Modus pratens affignandi centrum gratmaris 
conuenit cum antecedenti , vt attenti confiderand 
patebit. Eflec etiam alius modus inneniendi tale-r 
centrum grauitatis, inuento prius centro grauitatis 
exceflus frufti conici fupra cylindrum fibi inferi- 
ptum. Ex fchol. enim j.ptopofit. io. patettalem 
ejcceflum >& conoides hyperbolienm »efle quantita- 
tes proportionaliter analogas. Centrum vero gra- 
uitatis pradrcHexcelfus facile habebitur . Nam ex 
di<5tis in lib 4 . totius frufti coni habetur plui ibus 
modis centrum grauitatis. Sed habetur etiam cen- 
trum grauitatis cylindri infruftoinferipti j habetur- 
que ratio talis cylindri ad cxceflum frufti fupra ip- 
•fum. Quare centrum pradidi exceflus non ignora- 
bitur. Vice verfa tamen >modi reperiendi ccntrumi 
grauitatis conoidis aftignati in duabus propofit. an- 
tcced. quadrabunt ctiampradido exceflui. 

Sed iicuti in fuperioribus docuimus in qua linea 1 
diametro parallela fit centrum grauitatis femihy- 
perbolas , fic videtur conueniens docere in qua linea 
diametro parallela fic centrum grauitatis fegmenti 
femihyperbolae contenti inter duas lineas bali paral- 
lelas. Sed cum inuentioni talis lineae pramifla fit ra- 
tio cylindri circumfcripti conoidi ad ipfum conoi- 
des, fic in prarfentiarum anteponenda videtur rado 
cylindri circumfcripti fegmento conoidis hyper- 

bolici 
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bolici contento inter duo plana bafi parallela , ad 

ipfum-. * t . 

PROPOSITIO XV. 

* 

St fermento conotdts by per bolici refeEli plano bafi parallelo , 
[it etreumferiptus cylindrus . Erit btc ad ipfum fegmen- 
tum , n>t reti angulum fubcompofta ex latere tranfuer- 
fo,& ex diametro conotdts , (ff fub diametro , ad re- 
Clangulum fub eadem compofta , g/ fub diametro eo- 
noi Ais ad ruerttee/n , <~vna cum r e angulo fub compof- 
ta ei dimidio lateris travfuerf, (fftx tertia par dia- 
metri frufti fub eadem tertia pareo . 

i* / J A. »\ 

I ^ V 

C Onoides hyperboligiim cuius bafis AC, ver- 
tex B , diameter D B , latus cranfuerfum,, 
G B , intclligatur fe&um plano HKI, AC, pa* 
ralleIo,&ipfifitcircumfcripcuscylindrus LC. Di- 
co hunc e(Te adfegnentum conoidis r vc reAangu- 
lum GDB, ad re&angulum fub GD, in Bj^j 
vnacumredlangulo fub compofita ex dimidia QB, 
& tertia parte D k , & fub tertia parte D k . 

Segmento A HIC, intelligawrinfcriptumfeg. 
mentum E N GF, conoidis parabolici cuius ver- 
tex B, conditionis fupra fxpe expoficae; & in talibus 
Tegmentis intelligantur fegulcata conorum inferi- 
ptorum in integris conoidibus , qua? fint A PQ C , 
ERSF. Quoniam fruftum A HIC, conflat ex 
fruftoparabolico, &ex di ffei entia fruftorum cono i- 

deo- 
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deorum \ & ex propofir. 4, differentia fruftorum co- 
noideorum eft aequalis differentiae conorum ; ergo 
LC, erit ad fruftum AHJC* vc eft ad fruft tiiru 
parabolicum, vnacum differentia fruftorum concr- 
rum. Hanc vero rationem fic venabimur. Cylin- 
drus L C , ad fruftum parabolicum ENOF, ha- 
bet rarionem compofitam cx ratione cylindri LC, 
ad cylindrum TF, tali frufto parabolicocifcum- 
fcriptum, &huius ad ipfum fruftum : LC, ad TFi 
eft vr quadratum AD, ad quadratum ED,- hem- 
pc cxhypochefij vt DG, ad GB. Cum autem ex 

pro- 
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propofit. j.Iib* 4. fit TF, ad ENOF, vtparaile- 

logrammum TF, ad trapezium ERSFj&eumex 
propofit. 8. & 9 - lib- prfm- fit TF, parallelogram- 
mum ad trapezium ERSF, vt dupla ED, ad ED, 

- cum RK, vel vt dupla D B, ad D B, cum B k ; fe- 
ejuitur cylindrum LC, ad fegmentum parabolieum 
ENOF, habere rationem compofitam ex ratione 
D G , ad G B , & ex ratione dupla: D B , ad D B, 
cum Bk. Sed ex didis rationibus componitur quo- 
que ratio dupli re&anguli GDB, adre&angulum 
GBD, cumred-augulp GBk. Et vt ‘duplum re- 
dtaagutum GDB, Vd prsdtda confequentia, fic 
tri pO u m iredangul u m GDB, ad fexquialterum re- 
itairgulorum GBD, CBk. Ergo LC, erit ad 
fegdifTUum' ENOF, vt triplum redangulum.. 
GDB, ad fel guia lterum re&angulorum GB-Dj 
G B k . <^uod feruetur . 

Ex propofit. 1 4, & 1 5, lib. 2. habemus tam totum 
cylindrum L C» quam ablatum T F, effe illum ad 
fruftum conicum APQC, hunc vero ad fruftum 

conicum ERSF, vt tripla DB, ad DB, BR, & 
harum tertiam minorem continue proportionalem. 
Ergo & reliquum ad reliquum erit vt totum ad to- 
tum : nempe tubus cylindricus L E M, erit ad diffe- 
rentiam fruftorumconorum,vt tripla DB, ad DB, 
Bk,. & illam tertiam proportionalem. Tuncargu- 
menteturfic* Ratio cylindri LC, ad differentiam 
Tegmentorum conorum componitur ex ratione L C, 
ad tubum L E M , & huius ad differentiam fegmen- 

F toium 
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torum conorum .* ac L C, ad tubam eft vt quadra- 
rum A D, ad re&angulum AEC, nempe ex hyi 
pothefi fuppofita per conucrfioncm rationis , vr 
G D, ad DB: rubus autc.n eft ad differentiam fru- 
ftorum conorum vt tripla DB, ad DB, Bk, Scil- 
lam tertiam proportionalem . Ergo ratio LC, ad 
differentiam Tegmentorum conorum componetur 
quoque ex rationibus GD, ad DB, & tripi* DB, 
ad D B, B k, & illam tertiam proportionalem . Sed 
ex didis rationibus componitur etiam ratio tripli 
redanguii GDB, ad quadratum DB, redangulum 

DBk, 
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DBkj & re&angulum fub DB, & fub illa tertia_. 

proportionali ( quod eft arquale quadrato medix 
Bk). Ergo LC, erit a$ differentiam fruftorum co- 
norum, vt triplum redangulum GDB, ad quadra- 
ta DB, Bk, cumre&angulo DB K,- nempe ad tria 
quadrata Bk, cum triplo re fla n gulo BkD, & cum 
quadrato Dk (, quia quadratum DB, diuidicur 
in quadrata Bk, kD,&'induorettanguIaBkD; & 
pariter rechngulum DBk, diuidicur in quadratum 
Bk, &: in rcdtangulum BjkD). Cum autem fupra 
probatum fit ,-elTe L C, ad frqftujn E N 0 F/ vt 
idemTriplum rc^laiTgtTtnm GDB, adfefqujalterum 
rec^ngfilbriim^B D, G'Bk. Ergocolljg^ndopm- 
bodoitfequeiftia ,crit L!(^, ad fruftum^fifc addlffe- 
renuito fruftorum conorum fimul , nempe ad Fru- 
ftum A H lCj yt triplum rc<ftangulut» G DB, ad 
triplum quadratum Bk, cum triplo redangolo 
Bk D, cum quadrato KD, &cumfefquialcerore- 
ftangulorutn G B D, G B k . Ergo & vt horum pla- 
norum tertix partes: nempe LC, erit ad AHIC, 
vt re&angulum G DB, ad quadratum BK, cum 
re&angulo BkD, & cum tertia parte quadrati Dk, 
vna cum dimidio re&angulorum GBD, GBK. 
Cum verb dimidium re&anguli GB D» diuidatur 
in dimidium GBK, & in dimidium GB, K D. 
Ergo dimidium re&aBgulorum G B D, G B K , erit 
re&angutuna GBfc, cum dimidio re&anguli GB, 
*D< Siergofimul iunxerimus re^angulum GBK, 
curo quadrato B K, & cumre&angulo BKD, habe- 

F z. bimus 
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bimus re&angulum GD, B’k. -Parirer ftfimul iun» 
xcrioms rectangulum fub dimidia G B, & fub D K> 
eum tertia parce quadrati DK, nempe cum rectan- 
gulo fub D K } &fub tertia parte l> k , habebimus 
rectangulum fub compofitaexdimidia GB, & cx 
tertia parte D k 9 &fub D K. Ergo i primo ad viti- 
mum concludemus, eflfe LC, ad fruftunr conoidis 
byperbolici A HIC, vtreetangulum GDB, ad re* 
ctangulum GE>> B cum rectangulo fub compo* 
fica ex dimidia G B , & ex tertia parte Dk, & fub 
DK. Quoderatoftendcndiun. • 

SCHO- 
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SCHOLIVM. 

Proportionem -praedicti cylindri ad illud Tegmen- 
tum hyperbolicum , etiam duobus aJijs modis , con-* 
iequenter ad fuperius dicta, liceret colligere. Cum 
enim tale Tegmentum confiet cx Tegmento corii fibi 
inTcripto , & ex exceflu Tupra iplum $ & cum.taliscx- 
ceflus fit aqualis exceflui Tegmenti conoidis para- 
bolici Tupra Tuum Tegmentum conicum $ & <mm ex 
dictis in ijs , qua» de infinitis parabolis- confchpfi- 
mus, facile liceat colligere rationem h C, & ad/eg- 
mentum conicum APQC, & ad exceflum Tegmen- 
ti conoidis parabolici ENO F.*» Tupra Tegmentum- 
conicum E K S F : fequictir faCiler etiam nos obtine- 
re rationem L C* ad icgmentuth A HIC. Pari- 
ter fi in fchemat.propofic, fo.ctam fegmintor 
A QJ~ C , quam Tegmento exceifus frufii conici 
GNPH, Tupra cylindrum- RM, mente concipia- 
mus circumfcribi cylindros ; patet cx dictis in eadem 
propofitione, tubum cylindricum cuius bafis armil- 
la circularis GLH, altitudo OD, aequalem efie 
cylindro circumTcripto Tegmento A QJ C . Pari- 
terque patet excefliun frufii GNPH, Tupra cylin- 
drum RM, xqualemefle Tegmento AQT C» Cum 
f rgo ex dictis in opere Tupra citato , facilifiimo-» 
poflimus habere rationem prxd icti tubi ad illumex- 
celTupi Tupra cylindrum j faciliter etiam habebimus 
jationem cylindri cireumfcripti Tegm encahy per bo- 
li ca 
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lico A Q.T C > ad ipfum Tegmentum . Haec non 
continent imil&n\difficultatis, quapropter fufficiat 
ea lectoribus indicalle . 

Sicuti Tufficiat ex antecedentibus -ittdicafie rt»o- 
dum reperiendi in qua linea parallela £>& , fit cen- 
trum grauitatis fuppofiti Tegmenti Temihyperbobe- 
AHkD. Hoc autem reperietur ex di&is, fifuppo- 
natur Teg nenti AHKD, quadratura, nempe ratio, 
quamhabetad/ipTumparallelogrammurti L D.Cum 
enim cylindrus LC, habeat ad Tegmentum conci- 
di* A H I C , ex Tchol. pri. prop. 3 . lib.3 . rationem 
compotitam; ex ratione dimidij parallelogrammi 
L D, ad Tegmentum AHkD, & ex ratione A 
ad interceptam inter D, & centrum fig- 

menti acceptam in AD, hoceftcdtrtitimgrauftatis 
duplicati regimenti- A H k D > ad partas A Dj fequ i- 
tur,quod fi, ex pToportionecylindri LG , ad Teg- 
mentum eoiioidis A HIC; nempe ey rariond^x- 
prefla in pnf Tenti propoTicion^Tubtrah^tiJr Tuppoflca 
ntio dimidij parallelogrammi L'Di, adfeg mentum 
parabolae AHKD, remanebit ratio-' A>D, ad inter- 
ccptam in ter 'D, & centrum qoaifftft^»^ * 

Hr cpundio inuento,nonigmirabimus tria (blita *■ 
qme fepe Tepuis deduximus innon paucis propor- 
tionibus lib. 3. Nam primo non ignorabimus ratio- 
nem cylindri er LOj. ad Tolidum^ex legmentO’ 
AHK D, circa t A . Secundo non ignorabimus 
rarioneaa Tegment i A H i C , ad Tolidum prjedr&um 
circa AL Tertio tam Tupra LD, quam TuprjL, 

AHKD, 



AHkD , intellegis cylindricis redis squealtis le- 
dis diagonaliter plano tranfcunce per Dk, &per 
latus oppofkum ipfi L A , mininie ignorabimus cu- 
bationes truncorum cylindrici fuper AHkD, exi- 
fleotis . Hac tamen differentia , quod cubationem 
trunci iiniftri habebimus fine fuppofitione alicu- 
ius quadratura* / ‘non fic cubationem trunci dex~ 
teri. 

His oftenfis non erit inutile offendere modum_, 
inueniendi cencrum grau itatis Tegmenti conoidis 
hyperbolici AHiC; Sed prius offendatur fequens 
propofltio. • • * - ‘ 


PROPOSITIO XVI. 


r fL , 

Differentia fupradittorttm fruflorum conoideorum e fi ad 
■ fermentum conoidis parabehet , <-vt quadrata axium to- 
tius conoidis , gjr conoidis ad r verticem , <~v»a cum re- 
ti an gulo contento fub his axibus , ad ffquialterum re- 
ti angulorum contentorum fub latere tranftcrfo , (gjf fub 
pr* diti is axibus* • • v- > 


S int ergo Tegmenta anteced. propofit» Dico dif- 
ferentiam frufforum AHIC, ENOF, effe 
ad Tegmentum parabolicum BNOF, vtquadrata 
P B> B k , cum redangulo D B fy ad fefquialterum 
tedangulorum G B D , GB & . Differentia enim_, 
prsdida ad Tegmentum ENOF,. habet rationem 
conapofitam ex ratione differentis ad tubum cylin- 

dricum 



d ia.ro LEM; huius adf cylindrum TF; &fau- 
i#3 ad Tegmentum K NOJP . Cum autem differen- 
tia frigorum conoideorum fit, ex fupradi&is , aequa- 
lis differentia fruftorum conprum infcriptorum in 
ipfis; & cum differentia fruilorum conomm ffc ad 
tubum L EM, yt facile poteft deduci ex dictis in 
fchol. 4- ppopofit. i4-lib.2. tt DB,cum BK, & 
cum harum tertia minori proportionali ad tres D B , 
Sequitur etiam differentiam Tegmentorum conoi- 
deorum, effead.tubum cylindricum LEM, vt Dr, 
BK, &illajtertia proportionalis ad tres L>B. Cum 
vero LEM, tubus fit ad cyliadrum TF, vt re- 
ctangulum AEC, nd quadratum ED , nempe 
diuidendos exhypothcfi frequenter vfa, vt Dg, 
ad BG; fcuvt tripla DB, ad triplam GB. Ergo 
exsquali , erit dicentia fegmeritorum conoideo- 
rum ad cylindrum ‘ JF> vt DB, B L, cum illa ter- 
tia proportionali ad triplam GB. Cylindrus, X F, 
eft ad legmentum.* E N O.JR.» vt dicetur inferius , vt 
dupla DB, ad PB, cpm; B=K. Ergo a primo ad 
vltimum , differentia Tegmentorum conoideorum-. 
-- ad Tegmentum ENOF , habebit rarioneu» com- 
pofitam ex ratione DB, Bk, & harum terti* preji 
portionalis adtriplam BG, &cx ratione dupla: Dg,. 
ad DB, Bk., sid 4c' didis rationibus componitur 
quoque ratio, duorum quadratorum B D , duorum 
rcctangulorum DBK, & dtiorum rectangulorum_r 
fflb DlV&Aib illa teJ-tia proportionali ( qu* duo 
vltima rectangula funt arqualia duobus quadratis 
. b medis 
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medi* BK), ad tria rectangula GBD, cum tribus 
re&angulis GBk. Ergo differentia fruftorum co- 
noideorum , erit ad Tegmentum E N O F , vt duo 
quadrata DB, cum duobus re&angulis DBk, & 
cum duobus quadratis Bk, ad tria re3angula_, 
GB k > cum tribus re&angulis GBD . Et vt ho- 
ium terminorum dimidia. Nempe di fterentia pr*- 
Bi&a > erit ad prxdi&um Tegmentum, vt quadrata 
DB» B K , cum rcftangulo DBK, ad Tefquialte- 
rum retfangulorum GBD, GBk, Quod erae 
oftendendura. 

G Quod 
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Quod verb T F , cylindrus fit ad fegmcncum^. 
ENOF, vt dupla DB,.gd D B, Bk, patet . Qui* 
ex ptopofit. j.lib. 4- cylindrus TF, eft adfegmen- 
tum conoidis parabolici ENOF, vt parallelo- 
graintnum TF, adtrapezium lineare ER S F, At 
ex propofit. 9. Iib. prim. eft parallelogrammum ad 
trapezium vt dupla DB> ad DB, & Bk. Qua- 
re patet propofitum . 

SGHOLIVM. 

* •' * ** * * 

Ratio autem pia?di<ftorum folidorum collecta in 
fupradicta propofitione , porcft etiam reduci ad mi- 
nora plana ; quia potcft reduci ad eam , quam habet 
rectangulum DBk, cum terti3 parte quadrati DK, 
ad rectangulum GBK, cum dimidio rectanguli 
GB, Kp. p a tet quia h#c plana funr terti* partes 
priorum planorum, 

PROPOSITIO XVII. • 

Segmenti fuprddiEii conndis hyptrbolici centrum 
grauitatis repenre . 

S Egmenti conoidis hyperbolici A H I C , cen- 
trum grauitatisrcperiet-ur fic . Infcriptis foli- 
dis vtfupra,fecetur kd, fic in X, vt KX, fit ad 
XD, vt duplum quadratum ED, cum quadrato 
Nk, ad duplum quadratum N K , cum quadrato 

ED, 
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ED, feuvt dupla DB, cum Bk, ad duplam BK,, 
cum BD. Ergo ex fchol. propofit. 1 5. lib 4. erit 
X, centrum grauitatis frufti conoidis parabolici 
£NOF. Bu,& B K , (icfeccnturin Y,^, vt 
BY, fit tripla iplrcs. Yk, & pariter Bffs tripla fit 
tpfius > 5 * 0 : &fiatvc exceffus cubi DB, fupracu- 
bum Bk, ad cubum Bk, fic Y ad ^ ifc . Ergo 
cx fchol propofic. 1 8. eiufdem libri erit 9 *, centrum 
grauitatis differentia: fruftorum conorum; &confe- 
quenter ex fchol. t- propofic. 4 huius, erit centrum; 
grauitatis differemix fruftorum conoideorum . Di- 

G 2 uida.. 
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uidaturergo X^, in Z, vtfit XZ, ad Z9?, vt qua- 
drata DB, BK cum recqjngulo Dbk, ad fefqui- 
alterumrectangulorum tjBD, GBk$ feu vtrectan- 
gulum Dbk, cum tertia parte quadrati Dfc, adre- 
ctangulum GBk, cum dimidio rectanguli G B , kD 
nempe ex propofit. anteced.vt eft differentia frufto- 
rum conoideorum ad fruftum conoidis parabolict 
E N O F . Dico inuentum effe Z , centrum grauita- 
tis frufti conoidis hyperbplici A HIC. Cum au- 
tem res fit de se euidens ex doctrinis Archimedis in 
a^queponderantibus, relinquitur confiderationi le- 
ctoris. i 

i m ‘‘ N \ i 

i / scholivmAI 


Alijmodi ex fuperioribus non deTunt reperiendi 
tale centrum grauitatis; fed ne lectorem nimis quain 
par fit defatigemus,ad alia, & noua tranfeamus; prae- 
cipue ad centrum grauitatis hyperbolae reperien- 
dum . Quod tamen non reperieturnifipramiflisqui- 
bufdamdcmonftrationibus. 


PROPOSITIO XVIII. 1 

Si f mi hyperbata cum fibi circum feripto parallelogrammo 
rotetur circa fecundam comugatam diametrum . An- 
nutus latus ortus ex rotatione excejjus paralie logAm- 
nu fupra femibyperbolam , erit aqualis cono ex tttangu- 
lo } cuius mnum latus dimidia fecunda diametri , altui 

inter - 
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intercepta inter fecundam diametrum , & ajymptotum, 
reuoluto cirpi fecundam diametrum ; & imtam fecun- 
dum fotum,, quaMfcUndiiiTpdrtTsfr^r^onAlcs . 

E Sto femihyperbol^A B C, cuius diameter Ab,- 
F.b dimidium latemtranfiicrfi * centrum E,- 
afymptotus EG; fecunda diameter fiF , & pa- 
rallelogrammum A D, femibypcrbola circumfcri- 
ptum cum triaigulof E F G, rotentur circa E F. Di- 
co annulum lacum orrnm cxjaracioae trilinei mixti 
C B D, circa E F, aqualem cflea»fto GEM, & 
hoc tam fecundum totum, qu^m fecundum partes 
proportionales . Intelligantiifoppofita fe&iones vt 
infehemate,, Scdlmiatur aib+«a«€in EJ, quodli- 
bctpunftum I , per quod ducafur O I N , paralle- 
la LC, fecans afymptotum EG, in P. Quadra- 
tum IO, jtff^quale tam rc&angulo O P N, cum 
quadrato frlv quam re&angulo OQN, cnm_. 
quadrato QJ,- Ergo reftangulum ‘OPN, cum 
quadrato P 1 , erit aquale re&angulo OQN, cum 
quadrato QI. Sed ex propofic. 1 1, fec.conic. rc- 
ftangulum OPN, elt aquale quadrato BE, feu 
quadrato QI. Ergo reliquum rcdhngulum OQN, 
erit aquale reliquo quadrato PI. Quare & armil- 
la circularis OQN, erit aqualis circulo PR. Cum 
vero pun&um i, fumptum fit arbitrarie $ ergo om- 
nes armilla circulares parallela armilla C D L, or- 
ia ex rotatione trilinei CBD, circa EF, erunc 
aquales omnibus circulis coni GEM. Et confe- 

quen- 
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t * * • • * 

«fucnter annulus latus ortus ex rotatione illius trifif- 

nci ewca EF, erit «qualis cono GEM* Quod 
veropiobatum eft de totis,patet eodem raodopoife: 
probari de partibus proportionalibus j v. g. eodein. 
modo probabimus partem annuli lati ortam ex rota- 
tione trapezij mixti COQD, «qualem ede feg- 
• mento coni GPRM. Quare patet Io lida pr«di- 
da «qualia efle inter fe tam fecundum totum , quam 
fecundum partes proportionales . 

SCHO- 
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S.CHOI IV M I. 

•* 

Litet autem prsefens propofitio probata fit pdr 
indiuifibilia , poteft tamen probari etiam modo ar- 
chimedeo j quia fadaconftrudione vtin fchemate, 
facilepatcbit tubum cylindricum ODN, inferi- 
ptum in annulo , aequalem efTe cylindro in cono in- 
icripto . Si ergo diuidacur £ F , bifariam , & partes 
bifariam, &hocfemper, & per pundadiuifionuni 
fiant conftrudiones firailes fadje j patebit faciliter 
omnes tubos cylindricos inferiptos in annulo, aequa- 
les fore omnibus cylindris in cono inferiptis . Qua- 
re cumfadahac infcriptionejtamcylindri in cono 
inferipti , quam tubi in annulo poflint deficere a ma- 
gnitudinibus In quibus inferibuntur magnitudine.# 
quacumque data minore s modo arcKimedeo dedu- 
cetur , annulum aequalem effe cono . 

S C H O L I V M II. 

Ex didis ergo in prarfenti propofit. & in lib. 4. dc 
Infin.Parab. poffumus deducere, annulum praedi- 
dum , & conum G E M , efTe quantitates proportio- 
naliter annalogas tam in magnitudine , quam in gra* 
uitate, tam fecundum totum, quam fecundum par- 
tes proportionales. Quare cum ex didis in fchol. 
prira. propofit. 8. eiufdem libri, conus, trilineumpa- 
rabolicum quadraticum , & exce/Tus cylindri cir* 

; - cum- 
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quatuor magnitudines proportionalitcr analogjcrfc- 
quitur his etiam affociari pro quinta magnitudine 
annulum latum praedirum . Ex didis ergo in lib. cic. 
habebimus , quod centrum grauitatis talis annuli fic 
fecabit EF, vt pars terminata ad E, fit ad par- 
tem terminatam ad F, vt 5. ad 1. Pariterfi con- 
fiderabimus quamlibet partem eiufdem annuli re- 
fedi plano CL, parallelo , & terminatam ad circu- 
lum . 
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lum BEK, illam, quae oritur e* rotatione ni. 

linei BOQjduCa f F j agnofccmvs eius centrum 
^rauitatis fecare HI, in eadem ratione * Qj ia ta- 
lis pars eft propoftionalicer analoga cumccno PER. 
Cum vero etiampaisannuli orta cx rotatione trape- 
zij mixti COQl>, fit piobata proportionalitcr 
analoga Tegmento conico CPRM » & cum talis 
Tegmenti conici fit in libro ci t. pluribus modis inuen- 
tum centrum grauitatisj ex di&is ibidem reperiemus 
in quo pun&o IF, fit centrum grauitatis pra?di<ai 
Tegmenti a nnuli- [ 

s c h o l i v M III. 

Sed paradoxum Galilei, de quo locuti fumus fu- 
pralchol. a. propofit. lo.pcflumus etiam deducere 
ex praefentipropofitione- Nam etiam ex hac fa&o 
concinno difcurfu, tandem concludemus, circumfe- 
rentiam B E k, extremitatem annuli , aequalem fore 
vertici coni. 


PROPOSITIO XIX. 


3» fcbcm. unteced. propofit. annulus flriRus ex quAdriU- 
tero mixto f B EG > tirc* EF, ejl tqualts cylindro 
DKy tum fecundum totum , fecundum portet 
proporttonoles . 


P Atet faciliter . Cum enim in antecede propofit* 
oftenfu m fic , annulum latum ex trilineo C BD, 

H circa 
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circa EF, arqualem ede cono GEM; ergo com- 
muni addito cylindro KD, erit folidum CBfcL, 
«quale cylindro DK, & cono GEM. Qu6 hinc 
inde ablato. Ergo folidum G C B E k L M, eritx- 
quale cylindro kO. 

Eodem modo oftendemus «qualitatem partium 
proportionalium , r. g- partem annuli ortam ex rota- 
tione quadrilateri mixti COPG, «qualem elfe-# 
cylindro QS. Addendo enim cylindrum QJJ, & 
auferrendo GPRM > frudum conicum , patebit 
propofitum . 

S C H O L I v M I. 

Pr*fens propofitio potuiflet immediate probari 
per indiuifibilia independenter abanteced. propo- 
fir. Quia fa&a condi u&ione vt in anteced- propodt. 
datim patebit ex propofit. i i.a.Conic.& redangu- 
lum OPN, «quale cflc quadrato B E , feti QI5 
& armillam circularem OPN, aequalem pariter 
fore circulo cuius radius QI. Q^uare facile patebit 
& omnes armillas folidi ex quadrilatcro mixto 
C B E G, arquales cGc omnibus circulis cylindri M>, 
&ipfumannulum ex quadrilatcro mixto, arqualem 
cfife cylindro k D . Maluimus tamen hanc ex ante- 
cedenti deducere, vc pauidis geometris non relin- 
quamus vllum locum halitandi de certitudine prx- 
fentis propofitionisj nam adhibita prxfenti condru- 
dione propofitio non probatur nifi per indiuifibi- 

lia* 
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lia jqtiia in annulo ex quadrilateromixro CBEGj 
nequit fi.ri infciipiio tuborum cylindricorum, q >* 
paruit pcfle fieri in annulo ix tiilineo mixto 
CBD. . 


- SCHOLIVM II. 

. Pj ter ergf> con fl-querner ad farpe fcpkii repetita , 
annulo u piafatum GCBtkLM* fle cylindrum 

H X KU, 

, h' 
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K D, efle quantitates proportionaliter analogas otn* 
- niquaque: quod etiam intelligedum eftfifemihyper- 
bola cum omnibus duplicetur . 'Annutus ergopr*- 
di&us etiam ftaplicatus ad partes Kft, erit corpus 
fibifimilare, admodum quo cylindrus KD, fic du- 
plicatus eft cprpusffibi fimilare- Hoc cft, quod ficut 
cylindrus fo&trs planis bafibus parallelis, femperfc- 
catur in proportione partium axis, nc etiam in tali 
proportione fec^bitur talis annulus. Sicuti ergo 
centrum grauitatis cylindri,, cuiuslibetque eius par- 
tis contenti 1 jnter plana bafibus parallela eft in me- 
dio axis ; ficcjtiam centrum g^atrirans talis annuli, 6c 
cuiuslibet ciqfdcmsfegmentr refeci plano CI, pa- 
rallelo , criltet+H-nved ia E¥, vel in medio partis 
E F , correfpondentis partr annuli , vel qutefit al- 
titudo partis anu di. Qua omnia vtique nobis vi- 
dentur adiw^dia, &ne(rimus an forte corpus huic 
fimilein t^i^geornetna admueniatur, pneter vni- 
cum, quod antequam ad vlreriora ffrogrediamur, 
intelligimus in piopofitioncfequenti explicare*. 


: propositio xx . ' 


Ex-effus frufii e met propcjtr.. io., fupra conoides hyper-- 
bolicum y e fi aquais cylindro fuper minore bafi /rufii, 
O* cirU diimetrum cum ipfo :: 0/ fac tam /eundum t<u 
tum y quam fecundum partes proporti ; nales » 


Efta 
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E Sto ergo in (Ihemr propofic. io. frufium coni* 
cum GlKH, concides phyperboiiaim (it 
A BC,- cuius afjrmproti G F,- ,F H , & fit cylin- 
drus r Jvf , cuius bafis i B IC; minor bafis F« ufti - 
Dico' cxccifum Frufti conici G I k H > fupra conoi- 
des ABC, a^uaVmr eife cylindro' i<M y tamfij- 
t eundum totum* quam fecundum partes' proportio- 
.n^lcs ,• Dc coris pacet . Quia cum ex cit propofit. 
W- eiccflus- GiJkH y fupra cylindfum JM, fit 

stqua- t 
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«qualis conoidi ABC* fi cylindrus IM, adda- 
tur. Ergo exceflus cum cylindro , nempe fruftum 
GlkH, erit aquale cylindro , & conoidi fimul . 
Ablato ergo conoide , excelfus frufti lupra concides 
remanebit «qualis cylindro. 

Non alio modo oftendetur «qualitas partium., 
proportionalium , v. g. excetfum frufti GNPH, 
fupra frudum conoidi* A Q T C , «qualem cflfc-» 
cylindro RM. Quia ex didis in prxeitata propo- 
fit. io. exceflus frufti GNPH, fupra cylindrum 
R M, eft «qualis fegmento A Q 1 Cj addito ergo, 
vt prius, cylindro RM, & ablato fegmento AQTC, 
Intentum probabitur . Quare patuit talia folida «- 
qualia fore tam fecundum totum, quam fecundum 
partes. 

S C H O L I V M.. 

/ ■ 

Sed etiam prxfens propofirio pofiet immediate 
per indiuifibilia oftendi . Sumpto enim arbitrarii 
pundo O, & ado plano NoP, GH, paralle- 
lo . B*propofir. »o. fec. conic. reda ngu lum NQP, 
eft «quale quadrato 1 1 B, feu quadrato RO. Et 
confequenter armilla circularis NQP y eft «qua- 
lis circulo ROS; St omnes armilla? aquales omni- 
b s circulisc & <xce»fus p<$Jidus squalis cylindro 
1 M . Secj hac conftrudione adhibita , demonft acio 
non reduc i cur ad nudum Arthiircdcum,quta>npr{- 
drCio exceflu neqeeuut infcubi tubi cylindrici. 

Patet 
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Patet ergo excefliim pr?di&um > 8c cylindrum- 
I M , efle quantitates proportienaliter analogas tam 
fecundum totum , quam fecundum partes, tam it 
magnitudine , quam in grauitace . lnfuper patet ex- 
ceflum AGIBkHC, pr$di&um efle corpus fibi 
fimilare vt explicatum eft in fchoi, ». propofit. anc. 
Hoc tft quod fi fecetur plano N P, quocunque» G H, 
parallelo , femper fecabitur in ratione partium axi* 
DB. Item centrum grauitatis eius erit in medio 

- DBj 
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D B i ficuti etiam centrum grauitatis .cuiuslibet cius 
partis erit in medio partis B D, quae erit altitudo 
partis excc/Tus, 

. PROPOSITIO XXI. 

* / . » 

Jn fchemate prop. i o, cylindrus ex paral/ehgrammo A F, 
circu EF , efl ad ' folidum ex figura mixt a C B E F> circa 
eandem E F, ‘Vt quadratum E A, ad quadratum E B, 
cum tertia parte redd anguli X A B . 


* i !*"• 

l ‘ : 

„ BF t ; 
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Q Voniam enim probatum Ht in propofit. is>. fo- 
lidum CBkL> aequari cylindro BS, & 
cono GEM j ergo cylindrus AL, adhtfcfolu 
da habebit eandem rationem. At cylindrus AL, 
ad cylindrum BS, & ad conum GEM, eftvt qua- 
dratum EA, adquadratum E B, cum tertia parte 
re&angul i K AB. Quare &c. 

Aflumptum patebit fic. Cylindrus A L, ad cy- 
lindrum BS, cftvc quadratum A E, adquadratum 
E B. Pariter idem cylindrus A L, ad conum GEM, 
eBvt quadratum CF, fcuytidemquadratum A E, 
ad tertiam partem quadrati GF. Ergo colligendo 
ambo confcquentia>crit cylindrus AL, ad cylin- 
drum BS, cum cono GEM, nempe ad /olidum 
CBkL, vt quadratum AE, adquadratum EB, 
cum tertia parte quadrati FG. At tertia pars qua- 
drdti FG, eft sequalis tertiat parti rc&anguli kAB. 
Nam quadratum EA, diuiditur in quadratum EB, 
& in rc&angulum kAB: pariter quadratum idem 
EA, feu FC, diuiditur inquadratum FG, &in 
rc&angulum CGL, feu M C G , Ergo quadra- 
tum E B» cumrc&angulo K AB, crinrqual e qua- 
drato FG, & re&angulo MCG. Scdcxfcc.co- 
nic. propofit. 1 1, re&angulum MCG, cft a?quale 
quadrato B E. Qvjarerellqubft) re&angi lum kAB, 
erit squale reliquo quadrato P;G . .Qua-re etiam il- 
lorum terti® partes erunt aquales . '£ go cylindrus 
A L, entad folidum CjikL, vt quadrarum EA, 

I ad 


Digitized by Google 


ad quadratam Efl, eum tertia parte re&angnli JTa^. 
^Quod^ratoftendendum. U. S 

His oftenfis adinuenietHrcetftmm gtauitatis hy- 
,perbol« fic. 


d' 


PROPOSITIO XXII. 


SibyperUU ctrcdmfcripHim pkraUciogranimum bteth >4. 

tur prodo&um nifque xd fecundum diametrum 3 &fiot 
, *vt quadratum compofita ex exi hyperbdU , & ex dL 
, totdu Uteris tfanfkerfi , ad quadratum y dtiindid latttfs 
tranfuerfitiim re&migdt* fab W y^fifb^comppfira 
ex axi , ursxUtere ttanfuerfi’] fic aompoftidix di- 
midia lateris tranfuerfi , ^ c* dxF, ad altam fitein 
fiat mt dimidium pradiCh parotlelogrdmmi ad excejjum 
:*otius paralldogrammi fbprd bypeVbolam , fic cortipofitA 
sito ? akijitpucet dimidia lateris 'tranfuerfi 3 dd aliam : 

* tandem, fiat mtficunda intenta ad 'primam itiuentaw, 

, fic campo fita ex exi y :&ex dimidia latens tranfuerfi 
ri ad fui partem abfandendom - incipienda dfecunda dia - - 

• metra . , Erit punftitmhuod eBalter terminus baius ab- 
fctjfx centrum. graundks exceJfiftparadelogrMmmi fuma 

■ ' fiypcrbolam ojugntristf '£> \f& 1 

/• ■; s ' : . :> H •« ! -I • ■■■■'Clt* 

E Sto bypetbola AJJC, cuius axis B D ; latus 
tran&te^BmiBfE 9 centrum F; fecunda dia- 
meter GJHU G'Gj /irparallclogrammurn : fiat 
vt quadratura F-D, ad quadratum FB, cum tertia 


parte 
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▼c parallelogrammum G D, adcxceflum parallelo* 
grammi GC, luprahyperbolam ABC y fic DF, 
ad FL: candeo» fiat vr LF(ad FO,jfic DF, ad 
F k . Dico pun&um Jc, efle centrum grauitaiis fi* 
guras A QJiCB,.. 3'. ; . 2 s>q v .« X 

. Qupniamenim ex propofir.antcced. cylindrus e® 
G C, circa GH, cftad folidum cx figura AGHCB y 
circa eandem GM* vtquadratura F O, adqiadra^ 
tum j F % cutu tcfti*parw revianguli fi D B; nem* 
fcx ~~ - 1 a pe 


Digitized by Google 


pc cx ccmftriKfKonc, yc DF r ad FOj & ratio DF t ' 
ad FO (deforis fumpta FL) componitur ex ratio, 
ne PF> ad FL, &huitrsad FO. Ergoeciamra- 
tio cylindri prodidi cx GC> adfolidum ex excedi* 
G C, fupra hyperbolam componetur cx ijfdem ra- 
tionibus . At ex fchoL prfm. propoftt. j. Kb. j. ratio 
praedici cylindri ad anrcdi&um folidum componi- 
tur etiam ex ratione paralldogrammi GD, ad figu- 
ram AGHCE> & ex ratione DF, ad interceptam 
Inter F, & centrum gramwtis figuro AGHC*. 
Ergo etiam rationes D F, ad , F L, & FL, ad FO^ 
erunt aquales rationibus G D; .ad A t FICE, & 
DF, ad pradidam uiterctptank Sed ex conftru- 
dione , rationes GD, ad AGiFCB|& DF, ad 
F L, funt aequales . Ergo fi ha^cattooes auferantur k 
prodidis, etiam rcliqux erunt aquate». Ergo ratio 
L F, ad FO, erit aqualis rationi JD F , ad interce- 
ptam prodidam . Sed /adum fuit fuptsfc.vc L F, ad 
FO,(ic DF, ad Fk. Ergo k, eriteentruragra- 
uuatis tignrae AGHCBhi Ciat Oftt nd c a - 

duiiLr. > r: ■ t ? 5 U ft:uinr;jr“ r ;bU r i jy 

«Tti , i ? . t,\rfr • swjd ir-qbt 

V t 1 SOHOliiVM , i 4 

•Tl rr.iji.j/.. j i fla t i ttiw-!i!«j o„-K! . dq 

Irtucnto autem centro praidido><farife erk eriantf 
centrum grauitatis» hyptrbobe Teperire . Si £tuih~. 
fupponamus FD, fedambifariatom O, & fupp<v 
namus k, cflfe dentrum g rauica t is' figurae AGHC8/ 

iifixt v#i ABC/ ad AGHC^iic reciproce J kO, 

»3 s i ”~ r: ' ^ ad 


« 




. , ;T 'i* r ’ • ' 1 ' . *„ : ' i : 1 ' . 

ad OL. Erit ex dodrinis Archimedis, L, centra» 

grauitatis hyperbolx. 

Sed etiam in prarfenti c(t adnotandum r poflfc 
colligi tritt'foliti. NemJ» fationeM (olidorum e* 
A GH C B , figura reuoluta & circa G H» & circa 
AC, ad inuicem.Cubationem truncorum' cylindrici 
rc3i fuper ipfa figura exiilenos refeci piano diago- 
naliter tranfeunte per GH^c per AC>paralldam.Aftj 
cubatio trunci finiftri habetur (me fuppofitione qua- 
dratur* hyperbolae fed cubatio trunci dexteri non 

habetur 
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habetur fine tali quadratura; fine qua ion habemus 

nec etiam tertium , nempe rationem cylindri ex 
GC, circa A C, ad folidum ex figura AGHCB, 
circa eandem AC. 

Sed hyperbolar ABC, intellego circumfcript* 
parallelogrammo, cum hyperbolzinuentum fit cen- 
trum grauitatir, tria oidinaria colligentur etiam in 
folidisgcnitis ex hyperbola ^ Sed harc non colligen- 
tur mfi fuppofita ipfius quadratura * Hac ergo fup- 
pofira habebimus rationem cylindri ex parallelo- 
grammo hyperbole circumfcripto ad alterutrum fo- 
lidorum exipfa reubluta fiue circa AC, fiqe circa 
latus parallelogramipi tranfiens per B. Item Habebi- 
mus rationem horum (blidonmrad inuicem . Et cu- 
bationem truncorum cylindrici redi f u pra ipfaexi- 
ftentis , refe&iquc plano confueto modo diagonali- 
ter tranfeunte . Ex quibus pacet fuppofita hyperbo- 
la: quadratura , nos afiignafie rationem cylindri cir- 
cumfcriptifufohypcrbolico , ad ipfum; quod pari- 
ter abo modo pradiitis Bonauentura Caaalclius i» 
cxcrcit. 4. propofit.j jr 

? '■ 7 - muli -i.joni.fi j)o iaritTi r :q rr , y- LjZ 

*■> - s OHO LI V M ‘11 > «*»••» 

"•> ^ < M O jsaib yj j.tu ! o: yt , HO HO A 

Repertum efiei^cewrumfgt^itatis hyperbo- 
Ib, fuppofitfeipfiti» quadratura, quod nullus* (quod 
feiamas; antenOstentatr;*; Sed non modolia t rc* 
perire hoc^ fodetiaiiipofiumus alfignarc CentrufrL. 
aequilibri; cmidcunquc cws partis coaftituta; ex fe- 

• ‘ L 'i . „ dione 
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^ione hyperbole linea, vel lineisdiametro paralle- 
lis,- & consequenter centrum grauit^tis talis partis 
duplicat» . ^E»pWcaWmu^tl^'lirvna, ex huiufque 
explicatione Jta&br adnotabit modum in alijs exer- 
cendum . IjtelHgafms in fcquenti figura reperirc 
centrum griiitads jiorclonis ...TOC, xefetfx linea 
T O, dianjestro - 4 -A, parziicla. Quortiam fupra in 
propofit. fpit precatum fuihmnulump figura mix- 
ta COPGi xquklem fore cylindro' QJj commu- 
ni addito frAfbsdonico QPRM, totum folidum 
CONL , ierit atouale cylindro QS, & frufto 
GPRM. dum ergo a d modufh fuperiorum pofli- 
musrepcriretariqqem, quam habet cylindrus TL, 
ad cylindrum ad Tegmentum conicum.. 

G P R M, fimul j habebimus etiam rationem, quam 
habet cylindrus T L, ad folidum CONL. Hac 
habita , fi exipfa fubcrahamus rationem , quam_. 
habet dimidium 1 C , fuppofitam , ad figu- 
ram C Ol F ,- habebimus rationem.1, quam habet 
T I, ad interceptam inter I, & centrum aequilibri; 
figurx COI F, in IT. Etconfequenter facile re- 
periemus centrum aequilibri j talis hgur» . Hoc in* 
uento repericrur etiam centrum $quiiibri/ portionis 
hyperbolj TQC,. ini TO$ & confequenter cen- 
trum grauitatis doplicatg TOC, ad partes T O* 
Ex quibus poftea reliqua folita deduci , colligeren- 
tur* Hfcergo, & fimilia liceret reperire . Ex qui- 
bus paterent ea omnia, q 15 oftendit Caualerius in 
loc. cir. propofit. 36. & mulco plura. Sed quia h$c 

non 
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non reperiunturnifi ex fuppofira quadratura, ideo 
reliquuntur. Sufficit enim nobis le&ori indicare.# 
h?c nequaquam ignorari a nobis . Sicuri fufficiet ip- 
fi indicare nos pofle habere centra grauitatis om- 
nium cylindricorumexiftentium fuper hyperbola, & 
fuper omnibus ipfius partibus % quarum inuenirur 
centrum grauitatis. £rit enim in medio linea; iun-* 
gentis centra grauitatis oppofitarum bafium • Reli- 
dis 
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dis ergo his , tranfeamus ad quadrandam parabolam 
duobus nouis modis. 

PROPOSITIO XXIII. 


Si fcmihyperboU cum jibi circtun/cripto purallclogrammo ro- 
tetur circa fecundam diametrum , Tubus cyhndruus 
ex farallelogrammo , erit ftfymdter Annuh Uti ex fe- 
, mibyperboU* ■ f * ' - 


S Emihyperbola ABC, cunvfibi circumfcripto 
pa r allogrammo A D, rbtetuf circa EF, fe- 
cundam diametrum . Dico tubum cylindricum-. 
A DH, efle fefquialtcrum annuli lati ex femihy- 
perbola ABC, circa EF> reuoluta. Quoniam 
tubus. CBSH, eft ad cyiftidrurti AL, vt redan- 
gnlum HB A, ad quadratum IAj nempe vt re- 
&angulum k A B, ad idem quadratum E Aj & cy- 
lindrus A L , probatus eftefle in propofit. ai. adfo- 
iidutn C B k L, vc quadratum E A, ad quadratum' 
E B , cum tertia parte rc&anguli K A B j ?ndc per 
cotiuerfionem rationis, eft idem Cylindrus A L, ad' 
annulum ex femihyperbok ABC, circa E F, vt 
idem quadratum E A , ad excefliim ipfius (upra^. 
quadratum E B , & fupra tertiam partem re&anguli 
k A B; ergo ex aequali, erit tubus cylindricus ACkL, 
ad talem annulum latum, vtre&angulum ABH, ad 
praed &um exedfum. Sed quadratrim E A, cum fit 
arqualc quadrato EB, & re&angulo kAB, excedit 

K illa 
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illa plana ductus terti js rectanguli k A B . Ergo ta- 
bus cylindricus ADKL, erit ad praedidhira annu- 
lum , vc re&angulutn K AB, ad duo tertia eiufdem 
rcctanguii; nempe in ratione fcfqufaltcra* Quod 
erat oftendendum. 


PROPOSITIO XXIV. • 

• . i., - . 1 • ‘ 

Si re SI a linea tA B y fecetur in bifariam , O in D t 

Ey a que remote a C, eedemque modo in F, G. Re- 
f ftangulum jfGB, erit excejjus reti anguli cA E B>fa- 
pra reSlangu'um F E G, i • ‘ , 


A 

r- 


F 


D 

-J- 


c 


E G 



w > 

B 
— J 

Am redangulun) AEB, diuiditurin re&an- 
gulum A£<3, & inrc&angulum A f, G B. 
Parirer re<%ingulym AEG, diuiditur in re&angu- 
lum RE G, &in rc<2angulum A F* E G, fei\ B G F, 
qui^ A F , ex hypothefi , t ft: aqualis GB. Ergocx- 
ccJOTus re£ h gijli, A £ B., fupra rectangulum F E G, 
eprccraDgujumAE» GB, cum rectanguio EGB; 
quje dqo rectiangula /unt aqualia recta nguIa A G B. 
Qtjajxpatet propofitum» 


,;i 


PROPOSITIO XXV. 


£• ? i 1 ' rr»'i •' . • “ 

St m oppojitu fe&m bus , qua hyperb la appellantur du- 
cantur linea lateri tranfierfo parallela , occur> entes ■ 
/. aquah- 
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aqualibus ad diametros applicatis ■ in ambabus byper- 
bohs, Reffangula fub partibus ipfarum rejeci arum ab 
eadem curua byperboU erunt ad indicem , <x,t rcffan- 
gula fub partibus ordinatim applicata ab ipfs fe&a . 


S int oppofirae fe- 
ftiones hyper- 
bolae ABC, DEF, 
quarum latus tranf- 
uerfum E B, & DF, 
AC, fine asquales or- 
dinatim applicatas ad 
aequales diametros 
K E, B H, & fint du- 
&x L O, P S , paral- 
lelae kH. Dico re- 
^tangulum LNO, ef- 
fe ad re&angulum-. 
PRS, vt recrangu- 
Ium AOC, ad ic- 
ctangulum ASC. 
Applicentur a panctis 


h 


'A 


■ . 1 r. 

v 

-- 

\ 

i • 


A 

E 


G* 

i 


j 


B 

A 

N 

'■ A 

T 


* 




\ 


i, 


Jr- 


Datim ad d ametrum 
item a punctis M, 
ordinatim applicen- 
tur ad kE,M V, QX* 

Qjonianr enim ex 

prim. conio propofic. 21 * recrangulutw E H R, ad 

h > rectan- 


AO H S 



76 

rectangulum ET B, eftvt quadratum AH, ad qui-' 
dratum NT, feu OH; &rectangulis EHB, E rB, 
funt arqualia rectangula KBH, VBT , quia kE* 
B H, & V E, B T, funt a?quales j ergo erit vt reclan- 
gi™ KBH,. ad rectangulum V B T , fi c quadra- 
tum AH, ad quadratum HO. Ergo &per con- 
uerfionem rationis, erit rectangulum KBH, adex- 
ceflfum ipfius (upra rectangulum VBT; nempe ex 
propofit. anteced.adrectang.iKun k T H, feuadei 
tcquale LNO, vt quadratum Ah, ad rcctangu- 
lum AO-C. Et conuertendo , erit rectangulum^ 
A O C, ad quadratum A H, vt rectangulum LNO, 
ad retfangulum K^h. Eodem modo oftendetur 
cfle rectangulum KBH, ad rectangulum PRS, 
vt quadratum A H , feu HC , ad rectangulum-. 
ASC. Quare cxajquali, erit rectangulum LNO, 
ad rectangulum PRS, vt rectangulum AQC, ad 
rectangulum ASC. Quod&c. 

PROPOSITIO XXVI. 

m* I % W | • > 

Parallelo^rammum circum feriptum parabole quadrat ic * , e fi 
ad ipfem '-y/ tubus cylindricus ex gyratione parallelo* 
gr*mm orcam fer ipti hyperbolx etrea fecundam cornu ^ ' 
tam diametrum , ad annutum latum ex reuotutione byper- 
hU circa eandem diametrum ; O hoc tam fecundum to- 
tum - q^m fecundum partes proportionales; dummodo ba- 
fespa- .tdolx, hypcrboU gemtrteis annuit proporaona- 

hterfeceotur . 

.. - Efio 

. . . 0 *• 
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E Sto hyperbola ABC, cuius axis BN, diame- 
ter tranfuerfa H 6, ceiftrum L, fecunda dia- 
meter kM, parallelogrammum ei circumfcriptum 
fit GC: pariter fit parabola quadratica AOC> 
cum fibi circumfcripto parallelogrammo PC. Di- 
co tubum cylindricum ex reuolutione CG, circa 
kM, cflfe ad annulum latum ex reuolutione ABC, 
circa eandem KM, vt parallelogrammum PC, ad 
AOC, parabolam. In a C, communi bafi par»* 
bolae 9 & hyperbole accipiatur arbitrarie pun&um I, 
per quod agatur FIT, parallela O E , fecans om- 
nia vt in fchemate. Quoniam ex propofit. anreced. 
rectangulum aNC, cl£ ad rectangulum aIC, vt 
rectangulum VBN, ad rectangulum THij&vc 
rectangulum V B N , ad rectangulum T H I , fic 
armilla circularis ex B N , reuoluta circa KM,ad 
armillam circularem cx HI, reuoluta circa eandem 
KMj ergo vt rectangulum aNC, ad rectangulum 
a 1 C, fic armillacirculaiis VBN, feu Isi, ad ar- 
millam-circularcm TH-I. Sed vt rectangulum., 
ANC, aa rectangulum A I Q , fic ex fchol. propo- 
fitionis libri piimi NO, feu FI, ad 1R. 
Ergo vt armilla circulari* T S I , ad armillam circu- 
larem T HI, fic F I, ad 1 R. Sed punctum I, fum- 
ptumf itvtcunque- Ergo vt omnes armillsch cula- 
res parallelae armillae VBN, ex parallelogrammo 
GC, rei oluto circa kM, ad omnes armillas circu- 
lares parallelas eidem VBN, ex hypcibola AB C, 
icuoluu circa eandem kM, fic omnes linea: paralle- 

logram- 



logrammi P C, parallelae N O, acfomnes linea s pa. 
rabols a OC > parallelas eidem O N . * Nempe 'vt 

tubus 
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tubus cylindricus adannulumcxhyperbola, fic pa- 
rallelogramnium P C, aeTparabolam A O C . 

Quod ajrtem probatunjTuTt deJofcffpAtcteodcm 
modo probari po/Te dc partib&s proportionalibus; 
nimirum eodem modo poteft: probari cfll* v. g. tu- 
bum cylindrici m ex paralldogrammo 1B, ci/ca^ 
K M , ad partem annuli ex fjegmcmo hypeibola: 
1 H B N , etrea eandem K M , vt parallelogrammum 
F N , ad Tegmentum paraboLc: i K O N. Quare pa- 
tet propofijum in Qmnibus,& per ou.r.ia . 

*3 d H ol ilv m i. 

Prarfens propofkio , cgje probata Fuit per indiuifi- 
bilium meijH>4^wbrcttTo^ejJ > pobari quoque po- 
te(l per mdtliniium antiquam prolixiorem. Nam_ 
cum prcbojtum Jfjt elfe armillatn circularem TSI, 
ad armillam cipculdrcm T}HI , vt F f,ad lR;&cum 
fit arnvila HrcuUrijs TS r l[, ad armillam circularem 
TH , fictubu* t ykmlrieusex paralldogrammo SN f 
circa Kvfj ad tubum cyliodricumcx parallelogram- 
n.o H N, circa eandem KM, quitubuscft inferiptus 
in annulo ex hyperbola ; & cum pariter fit vt F , ad 
J K, ficparallelogrammum FN, adparalldogtam- 
mum R N, infcriprum in parabola.* fequitur vt tu- 
bus ex parallelogranimo SN, ad tubum ex paralle- 
logrammo HN, fic efle parallelogrammum FN, 
ad parallelogrammum R N. Quare fi AN, v.g* 
brfiecaietur , & hoc idem fieret de eiufdem partibus, 

&in 
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& in hypcrbola , & parabola infcribcrentur patallc- 
logramma j eodem modo probaremus partes tubi 

cylin- 
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cylindrici ex C C, efle ad omnes tubos cxparalle- 
logrammis infcriptisin hyperbola, qui tubi infcri- 
buntur in annulo ex hyperbola, vt partes parallelo- 
grammi PC, ad omnia parallelogramma in r cripta 
in parabola. Cumque, tubi infcripti in annulo cx 
bypcrbola, ficuti parallelogramma infcripta in pa- 
rabola, per continuatam talem bifledionem poflint 
tandem deficere a magnitudinibus in quibus infcri- 
buntur , defectu , quacunque data magnitudine mi- 
nori : fequicur tandem modo archimedeo per dedu- 
dionem ad impoflibile pofle concludi, tubum cy- 
lindricum ex parallelogrammoefle adannulum la- 
tum ex hyperbola, vt parallelogrammum ad para- 
bolam... 

Patet ergo ex didis haberi nouo modo parabo- 
lae quadraricx quadraturam > nimirum parallelo- 
grammum ei ciicumfcriptum , efle ipfius fcfquial- 
tetum. Probatum fuit enim in anteccd. propofic. 
tubum cylindricum ex parallelogrammo GC, cir- 
ca k M, cfllTefqiiialtcrum annuli lati ex hyperbola 
circa eandem kM. Sed infra adhibendo aliud (oli- 
dum hyperbolicum , parabolam alio nouo modo 
quadrabimus; nunc fuggerendae funt ledori quam- 
plurimenouae notitia geometrici» qux ex hac pro- 
pofitione,& ex didis in lib.de Infin.Par. deducuntur. 


s c h o l i v M II. 

Deducitur ergo ex didis , & ad modum fuperio- 

L rum, 
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rum, parabolam AOC, & annulum larum prardi- 
&um ex hyperbola ABC, ciTe quantitates propor- 

tioua- 


n«» 
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tionaliter analogas tam m maenituaine, quam in_, 
grauitate; tgm fefundunf totum « quam fecundum 
partes proportionales. Q^iot ergo nou^noritice de- 
ducantur c? hac dojftrinacam cjrca magnitudinem , 
quamcircagrauifc^tjcm talife annali lati,cxnoftro ope- 
re cit. vniffluifque poteft $g«o£c6re. 

Ex proppfit* en i m <?, lib.pri p.agnofcdt qurnam 
fit ratio , qjiam fiafyet cqj^i^s cylindricus e* G I , ad 
portionem*annulilati ex portione minori! hyperbo- 
lae AHdj ‘nempe cfleacUpfumvt tres AN, adex- 
cefium MI , St harum tertiam 

minorem proportionalem! Vel fubttiplaiido termi- 
nos, effev| AN, |ad fubfefqujialtcijam jA I , cum 
tertia parte exccfius 1 N , fu|> ja illatn tertiam pro- 
portio n al ckr.~~“~~ 

Ex fchof -pewm propofif. t a ■ ajgnofcet, tubum cy- 
lindricum ex paiddtelograipirno SN, efiead portio- 
nem annul(ex^g njento hyperbole IHBN, vt tri- 
pla AN, acKduplam AN, vnacu.n excelfu 'ipfius 
fupra prjeuichim tertiam propoitionalcm . Et fub- 
triplando terminos! cifc vt A N, ad A I , cum duo- 
bus tertijs EN, & cum tertia parte exceflus I N, 
fupra illamjteiViam proportionalem. Imo ex fchol. 
3. cit. propofit. Jtgn >f er ,efle eundem tubum cylin- 
dricum ad eandem portionem annuli , vt triplum 
re&aigdum T SI, ad duplum re&angulum T S \, 
cum re^tangulo TH1. Et fubrriplando terminos, 
vcre&angulum TSI, adfubfefquialterum ipfius, 
cura tertia parte re&anguli T H 1. 

L x Ex 


Dig 


*4 


0 f» 





c 

L 

A 






i • 1 -U: - ' i i • 

Ex fchof. prim. p^opofit. ii* ffgnofcet rationem 
tubi cylindrici cx prallclogrammo SQ,, ad Teg- 


men- 


Digitized by Google 


*5 

mentum annuli ex Tegmento intermedio femihy- 
peibolz QXH 1 . 

Ex fchol prim. propofit. 1 3. agnofcet rationem 
tubi ex parallelogrammo S C, ad portionem annuli 
exportione maiori hyperbolae I H BC. 

Ex fchol. propofit. 14. agnofcet rarionem, quam 
habet tubus cylindricus ex parallelogrammo SY, 
ad Tegmentum annuli ex Tegmento intermedio 
] H B Z Y, intercipiente axim B N. 

Sed portioni minori hyperbohe A HI, intelle&o 
cireumfcripto parallelogrammo HA, agnofcet ex 
propofit. 15. tubum cylindricum ex parallelogram- 
mo HA, efle ad portionem annuli ex pr>rtiorre_* 
AHI, vt tripla AN, cum tripla Ni, ad duplam 
AN, cum vnica N I. Imo ex Tchol- eiuTdem pro- 
pofit. agnofcet, tubum prardi&um cfle ad praedicam 
annuli portionem > vt 1C ad dimidiam iC,cum 
Texta parte IA. 

Ex fcholio propofit. 1 7. agnofcet rationem tubi 
cylindrici ex parallelogrammo HC, adpoitionem 
annuli exportione maiori J H B C. Ex eodem fchol. 
etiam agnofcet talem rationem efle, vt eft AI, ad 
dimidiam AI, cumfexta parte IC. Quareagno- 
Tcet vniuerfaliter, quod tubus cylindricus ex altero 
patallelogrammoFum HA, HC, ad portionem an- 
nuli fibi correfpondentcm efle , vt bafis reliquar por- 
tionis hyperbol.e, ad fui dimidiam, cum fexta parte 
bafis portionis reuolutar. 

. Ex propofit. * & . agnofcet rationem tubi ex paral- 
. ' lclo^ 
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lelogrammo HQ, circumfcripto Tegmento fnter- 
medio QXHI, adfegmentum annuli ex tali feg- 

Tandem ex fchol. propofit. to. agnofcet rationem 
iegmenti annuit ex fegmento IHBN, ad portio- 
nem annnU ex portione 1 AH. Q^a agnita , non 
i p norabit rationem portionis annuli ex portionem 

tione AH I P or *ioneni annuli ex por- 


SCHOLIlf M Iir. 

Pariter, cum vt diximus, prxdidus annulus latu? 
cx hyperbola fit quantitas proportionalicer analoga 
etiam mgrauitate cum parabola quadracica; er lib. 
3. de infin. Pacab. agnofcet letfar centrum grauita- 
tis qua mpluriura.fegmentorum^pradi^ lati * 

x fchol. ergo 2. propofit. 2. agnofcet centrum^. 
g r auitatis annuli ex femihyperbola A B N, fic fe- 
carfiikL, vt pars terminata ad k, fit ad partem ter- 
minatam ad vt 5. ad j» 

Ex fchol. pri. propofit. 14. agnofcet centrum gra- 
uitacisin. KL, portionis annuli ex portione mino- 

Ex fchol prim propofit. 1 6 . agnofcet centrum 
grauitatis fegmencr annuli ex fegmento 1 H BN, 
H oc autemcentru n etiam alio modo agnofcet ex di- 
&is i n calce ei ufJein fch ol i j . 

Ex fchol. prii» propofit. 1 7. agnofcet modum re- 

periendi 
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periendi centrum grauitatis fcgmeftti annuli c x fcg- 
mento intermedio QXHI. Quod etiam inueniec 
alio modo expreflo in eodem fchol o. 

Fx fchol. propofit. i p . agnofeet modum reperien- 
di centrum grauitatis portionis annuli ex portione 
maiori 1H BC- 

Tandem cx fchol. propofir. zt. agnofeet modum 
reperiendi centrum grauiratis fegmenti intermedii 
annuli ex fegmento intermedio A H B Z Y, interci- 
piente axim BN- 

Hae ergo funtnotitue geometrica» > qua? deducun- 
tur ex anreced. propofit. Quibusaddendacft Quod 
cum notatum fit in fchol. prim. propofit.8 . lib.4. 1 5 *" 
rabolam,fpha?ram,(phxroides, & excefliim cylin- 
dri fupra duos conos inuersc pofitos, quorum bafes 
oppofita? bafes cylindri, vertex vero medium pun- 
dlumaxis, elfe magnitudines proportionaliterana* 
logas tam in magnitudine , qua m in grauitate 5 fequi 
ex di&is , his allbciari annulum prardi&um ex hy- 
perbolae- 

PROPOSITIO XXVII. 

Jn fchemata propofit. quintee^ exceffits cylindri circum feri- 
£ti conoidi hyperboluo fupra cylindrum circumfcriptum 
conoidi paraboheo , erit triplus cxcejfus conoidis hyperbo- 
lici fupra, conoides paraboheum . 


Conoi 



88 

C Onoidibushyperbolico AB C, & parabolico 
E B F, ftnt circutnfcripci cylindri Q C, f F. 1 
Dico tubum cylindricum Q E LC, trip'am efTce*- 
ccfTusconoidjs ABC, fupra cono»des EBF. Quo- 
niam enim cylindrus QC, eft ad cylindrum TF, 
vt quadratum AD, ad quadratum DE,- nempe 
ex hypothcfi , vt D G , ad G B ergo per conuer- 
fionem rationis & conuerrendo , erit tubus cylin- 
dricus QJELC, ad cylindrum QC, vt BD,ad 
DG. Sed cxpropofit.j* 7. & 1 1. cylindrus QC, 
eft ad conoides A B C, vt D G, ad dimidium B G, 
cum tertia parte DB: ergo ex «quali, erit tubus 
QJELC, ad conoides ABC, vt DB, ad dimi- 
diam GB, cum tertia parte DB. Rurfum, quoniam 
diuidendo, eft tubi s QE LC, ad cylindrum TF, 
vt retfangulum A fc C, ad quadratum E D, nem- 
pe ex hypochefi , vt DB, ad BG, & conoides 
EBF, eft dimidium cylindri TF, vt oftendimus 
pr«cipue mlib.2.propofit.i5. Ergo tubus QjiLC, 
erit ad conoides EBF, vt DB, ad dimidiam G B. 
Sed erat ad totum conoides ABC, vt eadem DB, 
ad dimidiam GB, cum tertia parte DB. Ergo 
Q E L C, erit ad reliquum , nempe ad differentiam 
conoideorum , vt DB, ad fui tertiam partem j 
nempe erit triplus talis c*ceflfus. Quod erat offen- 
dendum-. . 


ALI- 
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Quoniam tam totus cylindrus QC, eft triplus 
totiusconi A BC, quam ablatus cylindrus TF, eft 
triplus ablati coni EBF (infcripcis prius conis ia 
conoidibus),- ergo & reliquus tubus QJELC, tri- 
pla s erit reliqui ; nempe differenti* conorum . Sed 
ex propofit- 4. differentia conorum eft «qualis diffe- 
renti* conoideorum. Ergo tubus erit etiam triplus 
differenti* conoideorum .Quod &c. 

M PRO- 
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PROPOSITIO XXVIII. 

i' * ' 

Excejfus cylindri circumfcrtpti conoidi hyperbohco fupra 
cylindrum circumfcriptum conoidi par abolito fiepe ex- 
plicato t efl ad differentiam conoideorum , paralie - 

logrammum circumfcriptum trilmeo quadratico ad ip- 
fum , tam fecundum totum , quam fecundum partes 
proportionales ; fi diametri trilineiy 6 * conoidts fecentur 
proportionaliter , 

S int ergo conoidea hyperbolicum A B C , & pa- 
rabolicum EBF, vt faepedidhimelhcumcir- 
cumfcriptis cylindris QC, TF,&infuper fit fe- 
miparabola BCO, cuius diameter OB, bafi? 
OC, & parallelogrammam ci circumfcriptum fit 
DO,.adeovt DBC, fit trilineumquadraticum, cu- 
ius diameter DB. Dico tubum cylindricum-. 
Q ELC, e(Te ad differentiam conoideorum, vtpa- 
rallelogrammum DO/ ad trilineum BDC, tam 
fecundum totum , quam fecundum partes propor- 
tionales. Sumatur in DB, diametro arbitranepun- 
£tum G, per quod in folidisintelbgatur tranfirc pla- 
num HK, plano A C, parallelum , fecanst btm 
in P, conoidcs hyperbolicum in M, & parabi li- 
cum in K: item ii? parallelogrammo ducatur GK, 
parallela DC, fecans curuam parabolicam in S. 
Quoniam eae propofit. j. re&angulum A £C , eft 
ad rc&angulum MRV, vt quadratum DB, ad 

quadta- 


Digitized by Google 


9i 



quadratum BG; &vtre3angulum AECyhocefl: 
rectangulum HPk, ad re&angulum MRV, fic 
armilla circularis HPk, ad armillam circularem.* 

M R Vr ergo vt armilla circularis HPk, adarftiil- 
lam circularem MRV, fic quadrarum D B , ad _ 
quadratum BG. Seciex natura parabola 9 quadrati- 
c<e >eft etiam vc quadratum DB, ad quadratum-*- 
BG,lic DC, fcu KG, ad GS* Ergo &vt ar- 
milla HPk, ad armillam MRV, fic kG r adGS* 
Cum vero puncitim G, fumptum fit ad libitum; er- 
go vt omnes armilla: tubi cylindrici QJiLC , pa- 
rallelae armillar A E C , ad omnes armillas d.fferen- 
tia: conoid orum , parallelas A E C, fic omnes li- 
nea: parallelogrammi DO, parallela: DC, adoro- 

M * nes 
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nes lineas trilinei CDB, parallelas itidem DCj 
nempe vt tubus ad differentiam, fic parallclograra- 

Cum vero quod oftcnfum eft de totis, pateat pof- 
fe eodem modoprobari dc partibus proportionali- 
bus , ideo patet propofitum i 

i • 

SCHOUIVM I 

Patet ergo quomodo adhibito etiam alio folido 
hyperbolico, nempe differentia conoideorum, poffi- 
mus quadrare parabolam. Cum enim ex propofit. 
antcced. tubus cylindricus QELC, fic triplus di£ 
ferentis conoideorum 5 etiam paralfelogrammum 
triplum erit trilinei j & confequenterfcfquialterum 
femiparabols. 

Jnfuper patet , quod cum in fchola. propofit. 1 8. 
probatum fic,conum, trilineum quadraticum, exccf- 
fum cylindri circumfcripti hcmifphaerio > & hemif- 
phaeroidi , & exceflum tubi cylindrici fuper annulum 
latum exhyperbola circa fecundam diametrum, effe 
quantitates proportion aliter analogas , patet in- 
quam , his pro fexea addi differentiam conoideorum 
praedi&am • 

1 , - - — 

S C H O L I V M II. 

In propofit. 1 1, lib. 2, de Infinit. Parab. cuius 
fchema hic apponimus , probauiinus quod fi fint 

duae 
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dux quaclfbet figura- ABC, AEFC, fupra m: 
dem ba fi AC, & circa communem axim B D; fint- « 
^tie hx talis natora? , vt fplTs duplicatis ad partes 
A , n.rceuadat communis axis ambarum figura- 
ium 5 probauimus induam , intellegis ambabus figu- 
ris 
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ris gyrari circa parallelam i pfi BD, du&am per 
pun&um C, qua: fit v.g. CF, folidum rotundum 
ortum ex figura AEFC, efle ad (olidum rotundum 
ex figura ABC, vt figura AEFC, ad figuram 
ABC. Hoc probauimus medijs truncis finifiris cy- 
lindricorum re&orum fupra figuris exiftentium, vt 
Iocorit. potcftconfpici. Ex hac vniuerfali propor- 
tione deduximus ibidem quamplurrma corollaria, 
quibus porefi: aggregari , quod fr A BC, eflet hy- 
perbola , & E C, e fiet parallelogrammurrr ipfam_. 
circumfcribcns, & haberetur qt adratura hyperbo- 
lae, ne qua quam ignora etnrratro cylindri ex E C, cir- 
ca C F, ad annulum firidlum cx hyperbola ABC, 
circa C F. Verum illa propofitio potefi: vniucrfa- 
liuspioponi; nonfolum enim illud verum efl: ; fcd 
etiam verificatur, quod F illa dute figura: rotentur 
circa parallela n ipfi C F, fed extra figurasdu&am , 
adeovt ex figuris elatis generentur annuli lati: ni- 
hilominus annulum latum ex A E FC, ad annulum 
laruir ex A B C, efle vt figura A E F C, ad figuram 
ABC. Hoc poflet probari iredijs ijfdem truncis, 
& hocpado liceret ampliaredodirinas de truncis in 
illo np reexpofiras,* fcd de hisforfan aliquando. In 
prxi Vmi probabimus medijs alnofinim inftiturum 
p>..gis accomodacis , fcquentem propofitionem vr ex 
hu.uscog.. itione inq.-iramus centra grauitatis infi- 


citoor.aaunuforam, vt infla patebit. 
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PROPOSITIO XXIX. 

Si fupertadem bafi & circa eandem diametrum Jint qualibet 
figura O* par alie togrammum ipfam circttmfiribens „ Cy- 
lindrus exparallelogrammo adfolidum exfigurayt uolutis 
ambobus arca parallelam diametro duffiam nselper extre- 
mitatem bafis , rvel e xtra bafim , erit <vt parollelogram - 
mum ad figuram. 



S Vper eadem bafi AC, & circa eandem dia- 
metrum BD, fint quarlibec figura ABC, & 
parallelogrammum EC, ipfam circumfcribe/is 
& incelligamus ambas figuras prius rotari circa FC. 
Dico cylindrum EG , eflead folidum cx figura», 
A BC, circa eandem FC, quodfit ABCHG, vt 
EC, ad ABC. Accipiatur in BD, arbitrare 
pun&um i, per quod intelligantur tranfire ia- 
figuris linea k N, AC, parallela , in folidis ver6 

pla- 
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planum KN, item A G, parallelum. Quoniam 
enim ve kN, ad LM, fic(fump'a NK, com- 
muni altitudine ) re&angulum kNR, ad redan* 
gulum fub LM i & fub NR ,* & NR , tft x- 
qualis MQ, quia MN, eft aequalis tam NO, 
quam QR, vnde etiam redhngulum f b LM, 
& fub N R , cft arquale redangulo LM Q Ergo 
etiam vt kN, ad LM, fic re&angulum kNR, 
ad rectangulum LMQ. c ed vt rectangulunu. 
kNR, ad rectangulum LMQ, fic circulus, 
kNR , ad armillam circularem L M Ergo 
& vt KN, ad LM , fic citculus KNR, ad ar- 
ntlllam circularem LMQ. Ac punctum I, fum- 
ptum eft vtcunque- Ergo & vt vnurn ad vnum , ita 
omnia ad omnia.- Ergo vt omnes linea: figurae EC, 
A C , parallelx ad omnes lineas figurae ABC, item 
A C, parallelas, fic omnes circuli folidi EG, circulo 
A G , paralleli ad omnes armillas (olidi ABCHG. 
Ergo & vt figura ad figuram , fic folidum ad foli- 
dum_j. 

Sed fupponamus figuras praedidas rorari circa 
ST, pofiram vitra C, ipfi B D, parallelam, adeo- 
vt ex figuris generentur tubus cylindricus , & anna- 
lus latus vt in (Vquenti (Ihcmate. Dico nihilomi- 
nus elfe E C, ad figuram ABC, vt tubus ECY, ad 
annulum ex figura ABC. Nam accepto vt prius, 
pun&o 1, arbitrarie, fu&ifque ijfdem , conclu* 
demus eodem n odo efle vt K N, ad L M, fic re- 
dangulum KNR, adre&angulum LMQ;nem« 

pe 
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• • 1 •* t . # , 

pe fic armillam ci icularem k N R , ad armillam cir- 
cularem L M Quare eodem modoconcludemus 
cfle figuram EC, ad figuram ABC, vt folidum 
ex EC, circa S T, ad folidum ex figura ABC, cir- 
ca eandem T S. Quod erae oftendendum. 

• • * r 

SCHOLIVM. 


Cum praefens propofiti© fitpropofira in tanta vnt- 
uerfal irate , adeovt comprehendat infinitas figuras 
circa diametrum , infinitis modis diuerfificaras, 
impoffibile videtur polfc ipfam oftendi in tali vni- 
uerfalitate vnicaconftiu&ione nifi perindiuifibilia . 
Modoeti<f!harchimcdeoproba r i poteft, fedincafi- 
bus particularibus, &conftru&ionibusproprijs, vt 
quilibet poterit experiri. 

Fx hac aurem vniucrfaliflima propoficione, ea om- 
nia, qu* It nt deduda in corollarijs propofit. cit. in 
opere deiftfi ni t.pajab. circa variafolida annulorum 


i 
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ftri&orumex varijs figuris genitorum, pofluntdedu- 
* ci etiam in infinitis folidis annulorum larorum j qua? 
autem ca fint, infpiciatur ibidem . Nes enim in prar- 
ftnti rtonmanifeftabimus dffi infinitorum afarido- 
j runuain ftri&orum, quarti Talorum centra grata- 
ris. Nam facili ncgotiojexdi&is in lib.4. infinir.pa- 
rab. agnofeemus figuras pr<edi&as eflt quantitates 
proportionaJiter aiialogase-um fuis anoulfSrtam %i- 
•iitis, quam latis . _X r . gxfaciletignofc&ius figuram 
ABC, cfle quantitatem proportionaliter analogam 
tam cum aonulo ftrivlo ABCHG, in prima figu-'l 
ra , quam cum annulo lato ex eadem ABC, in fe- 
cunda figura. Quare etiam duo annuli ex eadem 
iigyta, nempe & ttri&us, & latus erunt quantitates 
propoi tionaliter analoge tam in magnitudine, quam 
ingrauitate. Sequitur ergo nos habere centragra- 
uitatiscmnium illorum annulorum tam ftridorum, 
quam latorum, quorum figuratum genitricium fupra 
expilatarum, habemus centrum grauitatis . 

Si ergo iupponamus ABC, dfe parallclogram - 1 
mu.nveluti EC, quod rotetur vel circa fuum latus 
TC, vel circa TS, (i paralleIi.m(quod femperinrclli- 
g en dum ent in dicendis impt.ficrum , ne cogamur 
idem cum lt &o um tidio rcp« re rejeentrum granita- 
tis cylindri, \ c! tubi t ylindnci,fc cabit F C, vel T S» 
in ca ratione, mqualccac BD, centrum grauitatis, 
parallelcgrammi. 

Si vero fupponamus ABC, nobis reprarfentare 
infinitas parabolas, habebimus centrum gtauitatis 1 
>: infi- 
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infinitorum annulorum ex ipfis fic fecare FC, vt 
pars terminata ad F, fit ad partem terminatam ad 
C, in primcrannuld ex prima parabola vt a. adi. In 
fec. vt 5. ad 2. in tertio vt 4. ad 3. & ficin infinitum- 
Hatio eft,quiaexfchol.prim.propofit.i.Iib. z. ha- 
bemus centrum grauitatis infinitarum parabolarum 
■ficfecare BD. 

Si autem fupponamus ABC, efle quamlibet 
-infinitarum parabolarum, & Et, elfe parallelo- 
grammum infinitis parabolis circumfcriprum . Ha- 
bebimus centrum grauitatis infinitorum annulorum 
cmorum ex reuolutiorie excefluum infinitorum pa- 
raUelogrammortim fupra infinitas parabolas. Hoc 
autem centrurn grauitatis fic fecabit FC, vt pars 
terminata ad- F, fit ad partem terminatam ad C, vt 
numerus annuli vnitate au&us , ad triplum nume- 
rum annuli vnitate riudlum. V.g. in primo annulo 
vc a. ad 4. In fecundo , vt 3 . ad 7. In tertio vt 4. ad 
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io. & fic iu infinitum . Ratio eft ^ quia ex fchol. 
propofit. S. eiufdemlib» centwm grauitatisexceA 
fus parallelogrammr Ep, fupra parabolani fic fccat 
ipfam B D- / * *' . x . /J \ 

Sed fupponentes efle vel femieircufutn» 

vel femiellipfim, velfirculi, aut cllipfis portionem» 
vel etiam hyperbolam. Habebimus* centrum gra- 
uitatis annulorum talium figurarum , fed fuppofita 
figurarum quadratura . Hxcautempatenr vera efle 
partimex didis in lib. 3. vbi in propofit.24. afligna- 
uimua centrum grati i tat is femicirculi ; & in fcho!. 
prim- propofit 2 j . omnium ipfius portionum $ & ia 
propofit* vltima Iib. 4. in qua aflignauimus centrum 
grauitatisomnium partium cllipfis >• partim ex didis 
in propofit. 12. huius, & in fcholioeiufdem,vbiaf- 
fignauim. s centrum gtauitaris hyperbolae ► Imo fi* 
in fchemate illius propofitionis,.imeiligamusexce£ 
fum parallelogrammi GC, fupra hypcrbofaitu. 
A BC,. rotari vel circa HC, vel circa ipfi paralle- 
lam extiaparallclogramrnum.-ex didis ibidem, agno- 
fietur centrum g; auitatis annulorum genitorum. 

Exiftimantes autem ABC, elFe cycloidem pri- 
mariam i placitis Torricellij inlib 1. demotu grau. 
fchol propofit. 18 a nnuenre:>>i ncclJiget n us centru m 
'g.auitainsannuiiextycloidri^ciccare F C> vtpars 
terminata ad F, fiiatf parcei» terminatam ad C, vc 
7. ad 5. 

# 9 j-, j. » - 

Sed accipiamus /cnemafequ ens , in quof intelli- 
gamus femipauboUm Ba O, duplicari ad partes 

bafis 
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bafis A l>, adeo vt h^c euacfat cora mums axis dua- 
rum fimipa abolarumfiiml coniundUrum , hanc- 
<Jie figuram intelligamtis rotari vel circa O N, vet 
circa pa allelam A D, c*tra figjrani: cenrninrgra. 
uiracis productorum annutorum ita fecabit Of*, 
,vel illi parallelam && vt pars terminata ad O, fit ad 
i... partem 
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partem terminatam ad N, vt numerus annuli au- 
dus ternario ad numerum annuli aucium vnitatt_jr 
Nimirum in primo vt 4. ad 2 • In fec. vt 5. ad 3. In 
tertio vt 6 . ad 4. & fic in infinitum . Ita enim ex 
fchol. 2. propofir. i.lib. 3. centrum sequilibrijfemi- 
parabola» ABD, feu centrum grauitatis figura? 
N A B, diuidit A D . 

Prardidhe autem figurae circumfcripto parallelo- 
grarnmo E N, & figura conflante ex duobus trili- 
ncis NOABE, reuoluta pradi&o modo: centrum 
grauitatisfolidi geniti lic fecabit ON^vt pars ter- 
minata ad O, fit ad partem terminatam ad N, vt 
vnitas ad numerum annuli vnitate audlutn. Nempe 
in primo vt 1. ad 2. In fec: vt 1. ad 3. In tertio vt 1. 
ad 4. Etftc in infinitum, Ratio efl quia centrum», 
grauitatis talium trilincorum fimul coniundtorum 
ficdiuidit AD, vt centrum aequilibri; vnius v- g. 
AEB, diuidit EB. Atex fchol. prim. propofit.2. 
Iib.j. EB, in praedica ratione fecatur a tali centro 
atquilibrij. Quare patet propofitum . 

Atfifemiparabola qu.dibet intclligatur duplicari 
ad partes BF, vt figura conflans fic CDBQP, & 
&ha?c rotetur vel circa DC, vel circa ip fi paralie- 
. Centrum grauitatis foJidi geniti fecabit pari- 
cerriD C, vt pars terminata ad C, fit ad partem ter- 
minatam ad D, vt numerus annuli ternario audliisj 
ad.aumerum annuli vnitate aurium. Nempe vt 4, 
ad2..vt> ad Iremfi trilineum CBQ, ficro^ 
wtur* DC, fic fccabiturvt pars terminata ad 

iitacJ 
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fit ad partem terminaram ad C, vt numeru* annu- 
li-Vnitateau&us, ad vni ratem . Ratio eft quia eodem 
modo fccator‘AD, a centro grauitatis figurae 
NAB; ficoti fecatur BF, acentrograuitatjs.fi- 
gurae DCBQ.P ita tamen vt homologi termini 
cxtremi’fiftt-*A ^ & \F i D > & B. Item eodem* 
-Rmin modo 
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modo fecatur A D , a centro grauitatis figurae 
ONABE, ficuti fecatur BF,a centro grauitatis 
figurx C BQ i exiftentibus pariter homologis puti- 
dis extremis A, F; D, B. 

Cum vero eodem .etiam modo fccerur BD, a 

centro grauitatis figura?! ABC, ficuti frematur F C* 
a centro grauitatis duplicata: iemiparabo^x D B C , 
in BDCRG: pariter cum eodem modo fecetur 
B D , a centio grauitaris trilineoium A E B F C, 
ficuti fecatur F C, a centro grauitatis ipfius B C R,- 
fequiturquodfi intelligamus figuram BDCRG, 
rotari circa RG, &c. intelligemus pariter RG, 
fic diuidi a centro grauitatis geniti folidi , yr pars 
terminata ad R, fic ad pattem terminatam ad G, 
vt numerus annuit vnitate au&us, ad numerum an- 
nulw Ncmpevt2. ad ».vt ?.ad x. &c. Item fi in- 
- telltgan.us fic rotari figuram BCK; RG, fic fe- 
cabiturvt pars terminata ad R, fit ad partem termi- 
natam ad G, vt numerus annuli vnitate au&us ad 
triplum numerum annuli vnitate au&um. Nempe 
vt x ad 4. vc i ad 7* vt 4» a d IO * fic in in- 
finitum... 

Qua- autem didafunt fupra de parabola quatuor 
modis difjpoftra , quantum ad affignationenhceiitro- 
rum grauitatis fohdcirum rotundorum ex ipfa g ni- 
torum , pater pofie etiam applicari fuomodo foli-r 
dis genitisex leuoiuttone portionum circuli, & cl-' 
Iipfis, item femihypeibolx fic difpofitarum. Sed 
quodnam fit tale centrum relinquimus lc&oriconfi- > 

deran- 
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derandum » Praecipue quia centra grauitatis figura- 
ri m gemtricium non habentur nili fuppofita ipfa- 
rum figurarum quadratura . Non fic relinquemus 
eonfiderandum le&ori , in qtr$ pun&o ip fius F C , 
vel ipfi parallelae, fit centrum grauitatis lolidi geniti 
ex exceffu parallelogrammi E C , fupra fu ppofitatn 

O cycloi- 
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cycloidem primariam ABC, reuoluto vel cir- 
ca FC, vel circa didam parallelam: Irem in_, 
q>:o pun&o ipfius R G , vel ipfi parallelae fic cen- 
trum grauitatis duplicata femicycloidis B DCRG, 
ad partes FC: fed admonebimus, centrum graui- 
ratis folidi orti cx reuolutionc figurae B D C R G, fic 
fccare didam RG, vt pars terminata ad R, fit ad 
partem terminatam ad G, vt 7. ad 5. Ratio eft, 
quia ira diuidit B D , centrum grauitatis cycloidis 
ABC, ficuti diuidit FC, centrum figurae BDCRG. 
Item admonebimus, centrum grauitatis folidi orti 
cxgy ratione figurae A HBFC, circa FC, ficfeca- 
re F C , vc pars terminata ad F , fit ad partem ter- 
minatanuid C, vt 1. ad Ratio (ft quia fic di- 
uidit B D, centrum grauitaris praedicte figura? re- 
uoluta?. Nam cum ex Torruellio de dimenfione cy- 
cloidis, & ex T aequet in diilertationede circulorum 
volutationibus propofic. 20. demonftratione nun- 
quam faris laud.tta, confiet, AEBFC, eflfe tertiam 
par em cycloidis A B C ; cum ex eodem Torri- 
celliofupra citaro, fupponamus centnim grauitatis 
cycloidis fic fecare B D, vtpars terminata ad B, fic 
ad partem terminatam ad D, vc 7. ad 55 & pariter 
cum medium pun&um B O , fic centrum grauitatis 
tonus paral clogrammi EC, nempe centrum gra- 
uitatisparallelograran i relinquat hinc inde 6, par- 
tes , quarum B L>, iffpponicur 1 1 $ le&or in do&ri- 
nis Archimcd sexercicatui' facile agnoftet, centrum 
grauitatis praedicti exceflus fic fe care BD, vtpars 

ter- 
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terminata ad B, fit ad partem terminatam ad D, 
vt 3. ad 9. feu vt 1. ad $. Lector autem fic edo- 
ctus facile agnofcer etiam centrum grauitatis figuras 
B C R , reuolut# circa RG, &c-ficfecare RG, 


vt pars terminata ad R,, 
ad G, vt 1. ad 3. 


fit ad partem terminatam 
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Supponamus autem ABD, efle portionem mi- 
norem parabolae cuiufcunquc rcfedae linea BD, 
diametro parallela, adcovt A D, fit bafis talis por- 
tionis intelligamus portionem ABD, duplicari 
ad partes BD, adeovt BD, diametro parallela., 
euadat axis figura ABC,- & intelligamus con- 
fueto modo figuram ABC, rotari circa F C, &c. 
Expropofic. 15. lib. 5. in qua affignatur centrum Xr 
quilibri; portionis ABD, in BD, diametro pa- 
rallela & confequenter centrum grauitatis figuras 
ABC, habebimus centrum grauitatis talis folidi. 
Si vero intelligamus figurae ABC, circumfcriptum 
parallclogrammum EC; cum cxcefTusipfius habea- 
mus centrum grauitatis , quia habemus centrum gra- 
uitatis & parallelogrammi, & portionis, & expro- 
pofir. 1 5 . lib pri. habemus rationem parallelogram- 
mi ad figuram , & confequentcr illius cxccffus ad fi- 
guram j habebimus etiam centrum grauitatis folidi 
ex illo exceffu circa FC, vel illis parallelam. Quod 
vero dichim eft de figura ABC, patet ex fupradi- 
&is intelligendum etiam fore de figura BDCRG. 
Sed fi talis figura intelligeretur duplicata ad partes 
AD, adeovt bafis DA, euadat axis figurae NAB, 
Expropofit. 14. lib. $. habebimus centrum grauita- 
tis annulorum ex NA b , circa ON, vel illi pa- 
rallelam . Idcmque intelligendum eft fi figura intel- 
bgeretur dupl ;cara vt CD^QP. 

Siveroinfeq enti figura, portio maior AIBD, 
parabolae cuiufcunquc, cuius bafis AD, incelliga- 
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cur duplicata quatuor modis fupra didis, & inrelligaw 
mus generari folida pradida ; nihilominus ipforum 
folidorum habebimus centra grauitatis . Ratio eft 
quia in propofit. ip. & „o. lib. 3- habemus centra.* 
aequilibri j maioris portionis parabolae cuiufcunque 
refedae linea diametro parallela , tam in praedida li- 
nea diametro parallela , quam in bafi . Vndc etiam 
habemus centra grauitatis duplicat* portionis qua- 

tuer 
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tuor illis modis ; & coafequenter centra grauitatis il- 
lorum annutarum. 

Sed fi in eodem fchemate, portionem L M l B D* 
parabolae cuiufcunque rcTe&ae duabus lineis LM, 
BD, diametro 1 K, inter ipfas interceptae, paral- 
lelis, intelligamus difponi quatuor predidis modis, 
& intelligamus confueto modo , generari quatuor 
fpccies annutarum, vtfxpedidumeft.* illorum om- 
nium fciemuscentra grauitatis; haecque nos docent 
propofit. 2.1. & t-z.lib. ;-in quibus afiignantur cen- 
tra sequilibrij illorum Tegmentorum tam in bafi,, 
quam in lineis diametro parallelis. 

Sed fi in fequenti Tchemare fupponamus A B E F, 
efle Tegmentum fcmiparabolx cuiufcunque refedx 
linea BE, bafi AF, parallela, intelligamufque 
hoc aptari quatuor confuetis modis, & vt in fche- 
mate. Habebimus centra grauitatis folidorum ge- 
nitorum modis Tupra explicatis. Videat lcdorpro- 
pofit. i o. lib. 3.inqua afiignatur in EF, centrum 
grauitatis Tegmenti ABCD; & propofit. n. in 
qua afiignatur centrum xquilibrij Tegmenti ABEF, 
in bafi A F. 

Sed fupponamus FABE, efie vtique Tegmen- 
tum Temiparabolx cuiufcunque, Ted ficdiTpofitx vt 
AF, fit diameter , BE,, parallela diametro, 
adeovt F A B E , fir Tegmentum ad diametrum, quod 
intelligatur dupheaium quatuor modis vt in Tchema- 
te . Solidorum genitorumconfueto modo ex figuris 
fic dilpufitis habebimus centra grauitatis. Quia in 
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propofit-ff. & 16. libri 5. habemus centra arqui^ 
librij fegmenri ad diametrum parabola cuiufcun- 
que, taminbafi, quaroin linea diametro paralleli. 
Solum videtur nobis le&orem admonendum , cir- 
cumfcriptis figuris parallclogrammis s lolidum ex 
excellit parallelogrammi GD, fupra figuram-- 
ABC D, habere tale centrum grauitatis,quod fic 
fecec DH , FE, parallelam , vt pars terminata 
ad D, fic ad partem terminatam ad H, vt nume- 
rus annuli v n itate au&us ad vnitatem. V.g. in pri- 
mo, vt 2. ad 1. In fecundo vt $. id 1. Et fic in 
infinitum. Ratio eft quia AGB, eft trilineum 
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fimile toti trilinco totius Tcmiparabola? > in quo pari- 
ter centrum arquilibrij (ic diuidit AGj & confe- 
quentcr centrum grauitatis duorum trilincorum 
AGB, CDH, fimullic diuidit FE> vt pars ter- 
minata ad F, fit ad partem terminatam ad E, vt 
numerus trilinei vnitate audus , ad vnitatem . Idem 
proprereandem rationem ,intclligendum eft de tri- 
lineo CD N, reuoluto vel circa dudam per N, 
feu C, ipfi EF, parallelam, vel circa alias paral- 
lelas EF, extratrilineumdudas. 

Sed tandem fupponamus ABEF, efle Tegmen* 
tum intermedium Temiparabola? cuiufcunque refc- 
dae duabus lineis BE, AF, diametro parallelis, 
quod Tegmentuni intelligatur difpofitum quatuor 
modis • Omnium folidorum genitorum confireto 
modo nobis innotefeent centra grauitatis ex propo- 
fit. 17 & iS.lib. 3 . 

* Quot igitur Toiidorum habeantut ex anfedida_>' 
propofit. centra grauitatis, de quibus neutiquam co- 
gnitio tenebatur, potuit ledor animaduertere. Sfed 
non minorem vtilitatem capiemus ex fequenti pro- 
pofitione, quae, modo ad noftrum inftitutum apro, 
explicata, ducet nos in cognitionem centrorum gra- 
uitatis quorundam folidorum , qua? vfque nunc geo- 
metria ignorauit. Praecipue ex ipfa venabimur cen- 
tra grauitatis omnium femifulorum parabolicorumj 
nempe docebimus in quo pundo Salis fit centrum 
grauitatis folidi cx femiparabola quacunque reuo- 
luta circa bafim . 

PRO- 
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tAaaulus firiffus figura antecedentis propofitiouis aquatur 
quatuor folidis , quorum duo fint , qm oriuntur ex re- 
volutione fimi figura arca diametrum , a/ia duo ex re- 
volutione fimi figura , circa parallelam diametro p r ex- 
tremitatem bafis i O* hoc tam Jecundum totum , quam 
fecundum partes proportionales . hem annulus latus ex 
eadem figura aquatur duobus primis folidis y & duobus 
annults latis ex femifigura circa parallelam diametro 
extra tpfam . 

* * » ‘ « \ ' * ' \ 

! '• 1 ^ \ : 

E Sto ergo figura ABC, in primis, qua? reuo- 
luacur circa CF, diametro B D, parallelam 
du&am per extremitatem bafis C. Dico annulum 
A BCHG, aequaletri efle duobus folidis ex femifi- 
gura DBC, circa BD, & duobus folidis ex ea- 
dem DBC^ circa. .CF., Difponantur ifhfoiida, 
vt in fthemace, fcc. adeovt contineamur omnia in- 
tcrduoplana AB, CD, parallela. Sicuti autem 
taliter funt difpofita vt duo genita cx. retiolutiont-» 
DBC, circa diametrum occupent Inediam locum, 
ita potuiffentdifponiquocunquealiorood'05 & ficur 
ti difpoountur vtvnum ali«d tangat , ita potuifient 
difponi vtelfentab inuicem diflitaquocunqueinrer- 
tiallo. Difpofita autem fticruinrfi^ tanquam concin- 
no modo ad inferrenda pulcherrima, qua: cx tali pro- 
pofitione deducentur. Accipiatur in diametro BD, 
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pritTae figurae > quodltbet punflum perquoddu- 
caturplanutn LQ,’ plano AG, parallelum. Cum 
aurem C A>, in ‘fecunda figura fuf ponatur arqualis 
ipfi BD, in prima, fiat C F, aequalis B I, & per 
E, agatur planum E F, A B, CD> planis paralie* 
Ium . Re&anguhvm LWQ, primae figui* , diui- ' 
diturin rc&angula 1MQ, &c L1 , MQ. Ke- 
ftangulum IMQ, cft «quale rectangulis 1MP; 
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IM, PQ> fcu MIL. Pariter recrangulum LI, 
MCL cum fit aquale rcctangulo IMQ^ diuiditur 
in eadem rectangula . Quare colligemus > redan- 
gulum LMQ, squale c fle duobus redangulis 
1MP, & duobus redangulis MIL. Redangulum 
IMP, in prima figura, squatur redangulo EGK, 
infecunda,- vnde duo rc&angula IMP, prims , 
aequantur duobus redangulis EGk, RSF, fe- 
cunda: .-itera duo redangula MII;, primae, aequan- 
tur duobus redangulis JLGM, NPQ, fecunda; 
vnde omnia quatuor re&angula prima: , aquantur 
quatuorrcdangulis fecunda. Ergo etiam redangn- 
lum L MQ, prim.e,xquabiturrccungulis E G k; 
LGLM; NPQ; RS% Il*4s|ndsi^ Ergo & armilla^» 
circularis LMQ^ folrdi prima fig rx, aquabitur 
armillis circulaiious EGk; RSF, & circulis 
LOM, NPQ^. fecunda: r Cum autem punda I, 

& E y fumptafint ad libitum , inuentaque fit squa- 
litas inter plana praedida; rede deducemus necdum 
omnes armillas circulares folidi prims figurae plano 
AG, parallelas, aquales eife omnibas armilliscir- 
cularibus, & omnibus circulisfolidorum fecunde» 
fed etiam folidum primae jquari omnibus folidis fe- 
cunde. 1 

Quod autem probatum fuit de totis, patet eo- 
dem modo probari polfe de partibus proportionali- 
bus ; quia non diflin ili raodo probabimus partem fo- 
lidi prim* contentam Mtcr plana parallela LQN 
A G » aquari parti loliorum fecundae f conten- 
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tx inter plana AB, EF, parallela. Quarepatet 
propofitum . ’ A 

Secunda pars propofmonis,- nempe qued in fe - 1 
querni figura, annulus latus ex figura ABC, eirca' 
TS, reuolmafit tqual is duobus folidis ex DBC, 



• • . I • ... i . 

reuoluta circa BD, & duobus ex eadem reuolu- 
ta circa TSj fa&a pr^parationefimili anteceden- 
ti , ledor facile proprio Marte cognofcet, <Ufcup. 
rendo vt nos fupra fecimus . Quare patet propo- 
fitllm_j . , • ; 1 


* SCHOLIVM I 

_ •* . • . 

Nec etiam prgfens propofitio in tanta vniuerfa- 
Iitatepropofita , videtur vnicaconftru&ione proba- 
ri poitenifi methodo indiui fi bilium. In figuris vero- 
particularibus, fadis particularibus praeparationi- 
bus, probari etiam poterit modo Archimedeo. Sf 
enim fupponamus ABC, efie figuram ad partem 
. B> de- 
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B , deficientem * le&or in geometricis peritus f a- 
cile agnofcet probari pofTe modo Archimedeo . 

Ex his ergo, & ex dictis in lib. 4. de Infinit- Parab. 1 
colligemus faepe replicatam doctrinam ; nimirum.* 
annulum primo figuro , & folida fimul fecundo , eflfe 
quantitates proportionaliter analogas tam in ma- 
gnitudine, quam in grauitace. Vnde cum fohdum 
primo fit magnitudo fic analoga cum figura ABC. 
Sequitur etiam omnia folida fecundj figut q fimul, cf- 
fe analoga cum figura ABC, tam in magnitudi- 
ne , quam in grauitate . Cum autem facile etiam fic 
cognofcere prodictorum folidorum fimul fecundo 
figure effe centrum grauitatis in VX (vt hoc enim 
fequatur fic ex induftria difpofita fuerunt ; ) ergo 
centrum grauitatis prodictorum folidorum fimul ita 
fecabit VX, vt centrum grauitatis figuro ABC, 
fecat BD. Ex bac doctrina adinueniemus centrum 
grauitatis nonnullorum folidorum . Sed prius adno- 
tabimus vnum particulare in fequentifcholio , quod 
exiftimamus P. Marium Bettinum Societatis lesu fi 
viucret, libenter excepifle . . • 


. SCHOLIVM II. 

• '.'i. '■ » ‘ 

Galileus,fn poftremis Dialogis pag. apud nos 1 8, 
loquitur de paradoxo quodam geometrico , in quo 
intelhgic demonftrare circuli circumferendam^. 
Oqualem effe puncto . De hoc paradoxo veftigia Ga- 
lilei fequentes , locuti fumus & in appendicula fcxa- 
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Supponamus autem ABD, e (Te portionem mi- 
norem parabola? cuiufcunquc refecte linea BD, 
diametro parallela, adeovt A D, Iit ba fis talis por- 
tionis j& intelligamus portionem ABD, duplicari 
ad partes BD, adeovt BD, diametro parallela^ 
euadat axis figura ABC,- & intelligamus con- 
fueto modo figuram ABC, rotari circa F C, &c. 
Expropofit. 15. lib. 3. in qua affignatur centrum se- 
qui) ibri/ portionis ABD, in BD, diametro pa- 
rallela confequenter centrum grauitatis figurae 
ABC, habebimus centrum grauitatis talis folidi. 
Si vero intelligamus figura? ABC, circumfer iptum 
parallclogrammum ECj cum exceffusipfius habea- 
mus centrum grauitatis , quia habemus centrum gra- 
uitatis & parallelogranami, & portionis, & expro- 
pofir. 1 5. lib. pri. habemus rationem parallelogram- 
miad figuram , & confequenter illius excefius ad fi- 
guram 3 habebimus etiam centrum grauitatis folidi 
ex illo exceflu circa FC, vel illis parallelam . Quod 
vero di&umeftdc figura ABC, patet ex fupradi- 
<Stis intclligcndum etiam fore de figura BDCRG. 
Sed fi talis figura intelligeretur duplicata ad partes 
A D, adeovt bafis D A , euadat axis figurae NAB. 
Ex propofit. 1 4. lib. $. habebimus centrum grauita- 
tis annulorum ex NA fi , circa ON, vel illi pa- 
rallelam . Idcmque intelligendum eft fi figura inteU 
ligeretur duplicata vt CD^QP. 

Si vero inrfeq enti figura, portio maior A I B 
parabola? cuiufcunque, cuius bafis AD, intelliga- 
: ’ tur 
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cur duplicata quatuor modis fupradi&is,& intelliga'- 
mus generari folida praidi&a j nihilominus ipforum 
folidorum habebimus centra grauitatis . Ratio eft 
quia in propofit. i p. & *o lib. 3- habemus centra_» 
aequilibri) maioris portionis parabolas cuiufcunque 
refe&ae linea diametro parallela , tam in prsdi&a li- 
nea diametro parallela , quam in bafi . V ndc etiam 
habemus centra grauitatis duplicat* portionis qua- 
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tuor illis modis ; & coafequentcr centra grauitatis il- 
lorum an nulorum. 

Sed fi in eodem fchemate, portionem L M I B D* 
parabola: cuiufcunque rcfe&ae duabus lineis L M , 
BD, diametro I K, inter ipfas interceptae , paral- 
lelis, intelligamusdifponi quatuor pradiciis modis, 
& intclligamus confueto modo , generari quatuor 
fpeciesannulorum, vtfacpedi&umeft.* illorum om- 
nium fciemusccntra grauitatis; ha:cque nos docent 
propofit. z i - & t-z.lib. in quibus aflignantur cen- 
tra aequilibri) illorum Tegmentorum tam ia bafi,, 
quam in lineis diame tro parallelis . 

Sed fi in fequenti fchemare fupponamus A B E F, 
eflefegmentum fcmiparabolx cuiufcunque refe&ae 
linea BE, bafi AF, parallela, intelligamufque 
hoc aptari quatuor confuetis modis, & vt in fche- 
mate, Habebimus centra grauitatis folidorum ge- 
nitorum modisfupra explicatis. Videat lcdor pro- 
pofit. io. lib. j. in qua aflignaturin EF, centrum 
grauitatis fegmenti ABCD; & propofit- ii. in 
qna aflignatur centrum aquilibrij fegmenti ABEIy 
‘ in bafi A F. 

Sed fupponamus FABE, eflfe vtique fegmen- 
tumfemiparabefa: cuiufcunque, fcd ficdifpofit* vt 
AF, fit diameter , Sc BE,, parallela diametro, 
adeove. F A B E , fit fegmentumad diametrum, quod 
intelhgatur duplicatum quatuor modis vt in fchema- 
te . Solidorum genitorum confueto modo ex figuris 
fic diipoficis habebimus centra grauicatis. Quia in 
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propofit- r $. 1 6 . libri 5. habemus centra arqui* 

librij fegmenri ad diametrum parabola cuiufcun- 
que, taminbafi, quam in linea diametro parallela. 
Solum videtur nobis le&orem admonendum , cir- 
cumfcriptis figuris parallelogrammis ; lolidum ex 
txcetFu parallelogrammi GD, fupra figuram-, 
ABC D, habere tale centrum grau itatis, quod fic 
fecec DH , FE, parallelam > vt pars terminata 
ad D, fic ad partem terminatam ad H, vt nume- 
rus annuli vnitate au&us ad vnitatem. V.g. in pri- 
mo, vt 2. ad 1. In fecundo vt ad 1. Et fic in 
infinitum . Ratio eft quia AGB, eft trilineum 
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fimile toti trilinco totius fcmiparabola? , in quo pari- 
ter centrum arquilibrij lic diuidic AG j & confe- 
quenter centrum grauitatis duorum trilincorum 
AGB, CDH, fimullic diuidit FE, vt pars ter- 
minata ad F, fit ad partem terminatam ad E, vt 
numerus trilinei vnicate au&us , ad vnitatem . Idem 
proprereandem rationem ,intclligendum eft de tri- 
lineo CDN, reuoluto vel circa dudfcam per N, 
feu C, ipfi EF, parallelam, vel circa alias paral- 
lelas EF, extra trilineum duftas . 

Sed tandem fupponamus A B E F , efle fegmen- 
tum intermedium femiparabolse cuiufcunquc refc- 
&ae duabus lineis BE, AF, diametro parallelis, 
quod fegmentuni intelligatur diTpofitum quatuor 
modis • Omnium folidorum genitorum confueto 
modo nobis innotefeent centra grauitatis expropo- 
fit. 17 & iS.lib. 3 . 

* Quot igitur folidorum habeantur ex anfedida_j’ 
propofit. centra grauitatis, de quibus neutiquani co- 
gnitio tenebatur, potuit le&or animaduertere. Sfcd 
non minorem vtiliratem capiemus ex fequenti pro- 
pofitione, qua*, modo ad noftrum inflitutum apro, 
explicata , ducet nos in cognitionem centrorum gra- 
uitatis quorundam folidorum , qu;e vfque nunc geo- 
metria ignorauit. Prarcipue ex ipfa venabimur cen- 
tra grauitatis omnium femifuiorum paraboli eorum; 
nempe docebimus in quo pun&o balis fit centrum 
grauitatis folidi cx femiparabola quacunque reuo- 
Uita circa bafim . - * 

PRO»' 
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PROPOSITIO XXX. 



«Annulus finitus figura Antecedentis propofitionts aquatur 
quatuor foltdis > quorum duo fint , qut oriuntur ex re - 
uolutione femifigura circa diametrum Salia duo ex re- 
uolutione femifigura , circa parallelam diametro p r ex- 
tremitatem bafis ; O* boc tam fecundum totum , quam 
fecundum partes proportionales . Item annulus latus ex 
eadem figura aquatur duobus primis fehdis , & duobus 
annulis latis ex femifigura circa parallelam diametro 
extra ip/am. 

* . i * • \ ‘ * * \ 

\ : \ 

E Sto ergo figura ABC, in primis, qua: reuo- 
luatur circa CF, diametro B D, parallelam 
du&am per extremitatem bafis C. Dico annuluni 
ABCHG, xqualemefle duobus folidis ex femifi- 
gura DBC, circa BD, & duobus folidis ex ea- 
dem DBC,,. circa CF- Difponantur ifhfolida, 
vt in fchemate , fec. adeovt contineamur omnia in- 
tcrduoplana AB, CD, parallela. Sicuti autem . 
taliter fune dilpofita vt duo genita cx reuoludone-» 
DBC, circa diametrum occupant taedium locum, 
ita potuiflentdifponiquocunquealiomod'05 & ficur 
ti difponuntur vt vnum aliud tangar, ita potuiflent 
difponi vtefientab inuiccm difiita quocunque inrer- 
tiallo . Difpofita autem f\ieruine:fi£ tnnquam concin- 
no modo ad infcrrenda pulcherrima, qua: cx tali pro- 
pofitione deducentur. Accipiatur; na diametro BD, 
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priira: figurafy qiiodlibet pun^utn pcrquod du- 
catur planum LQ,' plano. AG, parallelum ...Cum 
aurem C A’, in fecunda figura fuf ponatur arqualis 
ipfi BD, in prima, fiat €F, aqualis B I, & per 
E, agatur planum E F, A B, CD, planis paraller 
lum . Re&angulum LMQ, primae figurae, diui- ' 
ditur in icdangula 1MQ, & LI , MQ* He- 
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1M, PQ),feu MIL. Pariter recta ngu lum LI, 
MQ^ cum fit aequale rcctangulo IMQ^ diuiditur 
in eadem rectangula » Quare colligemus > redan- 
gulum LMQj aequale cfle duobus redangulis 
1MP, & duobus redangulis MIL. Redangulum 
I M P , in prima figura , aequatur rcdangulo EGK, 
in fecunda ; vnde duo redtangula IMP, primae, 
aequantur duobus redangulis £Gk, RS F, fe- 
eundae : item duo redangula Mllt, primae, aequans 
tutduobus redangulis LGM, N PQ , fecundae ; 
vnde omnia quaruor redangula primae , aequantur 
quatuor redangulis fecunds. Erg</eciam redang^- 
lum i-MQj prim.e , xquabiturreC^ngylis.E G kj , 
L&M; NPQ; RSF, ll-dqndae^ Ergo & armilla^ 
circularis LMQ^ folrdi primsfig nr, aequabitur 
armillis circulaiious EGkj RSF, & circulis 
LOM y NPQ^, fecundae r Cum autem punda I, 
& E, fumpta fint ad libitum, inuentaque fit squa- 
litas inter plana praedida; rede deducemur, necdum 
omnes armillas circulares folidi primae figurae plano 
A G, parallelas, aquales eife omnibus armilliscir- 
cularibus, & omnibus circulis folidorum fecundie* 
fed etiam folidum primae aquari omnibus folidis fe- 
cunde. i 

Quod autem probatum fuit de totis, pater eo- 
dem modo probari polfe de partibus proportionali- 
bus ; quia non diffin .ili modo probabimus partem fo- 
lidi prim* contentam inter plana parallela LQN 
A G , , aquari parti folidor uro fecundae r conten- 
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B , deficientem > le&or in geometricis peritus fa- 
cile agnofcet probari pofTe modo Archimedeo . 

Ex his ergo, & ex dictis in lib. 4.delnfinit: Parabo 
colligemus farpc replicatam doctrinam $ nimirum^ 
annulum primo figuro, & folida fimul fecundo, eflfc 
quantitates proportionaliter analogas tam in ma- 
gnitudine, quam in grauitate. Vnde cutn folidum 
primo fit magnitudo fic analoga cum figura ABC. 
Sequitur $tiam omnia foli da fecund?figu!? fimul, ef- 
fe analoga cum figura ABC, tam in magnitudi- 
ne , quam in grauitate . Cum autem facile etiam fic 
cognofcere prodictorum folidorum fimul fecundo 
figuro effe centrum grauitatis in VX ( vt hoc enim 
fequatur fic ex induftria difpofita fuerunt ; ) ergo 
centrum grauitatis prodictorum folidorum fimul ita 
fecabit VX, vt centrum grauitatis figuro ABC, 
fecat BD. Ex hac doctrina adinueniemus centrum 
grauitatis nonnullorum folidorum . Sed prius adno> 
tabimus vnum particulare in fcquenti fcholio , quod 
cxiftimamus P. Marium Bettinum Societatis lesu fi 
viucret, libenter excepifle . • 


S C H O L I V M II. 

' . * * ' < 1 * ' 

Galileus,fn poftremis Dialogis pag.apud nos tff, 
loquitur de paradoxo quodam geometrico , in quo 
intelhgit demonftrare circuli circumferentiam., 
squalem eflfe puncto. De hoc paradoxo veftigia Ga- 
lilei fequentes , locuti fumus & in appendicula fcxa- 

ginta 
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ginta problematum geometricorum, & inhocooe- 
re in fchol. 3 . propdit. , o, & in fchol. j. p rop X 
» 8. At P. Bemnus fupradictus in tom. 3 . fui Axaxij 
pareg. geom. fchol. prim. & alibi, admonet parado- 
xum pr^fens nequaquam intelligendum efll* geome- 
trice, ied phyfice : nam geometrice loquendo, Eucli- 
des, doctrinaque eifis tradita indefin. 5. lib. j.Ele- 
ment. ab omnibufquepadim recepta huic afferto ad- 
uerfatur . Proportio enim eft duarum magnitudi- 
numciufdemgcncrisrquatenUs ad quantitatem per- 
tinet , mutua qurdam habitlido . Quando ergo com. 
paratur circumferentia cum pun&o, & colligitur *- 
qualitas , fit comparatio impropria , & qua non eft , 
cum fint quantitates diucrforum generum . At non 
dccft aliusmedius terminum geometricus offendens' 
Ga! ilei Parallcgifmum fi intelligat geometrice lo- 
qui, non phyfice». HicquenobisTuppeditaturab an- 
tecedenti propofitione , anrecedeitibufqucfolidis*. 
Nam ad modum Gal-ilei difcurrentes,in maximum 
abfurdurn incideremus j offenderemus enim circuli 
circumferentiam a?qualem cfle duabus circuli cir- 
cumferentijs, quarum vnaquseque priori effet aqua- 
lis, & infuper duobus pun&is . Cum enim proba- 
tum fit , folidum ex ABC, in prima figura t arqua- 
le effc quatuor folidis in fecunda figura tam fecun- 
dum totum , quam fecundum partes proportionales ; 
fequerctur tx do&rina Galilei, quod cum tandem^ 
folidum ABCHG, in prima figura definat in cir- 
cumferentia: circuli ciuus- diameter BH; item. 

qp*- 
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quatuorfolidorumin fecunda figura, duo extrema 
definantincircumferentijs»quarum diametri C H, 
TO, media ver6 in pun#is~Y* £ ; fcqucretur in- 
quam , circumferentiam BH, aqualem efle cir- 
cumferentijs CH, TD, & pun&is Y, 1 ? Q^od 
cft abfiirdiflfimum . Nam cum circumferentia: fmr vt 
diametri >& cum BH, CH, & JD, fine aqua- 
les; fequituretiam circumferentias circulorum, quo- 
rum diametri CH, TD, duplas efle circumfe- 
rentis, cuius diameter BH. Erroneus ergo eft di- 
fcurfus , ex quo hauritur v circumfercrtiam BH, 
SquiH dreumferentijs CH, TD, & punctis 
Y, Z; & confequenter erroneus cft Galilci dii- 
eurfus . j 


Semifuji f drtholici cumfcun^ue , centrum grauitatis 
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TJ Sto AB D, femiparabola quaccunquein prin a 
.JlL : figura, cuius diameter AD, bafis BD, qu* 
-reuoliita circa bafim BD, generet femifufum para- 
bolicum; huius opertet centrum grauiratis afligna- 
S emi parabola ABD, intelligatur duplicata 
ad Spartes bafis BD, & figura ABC, ex duabus 
femiparabolisconftans imelligarur rotari circa F C, 
$ D, paraiielam . Irem in fecunda figura inrelligan- 
tur quatuor folida fic difpofita , vtduo extrema AH, 
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,TB, fine illajqnaconunturex.femiparabola OBfc, 
rc uoli ra circa C F , duo vero media fintdlla , qy* 
.ciiumurcx rcuolutionefemiparabolie ABD» 'cir- 
ca bafim B D, nemp c fine duo femifufi parabolici 
exdaea fcmiparabola . Fx propefit. anreced. con- 
fiatquatuor folida fecunda figura efle proportiona- 
literanaJcga ct m fclido ABCHG, primae. Sed 
folidum ABCHG, primae cft proporeionalit er 
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analogam cum figura ABC, conflante ex duabus 
femiparabolis . Ergo &quatuor folida fecunda: fi- 
gurae fimul erunt proportionaliter analoga cum fi- 
gura ABC. Scdexfchol.2. propofit. i lib.*. cen- 
trum grauitatis figurae ABC, ficdiuidit BD,vt 
pars terminata 3d B, fit ad partem terminatam ad 
D, vt numerus parabola: ternario audies ad nume- 
rum parabola: vnitate audlum . Ergo & centrum gra- 
uitatis qua tuor folidorum fecunda: figura: fimul fic 
fecabic VX, vt pars terminata ad V, fit ad partem 
terminatam ad X, vt numerus parabola ternario 
audias ad numerum parabol* vnitate audlum . Sup- 
ponatur aperito geometra, fic diuifa in Itemex 
propofic* 1 8 . lib. 4. deinfin- parab. confiat centrum 
grauitatis folidi et femiparabola DBC, in prima 
figura circa. CF> ficdiuidere FC, vtparstermi- 
nara ad F, fit id partem terminatam ad C, vt 
duplus numerus* parabola: ternario au&us, ad du- 
plum numerum Vnitate audtum . Ergo & centrum 
grauitatis folidorum extremorum in fecunda figura, 
licfecabunt lineas circa quas femiparabolx intelli- 
guntur reuolutac . Cum ergo talia folida fint ex infti- 
tuto fic difpofita, vt commune amborum centrura 
grauitatis cadat in VX: fi ergo VX, ficdiuida- 
tur in vt V^, fitad >J<X, vt duplus nume* 
rus parabola: ternario auctus, ad duplum numerum 
parabola: vnitate audlum j >f< erit centrum grauica- 
tis illorum (olidorum fimul . Cum ergo in VX, fit 
centrum grauitatis tam quatuor folidorum fimul , 

quam 
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T am >J“orum extremorum r «go & reliquorum, 
torum mediorumfiniul erit in VX, centrum era- 
■ ’ IS • “tem reperietur fi fiat reciproce vt 
rluonK ’d‘a adduo extrema, fic ijj.Cum 

c?°oexc, ' ,r ? llar P r ""-P'opofit. 4 .l,b. j.fitfolidum 
vnum medi. 'i,™® Adorum extremorum, 
nempeduome. dl '°o* tr O";a. vtnumeruspari- 
bolsead numeruu n P ara ooli vmtate audumj fi fiat 
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vt numerus parabolae ad numerum parabola? vnitaie 
au&um, fic ad £ Erit centrum gra- 
uitatis duorum {blidorumrBediorrpTh Sed cum 
haec fuerint ficdifyofita vt dentrum ^rauitatis vniuf- 
cuiufque ipfofumficfecetillbrumaxim * fiergoaxis 
BD, femifufi in prima figura>ficjecctur in T, vt 
BT, fit ad TD, vt Vi, ad $, erit T, cen- 
trum grauitatisfemifufi ABC, -brti exreuolurione 
femiparabolar ABD, circa bafim BD. Quod 
erat reperiendum . - ► 

<2 - * v V * 


t\ 


y V 7__rt r 
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qUkMfe hurus-wnn+grjl^ft^tisioii fontiritrfelf- 
quam fdriem ordir^atan . Verum tamen eft, qtirid 
quilibet iiumcro poterft exprimere tariortdm tn qua 
fecetur BD, ^ centro grauitatis tilisferrrtlfufi, fi or- 
dindm obferuauerit , qtjem nos tene mus iminueu tios. 
BUwImirmM femlftlte parabolico quadra tico • In 
prfto enim femifufo ,cum fiteonus, iam patet B D, 
ficfecarl vtparsad B, fit ad partem ad D, vt 
ad ir In quadratico ver5-,confequenrer ad fupra 
dida x fi BD ,• fic fecetur in S , vt BS , fit ad 
SD, vr numerus parabola? ternario awdus ad nu- 
merum parabola? vnitate au&um aquarum BD,erit 
8, talium BS, erit j, & quarum BD, erit 12, 
talium BS, erit 7, tum dimidia . Item fi fecetur 
in I, vc Bli fit ad 10, vt duplus numerus ter- 
nario audus, ad duplum numerum vnitate a udum, 
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quarum BD, erit ti } BI, erit 7« Ergo ciliatum 
» cm 12, talium BI, erit j; BS, 7,. cum 
dimicfio IS, dimidium j I D, 5.5 DS, 4, cum 
dimidio. Fiat ergo vt numerus parabohe ad nume- 
rum parabola vnitatcaHdum Ec IS, ad ST. Er- 
go quarum partium IS* eft 2, talium S T, erit tria. 
Cum e rgo quarum B D, erat 12, talium&S, eiTety, 
cujd d.niidioj & IS> dimidium. Ergoquarum B D, 
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erit 24,* ISs erifc^& BS, *y. Et qbalitim BD, 
erit 48, talium I S, erit 2, & BS, 30. ‘ 5 ed qualium 
IS, erat 2, talium S T, erat $. Ergo qualium BD, 
erit 48, talium B T, erit ■?$, & T D, ij. Ergo 
centrum grauitatis fcmifufiparabolici quadraticific 
diuidit BD, in Ty vt B T , fit ad T D, vt 55 , ad 
i>; & fubcriplando terminos, vt 11, ad 5. 

Sed non folum fupradida methodo reperiemus 
centrum grauitatis femifufi parabofici,fed etiam ex- 
celfus cylindri ipfi circumfcripti fupraipfumj nem- 
pe cqntrum grauitatis folidi extrilineo E B A, in pri- 
ma figurayreuoluto circa bafim femiparabolar B D. 
Cumautem tale centrum facilius inuenucur alio mo- 
do, ideo hunc experiemur in parabola quad^afica in 
numeris. Supponamus ergo BD, fe&atri bTjriam 
in S, & in T* fic vt BT, fit ad TD, vt 1 1, ad 5. 
adeovt T, ficcentrum grauitatis femifufi ABC Er- 
go quarum BD, erit 16, talium ST, erit 3, Sc 
Ergo qualium BD, erit 37, cum tertia par- 
te, talium ST, erit 7, & BS, 1 8, cum duobus ter- 
tiis , Cuiri autem ex fchol. prrm. propofit. 1 4. lib.2. 
fic exceirus cylindri circdmfcripti femifufo ad ipfum 
vt 7 , adr$> & fi fiat vc talis exedas ad femifhf m, 
fic rcriptoee TS, ad St , fit J , centrum grauitatis 
pradicti exceflus 3 erit SB 8, qualium Bs,eft 18, 
cum duobus terti js . Ergo talium reliqua B J, er jt 
I o , cum, duobus terti js « Qualiunmergo B Q } eft 
37, cum tertia parte, erit Bl, jo, cum duabus 
terti/s partibus, & reliqua DI, ic t cum duobus ter* 


I*£ 

tijs. Ergocentrum grau itatis prsedifti excefius ftcat 
BD, in I» in praedica ratione- • * 


PROPOSITIO XXXII. 

: - • • * • 

' . . . f 

Scmifufi hyperbohci cuia/cutique 3 /upf>oftta hyperboU qtuu 
dratur*, pjfttmus. centrum grMitttnfrfirtre. - 


S Vp ponamus fn feq. figura D B C, eflfe femi- 
nyperbolam , cuius diameter CD, bafis B D, 
latus tranfuerfum CZ, centrum S. Dico, fuppo- 
fita hyperbo lar quadratura > nos poifereperire cen* 
trumgrauiratisfemifufihyperbolici ABC. Difpo- 
nantur quatuorfohda vt fupra, & vt im fecunda figu- 
ra, fed duo extrema AH, TB> intelfiganturefl<L> 
annulos noaftri&os>.vtfchema exprimir, fcd latos r 
ortos er rotatione femihyperbohe DBC, feq. fi- 
guraecirca fecundam diametrum' TS. Ergohorum 
quatuor folidorum fic djfpofitorum- vr in illa fi- 
gura habemus centrum grauitatis in VX, quia ha- 
bemus centrumgrauicatisfobdi’ ABCZHG, feq. 
figurae , quod 1 e* propofir. 30. eft proportionali- 
ter analogum cum quatior lolidis fecundae figu- 
rae . Habemus autem- centrum grauitatis folidi 
ABCZHG, quia Rabemus in bafit BD, centrum 
grauitatis figura ApC* conflantis ex duabus fe- 
njihyperbolis,erpropofir v i2. inqua*fuppofita hy- 
peEbolaequa^lratura,ioueiHuuj fuit centrum xqui- 
libri; feaujiypc^olje DBC?. in hafi B D* &con- 
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fcquentcr centrum grauitatis in B D, ipfius ABq. 

ariter,cumex fchol j. prop.it>. habeamus centrum 
grauitatis, fine fuppofitionequadratura: hyperbolse 
annuli lati ex femihyperbola DBc , in hac fisul 
rareuoluta circa fecundanv diametrum TSj habe- 
bimus confequenter ad fupra di<2a , in fecunda figu- 
ra, in V X , centrum grauicatis duorum folidorum 
extremorum , nempe duorum annulorum latorum 
A H, TB. In fu per exfchol.2.prop. ja.fuppofita hy: 
perbolx quadratura , habemus in hac figura ra- 
tionem , quam habet annulus latus D^CZh^ i 
ad femifufum AB Cj & confequenter in fecunda 

figura , habemus rationem dirorum folidorum extre- 
lnorumfimul adduofofida media. Hrgoconfequen- 
ter habebimus in V X, fccund* figurarcentrum gra- 
uitatisduorum folidorum mediorum fimul. Etpari- 

^§ ura > habebimus centrum in BD, fc- 
xnifufi ABC. Quod &c. • ' 


SCHO- 
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SCHOLIV M. * _ 

'■ Sed non foluen habebimus talecentrum grauica- 
tis , fed etiam centrum gravitatis cxccflus cylindri 
£ C , fupra ipfum . 

prop^osMA vyxMi 

// JJf £ 3 - ** 

tAnmili Tlrtcli ex femtparabola quacunque , r«/W expu 
««« yS> numerus par , reuoluta circa parallelam dia- 
metro dubiam per extremitatem bajis , centrum grauita- 
tis ajjignare . , 1 

, .. . .'i . n! 

E Sto femiparabola quaecunque DBC, cuiusex* 
ponens fi c numeruspar,.fitque eius diameter 
B Dj bafis DC, &intelligamus DBC, rotari cir- 
<Ja C F, parallelam diametro BD, dudamper -C: 
Oporteat anntil| produci centrum grauitatis reperi- 
re\ Intelligamu^femiparabolaniieluplicariad partes 
BD, vt fiat tota parabola ABC, & intelJigamus 
hanc totam rotari circa FC, vt fiat annulus 
A B C H G . Gura hic annulus ex propofir- 3o. fit 
aequalis quatuorfolidis didis in illa propofitione, di- 
fponantur h$c folida vt in fecunda figura . Ergo ho- 
rum quatuorfolidorumfimul centrum grauitatis ita 
fecabic VX, vt lecat B D, centrum grauitatis pa- 
rabola; A B C. Sed ex fchol. prim. propofit. t. lib.j. 
hoc centrum ita fccat B D , vt pars terminata ad B, 

fit ad 
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fit ad partem terminatam ad D, vt numerus para- 
bola? vnitateaud sad numerum parabolx. Ergo fi 
VX, ficfecetur in vtfic V$, ad *X, vt nu- 
merus parabolx , feu annuli vnicate au&us, ad nu- 
merum parabola? ; erit ^ » centrum grauiiatis foli- 
dorum quatuor fimul fumprorum • Pariter » quo- 
niam ex propofit. i4-lib. 4. centrum grauitatis co- 
noidis ABC, fic in prima figura diuidit &D* vt 

' R pars 
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pars terminataad B, fic ad partem terminatam ad 
D, vt dimidium ntimerj.conoicj^ vnitateau&i , ad 
dimidium numeri conoidis $ & cum ficinTecunda fi- 
gura fint difpofita ex induftrfa duo conoidea me- 
dia , vt centrum grauitaris ambbrum fimul fit in_, 
VX; fihatcficfecetur in i, vtfic V 2,|ad tX, vt 
dimidium numeri conoidis audi vilitate ad dimi- 
diumnumeri conoidis j erit’-*, centrufri giauitatis 
duorum conoideorum fimul . Cum ergo in VX, 
-centrum grauitatis tam quatuor folidorum fimul > 
quam duorum conoideorunf ( ergq?& in V X *]erit 
centrum grauitatis duorum annuldrum extremo- 
rum. Si ergo fiat vt duos rfnnulos fimul, ad duo co- 
noidea fimul, vel vt vnus annulus ad vnum edn?>i- 
des , nempe ex coroll.3. lib- vt rtumefUs conpidis 
ternario $y&us>ad i^umeruih conoidis vfiitatfcau- 
< 2 um, fic reciproce 2 P, ad Erit centrum 
grauitatis duorum annulorum fimuI.Et fi in prima fi- 
gura XGfettyUEJ^-in pundo-ia-m 4 one Fdb ; , ad 
►EX. Erit illud inuentum centrum grauitatis illius 
annuli. Res de fe patet. Quare &c. 

S C H o L I V M. 

1 * 

Sed nec etiam inuentio huius centri continet ali- 
quam pulchram feriem ; qmlibec tamen afiignabit in 
numeris rationem fecundum quam diuiditur FC, 
a centro grauitatis pratdi&i annuli, fi notabit fequen- 
tem ordinem quem tenerausin annulo femiparabolse 

qua- 
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qtiadraticar. In illa enim VX, ftc fecatur in 15, 


centro grauitatis quatuor folidorum fimul,vt V F> 
fit ad fX* vt j. ad 2. In*, vero vc V2, Iit 
ad 2X, vt *, ad 1, nempe vt cum tertia par- 
te, ad 1, cura duobus terrijs-. Ergo qualium V^X,. 
eft 5, talium V F> eft ir & V 2,. eft cum ter- 
tia parte; £2,. tertia pars ; & qualrum VX, eft 
ij , talium Vf> cft p\ Vt, 1 o; & Fi, vmtav. 

R. t Quaw 


Digitized by Google 


« 3 2 

Qualium ergo 9^2> e(t 5, talium VX, eft 73, 
V^, 45,& V2, 50. Cum ergo qualium ^2,eft 
5, talium fic 3. ErgoquaUum VX, eft 75, 
talium erit 42. VX, ergo centrum grauita- 
tis duorum annulorum fecabitur in >5<, & confe- 
quenter F C, fic fecabitura centro grauitatis pra:- 
di&i annuli quadratici v.g. in N, , vfc FN, fic ad 
N C, vt 42 , ad 3 j t nempe fubrriplando termi- 
nos, vc 14, ad 1 1. 

Habito autem centro grauitatis talis annuli, non 
ignorabitur centrum grauitatis co$?ci BCH, orti 
ex rotatione trilinei BFCrcircabafim FCTQuod 
licet poflir haberi ind^p.endcnter ab inuenco cehtro 
grauitatis annulL vt^atetexfuperioribus , conside- 
rando per fc j folidum Orcum ex rcuoludonc cxcefTus 
parallelogrammi EC ,. fupra parabolam A 13 C, 
circa FC, Faciendo difpofiiionem vt fupra; Faci- 
lius tamen inuenietur ex centro annuli ex Fcmipara- 
bola prius inuento • Nam habetur etiam centrum 
grauitatis totius cylindri DH; & ex propoFic- 1^. 
lib 2. habetur ratio pra?di£i annuli ad conicum... 
BCH» Hoc autem Fic in numeris inuenietur in co- 
nico quadratico: fupponamus in fecunda figura (in 
qua faciemus operationem in VX, & quaminip. 
fafaciemusintelligemusfa&amin FC) VX, elfe 
fe&am bifariam in & in 2 , vt V *, fit ad 2 X, 
vt 14, ad ri. Ergo erit centrum grauitatis to- 
tius cylindri annulo circumfcripti, & 2, erit ex di- 
&is > centrum grauitatis annuli - Ergo qualium to- 
ta 
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ta V X, eft 15; V 2» 14; &aX > 11; talium V9*, 
erit 12, cum dimidia ;& 9*2, 1, cum dimidia . Cum 
ergo ex fecunda parte propofit. 15, lib.fecun. fit di- 
uidendo conicus BCH, ad annulum vt a> ad io, 
feu vt i> ad 5 i & fi fiat reciproce vt conicus, 
ad annulum , nempe vt 1 , ad 5 , fic 2 9 *> ad & fit 
>k, centrum graui tatis conici * &cumfitvt 1, ad 5, 
fic vnum cum dimidio ad 7* cum dimidio. Ergo 
^9^, erit 7, cum dimidio. Quarereliqua V^,erit 
5,&>^X, 10. Ergo VX, ficfecaturin ❖,& FC, 
v. g. in N* a centro grauitatis conici BCH, vt 
C N, fic ad N F> vt io* ad 5, feu vt 4. ad r. 

PROPOSITIO XXXIV. 

tAnnuli ftnfti orti ex reuolutiont fimihyperboUytvt man~ 
teced, propofit. fkppofita hyperbole quadratur a, pojfumus 
centrum grauitatis ajfignare * 

S Ed fupponamtis DBC» effe femihyperbolam , 
&c. Dico etiam nos poffe afiignare centrum.* 
grauitatis annuli ftii&iex femihyperbola DBC, 
circa FC. Rtuolutaenim hyperbola ABC, tota 
circa FC, vt fiat annuitis a BC HG, cum hk fic 
aequalis quatuor /olidis difpofi is vc in fecunda figu- 
ra, vtfapedr&umeft; e rgo ex propofit. 12. in qua 
afiignatur centrum graurcatis in BD, hyperbole 
ABC, habebimus etiam cerni uni grauitatis qua- 
luonllorunilolidoium fiu.ui difpolicorum^ Sithon 

cen- 
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centrum Item ex prop.i * .& 1 4. habemus centrum 
grauicatis conoidis hypcrbolici , & confequenter 
duorum conoideorum difpofitorum vt in fecundafi- 
gura. Sirhoca. Pariter, quoniam ex propofir. 1 2 * 
habemus centrum aquilibrij femihyperbolar 1>B C 
in DCj habebimus etiam ex propofrr. 4 l b ^.ra- 
ticnemquam habent folida ex femihyperbola DBC, 
reuoluta circa Bl>,.& FC, ad inuicem & confe- 
quenter habebimus rationem , quam habent in fe- 
cunda figura duo folida extrema ad duo media . Si er- 
go fiat v t duo folida extrema ad duo media Ite reci- 
proce 2P, ad Erit centrum grauitatis 
duorum annulorum fimul . Vnde paret quomodo 
poffimus habere centrum grauiutis vniusanouhToli 
ex femihyperbola. Quod &c. 

SCHOLIVM. 

t 

Habito centro grauitatis annuli,non ignorabitur 
centrum grauitatis conici hyperbolici BCH; pro 
quare confiderctur fcholium antecedentis propofi- 
tJoniSjdifcurfufquein ipfo expofitus imitetur. 

Quoniam autem ex do&rinis fuperius traditis li- 
cet nobis colligere centra grauitatis aliquorum foliv 
dorum , de quibus nunquam geometria locuta eft j 
ideo vt hoc expeditiusfiat, opere pretium ducimus 
dotfrinas fuperius traditas aptius ordinare, regulam 
quandam generalem exponendo . Sciendum ergo 
quatuor effe centra grauicatis , quorum tribus 

datis» 
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«fetis» licet quartum colligere. Nempe centrum.* 
grauitatis figura? ABC, circa diametrum : centrum 
a?quilibrij femifigura? DBC, in DC: centrum., 
grauitatis folidi ABC, orti cx rcuolutione fcmi- 
figura? ABD, circa B D; & centrum grauitatis fe- 
mifigura? DBC, reuolutac circa FC. Nam datis 
tribi s primis, patebit dari quartum fic . Dato cen- 
tro grauitatis figurje ABC, datur centrum graui- 
tatis folidi orti ex gyratione ABC, circa C F; & 
confequenter centrum grauitatis quatuor folidorum 
difpofitorum in fecunda figura . Secundo dato cen- 
tro aequilibri j femifigura? DBC, in DC, dabitur 
ratio folidi ex 1 em i figura DBC, reuoluta circa D B, 
ad folidum ex eadem reuoluta circa CF; expropo- 
Hc. q. lib.j. & confequenter infecunda figura dabi- 
tur ratio duorum folidorum mediorum ad duo extre- 
ma. Tertio dato centro grauitatis folidi ABC, da- 
bitur etiam in fecunda figura centrum duorum foli- 
dorum mediorum fimul . Si ergo 9 ?, fit centrum^ 
quatuor fimul, iam datum, & 2, fit centrum.duo- 
rum mediorum etiam datum, fi fiat 29?, ad in 
ratione data, nempe vtduo folida extrema, ad duo 
iredia, vel vt vnumad vnum, erit >k centrum gra- 
uitatis duorum extremorum, vel vnius extremi, quod 
elt quartum, quod qu terebatur. Ita fuppofitis dari 
tribus quibufuis quatuor iam di&orum, parebit fimi- 
li difcurfu , dari quartum . His animaduerfis . 

1 . . . . r: ‘ 

PRO- 
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PROPOSITIO XXXV. 

vinnuli Hncli orti ex uuolutione fegmenti femiparaloU 
cuiufcunque , cuius exponens fit numerus par , refefhe 
Une a ba(i parallela , arcA lineam duciam parallelam dia- 
metro per e xtrcmitatcm bafs pojfumus centrum graui - 
tatis ajf gnare. 

P Arabola quacunque ABC, cuius numerus 
par,fitfe&a LM, AC, parallela, & incelli- 
gamus DIMC, rotari circa CF. Dico annuli 
cffti nos pofle aflignare centrum grauitatis . Nam 
cum ex propofit. lo.lib. 3. habeamus centrum gra- 
uitatis fegmenti parabola ALMC, habebimus 
etiam ex fupra di&is , centrum grauitatis anmli 
A L M C OQG; & confequenter quatuor folido- 
«imdifpoficorutn vt infecunda figura. Ex propo- 
fit. 1 1, eiufdcm libri habemus centrum atqmhbrij fi- 
gurae DIMC* in bafi DC. Ex fchol. propofit. 
15. lib. 3. habemus centrum grauitatis fohdi 
ALMC. Ergo quartum non ignorabitur ; nempe 
centrum grauitatis folidi orti ex rotatione DIMC, 
circa NC. Quod&c. 

SCHOLIV M. 

Cumaatem habeamus centrum grauitatis cylin- 
dri I V j & rationem cx fchol. x. propofit. 1 1 . Iib. 

3-quatn 
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j. quam habet cylindrus IV, ad conicum MCO,- 

J^beipu^ etia^ jji. N C;* centrum gratmanis ulis 
•coni<»i*« ,,ii* o > <) oj..v> r i • - ■- /• * 

-si f O O M TUiuinco Lt. < 7 f« ’i;lt r. t io. 


/•' PROPOSITIO XXXVI. 


innuit flricli orti ex rotatione figmenti fimibyperbohe re - 
yrflFx linea bafi parallela (fitppofita figmenti quadratu*. 

•Ol" S r*/ 
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ra) modo in propo/tt. anteced. explicato t pojjumus cen- 
trum gr duitatis afjignatp . ^ 


- J 

•• v — '» ••• t«k. 


Ice parabolae propofit. ceb jeced. fiji hyperbola . 
T Dico nos polle aflignarc centrum; grauitacis 
annuliftri£ti D IMCOP V-.i Nam cii imexpropo- 


V 


fit- 22, habeamus centrum gravitatis hyperbolae 
ABC, quam hyperbolae LlLM, &*cum ex fup- 
pofitione quadratura: facile poflimus elicere ratio- 
nem Tegmenti ALMC, ad hynerbolam LBMj 
habebimus centrum grauitatis ferenti hyperbolae 
ALM Cf & confeqiienrer {otidi ALMC QQG: 
<5 ^ & confcquQqtcjr quatOor rol^orurb difpf)Gtorum vt 
v : in fecunda figufa.. Itemexfchol.-pfopoht.f 5. habe- 

mus centrum aequilibrij in D C,\f^gmenii /DIMC. 
E;x propofit. 17 i habemus centrum grauitatis (olidi 
ALMC. Ergb nec etiam* in praefenti quartum-, 
ignorabitur ; rjempe centtuin grauitatis ainuli 
* JilM fa c » * 1111 "h» 1 ^ 


U. 


SCHOLIVM. 

, ' * i , ... . . * * ! • 

. » ' . . - * • : . 

;Ex praedi ut o centro inuemo ,& ex ratione cylin* 
dri IV, reperta in citato fchol. propofit. 15. per 
conuerfionem rationis , ad conicum M C O , re- 
pedemus in N C, centrum grauitacis conioi. MCO, 
prardi&i . 

• * * • • * ' , 

**, * -* rt . • • ' 

• • V l \ 4 , \ 

, . PRO- 
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PROPOSITIO XXXVII. 

iv. i. " ; 

Variorum figmentorum infinitorum fnfirum parakohcorum , 

■ pojfumnt centra grtuHatis ajfiguart.. 


- I 


E StCf parabola quaecurtque R B \, quam intelli- 
•camus rotari cirta R A, adeo vc generetur 
qn i libet fu fusparabolicus. Dico variorum iegmen- 
torum huius fufi nos poffe centra grattitatis afli- 

gnareJr / 

Tn pjj-imis parabola fetetur tinea IT, diametro 
EB, parallela^' poflumus aflignare, centrum graui- 
tatis p^rti^fufi ortae ex reuolutione tegmenti ad dia- 
metrwp 1T B-E, circa fE «-■ Nam in primis ex pro- 
pofit.i6.lib. j. habemus centrum acquilibnjin i E> 
bafi fegmepti ITBE ? nempe centrum g^auitatis. 
duplicatae figurae I T B E, ad partes 1 E. Secundo,. 


U MJry U'.T • 1 tlUU VA pjUJ/ 

1:5 Jib^3^fcabemuscentfomiegmenti ; fTB E, in 
EB , nempe habemus rationehr, quam h^bet foli- 
dum ex 1 T B E , tegmento reuoluto circa V B, acf 
folidum ex eodem fegmento reuoluto» circa ; I E . Ex 
iftis tribus centris datis, ad modum fupcriorum de- 
ducemus quartum , nempe centrum gTauiiatis teg- 
menti fub ex 1 T B E , fegmento reuoluto circa 1 E. 

S x Secunda 



I 


140 



. I 

Secundo, fecetur <f #tt 

metrp paraJJcla >adcpvt IT, L P, in te/cip 'ancti iAi 
metrurn >p9%??y* affignaje-f cptrumgr^Kacisifeg, 
menti jnterragd jTuG orti ex rcuolncione fegmencr 
intermedj ITBPt^ reuoUiti, circa 1L. Nam .ex 
propofic. 1 1 (jidiabcmuscciitrum^rattitfltisduT 
plicatx fieur^ ITBPL, a d partes IL, Sefcund» 
ex pr >pr.Ct. n. ciufdcjn li'o. halxmufccemrum^, 
cjuilibr i j Tegmenti ia JLGj nempe nationem Uniti 
k *. dornm 
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dosuiii*fei*olat©iuni circa Vfi, & IL. Tertio ex 
propofic.' 1:8 ltb-4» habemus cencromgtauiwtis fer- 
menti annuli exfegmenn& I T B'P L, teuoiuto cir- 
ca VG. figo quartum, nempe centrum Tegmen- 
ti fufi cx eodem Tegmento circa L 1 , non ignoro- 
bitor*;.*/ --.i :? ~5ii! < i- i-' ni^nbot ^ 
^Sic eognofeemus eentraffl grauitotis pbrtidnis 
fufi ex porticuie maiori hT® A. Nani dtmiriHijf 
graui taris dnpHctftatporrio^ jwbccurei propb^. 
ip.lib. 3. Expropolit. 20 eiufdem libri» habemus 
rationem foiidorum ex portione reuoluta circa V B» 
& circa i A. Tertio ex citata propofn. i lib 4. 


habemus centrarrrportloqis *aTnflrtTex' portione-» 
I T B A, reuolbtacirca V B. Quate &c- 

Pariter cognofcemus ceii,trura grauitatis portio- 
nis fufi ex portione tnmqiri R T i» quia ex propoiit. 
14. lib. 3. ;habemus cenarum grauitatis in RI, du- 
plicata? partionis RT/l»[ Sec'uA(io habemus ratio- 
nem, quam "habet pr£di£li portio fu IT, ad portio- 
nem annuli ex portioiie IR T, reuol.iracirea SV„ 
Qu ; a mente portioni ihtelle&o jcircum fc ri pco paral- 
lelograiyKno* babemus ex fthofrr propnftt tj. eiuf- 
dem libri ,, rationem pbrtidnisfirfi,ad<ylindrur»fr- 
bicircumfcriptutii: pariter. habemus rationem prae- 
di&i cylindri ad cylindrum RX, <ju ia habemus, cx 
data portione » 3ati0nem.lT, ad IV5 & confc- 
quenrer quadrati 1 T , ad quadratum IV: item 
habemus ex fchol. 2. propofic 4-ltb. 4 rationem cy- 
lindri RX, ad portionem annuli ex portione RI 1 > 
, ■ i circa 
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circa $V, Vndeex ajquali, habemus rationem por- 
tionis fufi ad portionem annuit . Tertia habemus 
centrum grau itatis prxdi&e portionis annuli ez dt. 
prop.18. hb.4. Ergoquartum, nempe centrum gtaui~ 
tatis portionis fu fi non ignorabitur. /. , ; 

Sed nec in fequenti figura , fuppofita femiparabo^ 
Ia EBA, feda duabus lineis HN, LP, diame- 
tro EB, parallelis, ignorabimus centrum grauitaci* 
fegmenti fufi ex Tegmento intermedio HNPL. 


•ci. 
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Nana centrum grauitatis in H L , duplicati Tegmen- 
ti ad partes HL j. habetur ex proppfit.^/libii 
Itemexprocitata propofit. 1 8. lib. 4. habemus cen- 
trum grauitatis Tegmenti annuli ex Tegmento* 
HNPL, circa BD. Tertium nempe ratio Teg- 
menti ft.fi ad Tegmentum annuli patebit haberi . 
Quia habemus ex Tchol- propofit.» 8: lib. 3. rationem 
Tegmenti fufi ad cylindrum ex paralielogrammo 
LN, fibicircumfcripto j Ted habemus rationem ta- 
lis cylindri ad cylindrum HM, & huius ex procit. 
Tchol. t. propofit. 4, lib. 4. ad Tegmentum annuli. 
Quare ex oquali, patet propofitfum. Cognitis ve- 
ro tribus procedentibus , quartum cemfrum quofi- 
tum innotefeee. Patuit ergo propoficurii in omni- 
bus praedictis partibus. 

, • ' »•-..* 

. SCHOLI VM. 

• . . 1 rr ; ' 

\ . ’ * 

Sicuti autem in antecedentibus reperta Tunt cen- 
tra grauitatis variorum Tegmentorum infinitorum 
fuTorum parabolicorum, fic exTuppofita quadratura 
hyperbolo,eiufque.fegmentorumJiccret^eperinL-> 
tam centra grauitatis variorum Tegmentorum hy- 
perbole quam varionim Tegmentorum fufi. ex hy- 
perbola >quod indic&fFe’Je&ori fufficiat . 

Ex fuperius ergodi&is patuit quot fihf ea , quae 
deducuntur ex propofit.-jo, Tupcriori } Ted infuper 
alia poliunt deduci nempe tres regulo vniuerfales in 
tribus fequentibus propofit. exprimendo. • i 

P&O- 
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PROPOSITIO XXXVIII: 


JJata cmufiunque femifigura circa diametrum quadratu, 
ra , dataque ratione cylindri arcumfinpti fbhdo ex fe- 
tm figura re uo luta fime circa diametrum , fine arca du - 
fiam diametro parallelam , uel per extremitatem bafis ; 
njei extra figuram , Datur ratio cylindri circumfer ipti 
altero ditiorum /olidorum ad ipfum . 


S it data quaelibet femifigura DBC, circa dia- 
metrum BD, &datafimno quam habet pa- 
rallelogrammum BC, ad ipfam figuram/ iiifupet 
detur ratio, quam habet cylindrusex BCVinpri- 
ma figura, reuolutofiue circa DB, fiucciica FC, 
ad alcerum folidorumcx femifigura DBC, (iuc cir- 
ca BOj nueeing» FC: vei in fecunda figura detur 
vel ratio cylindri E C, ad folidum ABC, vel . y- 
lindri, DH ^ad^Mbam e* DBC, rc.idma cir- 
ca TS . Dico dari etiam rationem alterius ryfindri, 
.adalterum folidurofcx femifigura. • •• .. < o \ ii 
Probetur prilis in prima figura, .ia quaiintcl i ig.1- 
ipus paralleiogrammum, EC, tum figura- int«g>ra 
.A BC,; rowri circa FC.rFrgo ex proprfitv 29 . 
cum data fit ratid ei hypdtbcli , parallelogratnmi 
EC, ad figuram ABC/ dabitur quoque ratto cy- 
lindri EG j.ad foiid&rn A B C H G . >ed ralcfoli- 
tlutri ex pfopofit* 30^a?qnatur; duabus fobdisieac 
DBC, circa £1% & duobusj<cx dadem cutca & C. 

E r g° 
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Ergo dabitur quoque latio cylindri EG, ad haec 
quatuor folida . Ergo 5c cylindri EC, qui eft 
quarta pars cylindri EG, ad eadem quatuor (oli- 
da . Ergo dabicur quoque ratio cylindri EG, feti 
ei aqualis, DH , ad duo tantum illorum folido- 
rum , fcilicet advnum, & vnum, nempe ad vnum 
circa DB, & ad vnum circa FC. Sed ex hypothc- 
fi , datur quoque ratio cylindri E C , feii D H, ad 


alterum tantum folidoium cx D B C , reuol uta (iue 
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circa DB, fiue circa FC. Ergo quacunque data , 
dabitur etiam altera; nempe data ratione cylindri 
E C , ad folidum ABC, dabitur quoque ratio cy- 
lindri DH, ad folidum ex DBC, circa FC, & 
e contra. 


Pariter in fecunda figura . Quoniam datur ratio 
parallelogrammi DF, ad femifiguram DBC, fl- 
ue parallelogrammi EC, ad integram figuram- 
ABC, dabitur ex propofit. ap. ratio tubi cylindri- 
ci ECY, ad annulum latum ABCZHG. Ergo 
ex propofit. 30 . dabitur quoque ratio pratdidii tubi 
adquatuorfolidaex DBC, duabus vicibus reuo- 
luta circa BD, & duabus circa T S . Ergo dabi- 
tur quoque ratio talis tubi ad vnum folidum ABC, 
&advnum DBCZH9*. Cum autem detur ratio 
DS, tam ad AC, quam ad CG (hoc enim eft 
fupponendum, quia danda eft CS, qua data dantur 
pratdi&a) dabitur etiam ratio quadrati DS, adre- 
flangulum ACG; nempe dabitur ratio cylindri 
DH, ad tubum cylindricum FCY. Frgocxaequa- 
li, dabitur quoque ratio cylindri B & , ad folid 'm 
A B C , fimtil cura folido DBCZH9*. Siergode- 
tur etiam ex hypothefi , ratio cylindri E C , ad foli- 
dum ABC, quia cum dctutftftio cylindri Dh, ad 
cylindrum E C, datur etiam ratio cylindri DH, 
ad folidum ABC. Ergo dabitur quoque ratio eiuf- 
dem cylindri DH, ad lolidum DBCZH 9 ». Si 
vero detur ratio ex hypothefi, cylindri DH, ad fo- 
lidum DBCZHlfci ergo dabitur quoque ratio c- 
flfvSMKu? iufdcm 
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PROPOSITIO XXXIX. 

r 

Ditis ijfdem , que in antecedentiprofdfitwfle in prima 
fchemate , datur centrum ^qudibrq J^ura in 
linea , qua e fi radius rotationis, ^ 

S Ed dentur eadem, quse fupra inpr mofchema- 
te. Dico dari in DC, qua: eft rsl ius rotatio- 
nis, centrum aequilibri/ femifigur* DBC. Cum 
enimexanteced. propofit datis ijs, detur etiam ra- 
tio cylindri ad alterum folidorum. Ergo dabitur e- 
tiam ratio folidorum ad, inuicem > nempe dabitur ra- 
tio (olidi ABC, ad foiidum DBCHV. Sed ex 
propofit.4. lib. 5. (olidum ad folidum eft vt pars DC, 
terminata a D> &accntrosequilibnjfigurx DBC, 
ad reliquam partem D C . , Quare pacet propo- 
iitum-i. 


■ 

Cj •: F? ■' 


'A 


PROPOSITIO XL. _ 

fi fecundo fchemate datis ijfdem , data ratione annu- 
h lati ex fernifigura ad annulumfiriftum eiufdem , 
dabitur pradiClum centrum. 

..X • • * * j 

S Ed in fecundo fchemate , vitra data in ante- 
cedenti , detur etiam ratio annuli lati 
DB^ZHpt, ad annulum llri&um ex eadem DBC, 
reuoluta circa FC. Dico dari eius centrum sequi# 

libri j 


librijin DC. Nam eodem modo patebit , dari ra 
tionem folidi ABC, ad folidum DBCZHifc. 
Sed etiam datur ratio ex hypothefi , D B C Z H 9* , 
adanhulum ftri&um ex DBC, circa CF. Ergo 
ex aequali , dabitur ratio ABC, folidi ad praedi- 
Aum annuium ftri&um. Quare ex cit- propofit. $. 
dabitur quoque in DC, centrum aequilibrij quaer- 
tum. Quod&c. 

SCHOLIVM. - 

Ex his tribus propofitionibus pofla-nus t^cdum 
exfolaquadratura infinitarum parabolam ninuenire 
rationem cylindrorum circumfcripcoru ui infinitos 
fufos parabolicos; fed etiam centrum grauitaris in- 
finitarum parabolarum. Nam cum in propofit. 4. 
lib. 4. & in fcholijs eiufdcm , oftenfum fit in fchema- 
.,te illius propofit. data qualibet fem 1 parabola RB E, 
cuius bafis RE, diameter BE , qux reuoluatur 
cum fibi circumfcripto parallelogrammo RB, cir- 
ca BS: cylindrum RK, effe ad folidum ERB^k, 
vt parallelogranomum. RB;, ad femiparaboIarn_. 
ERB, cuius bifis ER, diameter EB, quo» fic 
gradus dupli; gradus femiparabolae rcuolucas circa 
S B ; patet cx data quadratura infinitarum parabola- 
rum , dari rationem cylindri RK, ad annuium^ 
ERBZ,k. Data hac ratione, dabitur etiam cx pro- 
pofit. anteced. ratio cylindri R k, vel ei aqualis or- 
ti ex RB, circa RE, ad folidum ex £RB, circa 

RE, 





RE; nempe ad fcmifuftim parabolicum. His dati9 
dabitur etiam ratio illorum folidorum ad intricem ; 
& confequenter centrum srquilibrrj femiparabolx 
E R B, in E B i & confequenter centrum grauitatis 
parabolae RBa, indiamerro BE. 

Sed hic notetur, parabolas infercientes innendo-' 
ni centri grauitatis infinitarum parabolarum, non 
efle omnes , fcd illas dumtaxat > quarum exponentes 
funt numeri pares; quia hae dumtaxat inferuinnrin- 
» . uentioni 
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I • ' 




**» 


uentioni rationis infinirorum cylindrorum R K, ad 
infinitos annulos ERBZk, vc luculenter explica- 
tur» fuit in admirabili fcholio 4. citat, propoli e. 4. 
lib. 4. 

Infuper cum in varijs propofitionibus lib. prirn. 
affignata fuerit ratio , quam habet qualibet pars pa- 
rallclogrammi A S, ad quamlibet partem parabola: 
RB A, quam pars parallelogrammi includit, & cum 
incit.propofit.4.1ib.4.& in ciufdcm fcholijs, affi- 
gnata fuerit ratio ex illa fimplici analogia , quam ha- 
betqua?libet pars cylindri RC, ad quamlibet par. 
temannuli A RBZCj v.g, oftenfa fit ratio, quam 
habet cylindrus I K, ad partem annuli ex EITB, 
circa V B » patet ex propofit. antecedentibus, nec- 
dum dari rationem cuiuslibet partis cylindri RC, 
v.g. I k , vel ci aqualis ex I B, circa i E, ad par- 
tem fu fi ex ITBE, circa 1 E: fed etiam dari in 
BE, vel in VI, centrum aequilibri/ fegmenti 
ITBE, vel grauitatis duplicati fegmenti ad par- 
tes BE, vel I V* 

In propofit. autem 3. lib. 4* patuit cylindrum., 
E C, efie ad quodhber conoides parabolicum ABC, 
cuius exponens fit numerus par, vt parallclogi am- 
mum E C , ad parabolam ABC, cuius exponens 
fitfubduplus exponentis conoidis. Quare, vt ibi- 
dem patuit, infinita: parabola? non inferuierunt in- 
uentioni rationi infinitorum cylindrorum ad infi iita 

• i c 1 , _ 
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conoidea , fed tantum ad ea , quorum exponentes 
funtnumeri pares. Eliciemus ergoex antecedenti- 
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bus propofitionibus , inferuire infinitas parabolas j 
inucntiom rationi cylindrorum £C, vel eis aequa- . 
lium fadoniin ex ED, circa E A, ad annulol ex 
A au > * ,rc . a AE > quorum exponentes fine numeri 
pares . Pariter eliciemus nos ex his habere centrum 
arquilibrij in bafi A D, femiparabolaium ABD, 
quarum exponentes funi numeri pares, & non om- 
nium... 


Patet ergo ex dift is , aliquod admirabile, &non 
minus eo, quod expofitum fuit in prtedido fchoL^J 
nroDofit. 4. lib. 4. Hoc autem cft, quod infinitas para- 1 
ruiunt tam inuentioni centri srauiratis in- : 


centri grauitatis in- 
finitarum 




- 


»ogIe 


»*r 

finitarum parabolarum in diametro, quam inuentio- 
ni centri aequilibri; infinitarum femiparabolarumin 
bafi. At inucnimus centra grauitatis infinitarum... 
parabolarum in diamctro.non adhibendo infinitas 
parabolas , fed illas tantum i quarum exponentes 
funt numeri pares. E coritr* vbrb adhibendo infi- 
nitas parabolas, non inuenimus centra sequilibrij in 
bafi infinitarum femiparabolarum, fed illarum tan- 
tum , quarum exponentes funt numeri pares . 

Ex cit. autem prOpofit. j. lib. 4. ^ ex fchol eiuf- 
jem, poifumus ex propofit. anteced. elicere ratio- 
nem, quam habet cylindrusex A M, circa EA, ad 
partem annuli ex APMD, circa E A, cuius expo- 
nens fit numerus par . Et infuper centrum atquili- 
brU in AD, fegmenti APMD, femiparabol* 
A 8 D , cuius exponens itidem fit numerus par* 
H«c autem facile patent ex di&is. 

Quot igitur folidorum manifeftata fint ccntra_* 
grauitatis, potuit le&orex di&is cognofcere. Sed 
nolumus fub filentio relinquere aliqua, quae nobis 
fcitud:gnavidentur. - 


PROPOSITIO XLI. 

Si fi per eadem bafi, & circa eandem diametrum fint fe- 
• mibyperbota , O' fcmtparabola . Tota femiby- 
perbola cadet intra femiparabolam , 

S int femihyperbola AEBD, & femiparabola 
A FB D, quarum eadem bafis A D , eadem* 
. V que 



*J4 



que diameter BD . Dico totam fcmihypcrbolara 
cadere intra feiv.iparabolam, Sit GB, latus tranf- 
uerfum hyperbol* , & accepto in BD, arbitrarie 
pun&o H , ordinatim applicetur H E F . Quo- 
niam enim in hypcrbola eft ex primo conic. propo- 
fic. i r. vt quadratum E H, ad quadratum AD, fi c 
re&angulum GHB, ad re&angulum GDB: & 
in parabola eft ex propofic. 2 o.eiufdem Iib. quadra- 
tum AD, ad quadratum FH, vt DB, ad BHj 
nempe vt retf angulum GDB, ad re<2anguk,m_. 

fub 
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fub GD, in BH: ergo ex squali * erit quadratum 
EH, ad quadratum FU, vt re&angulum GHB, 
ad re&angulum fub Gl), in BH. Sed re&angu- 
lum G H B, minus eft rc3ariguI6 fub G D» in B H. 
Ergo & quadratum E H, minus erit quadrato F H. 
Ergo& EH, minor erir FH. Pun#um autem H, 
fumptumfuitrarbitraric. Ergo omnes linex hyper- 
bolx minores erunt lingulis lineis parabola: . Patet 
ergo propofitum - 

S C H O L IVM. 

Fatet ergo, quod fi ex prfdi&is figuris intelligantur 
genita conoidea hyperbolicum Ai 13 C, & para- 
bolicum A F BC , conoides hyperbolicum cadet 
intra parabolicum .. 

PROPOSITIO XLIL 


TXjftrentU conoideorum centrum gr initatis 

tjl medium pun filum diametri .. 

«... • t * ' . • i i „ i 

*. • • * . ' • k 

S im ergo rt in psopofir» anteccd. conoidea fcy- 
perboheum AEB-C, & parabolicum AFBC. 
Dicocentium grauiratis exctflusconoidis paraboli- 
ci fu p r a con p>de s)iy pe rbpl icy m «fle ii Ufiedio B D . 
In conoidib. s infcribatur conus ABC. Cum ergo 
ex ftboi- propoli r. 4. fit in medio BD, centrum 

g fiwiiatis tamnotius , nempe excedas conoidis pa- 

V x , raboLi- 
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wbohci fupra conum ABC, quam partis j. nempe 
excernas conoidis hyperbolici lupraeundem conum. 
Ergo ^rdiqu* parris, nempe cxceffus conoidispa- 
rabolici fopra conoides hyperbolicum erit centrum 
gratntatis in medio B D. Q^od&c. • i ‘ ; 


^ S C H O L I V M. * 

Sed cum mpraefenti occurrerit modus aliuscom- 
pendiofus a /lignandi centrum gram tatis conoidis 
* v hyper- 
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hyperboliei diuetfus ab iliis , quos tradidimus fupra 
in propofit. r j. & >4. nolumus ipfum omittere, fed 
praemittenda eft fequens propoficio cius manifefta- 
tioni./- ; ^ •• 

PROPOSITIO XLIII. i 

Differ entia fupradtRorum comideorum^H ad conoides hy- 
perbo licum ut f exta pars diamttri ad tertiam partem 
emfdem , una cum dimidio lateris tranfuerji ; 

* ’ . • . i • * 

I N fchemate fuperiori . Dico exceflum conordis 
parabolici A FBC, fupraconoides hypcrboli- 
ctim AEBC, efle vt iexta pars DB, ad tertiam 
partem DB, cum dimidio GB. Quoniam enim 
Vt elicitur ex propofit* »‘5 Iib. a. conoides paraboli- 
•dum eft fefquialcerunrconi 'A B C j ergo erit ad ip- 
fum vt GD> ad duo tertia G D; nempe vt dimi- 
dium GD, ad tertiam partem GD. Rurfumcum 
rx propofit. ) . 7. te 1 1 . fitcylii^lius cOnoidi hyper- 
boiico circumfcriptus , ad rpfum , vt G D, ad dimi- 
diam G B, cum tertia parte D Bj erit conus ABC, 
tertia pars cylindri , ad corioides hyperbolicum , vt 
tertiapars GD,, ad dimidiam G B, eum tertia par- 
te DB Quare ex rqiiaH, erit conoides paraboli- 
cum ad conoides hyperbolicum vt dimidium GO, 
addimidium GB, cum tertia parce BD; Ergo& 
diuidendo, erit differentia conoideorum ad confoi* 



15 * 

des hy pcrbolicum vx fcxtapars DB, ad dmiQqm 
GB* cum tertia paete DB . Quodfcc. 

PROPOSITIO XLIV* * 

Qntrum gramtatis ctmoidis byperlnliu fic diuidit ipfiur 
diametrum njt pars ad n verticem fit ad reliquam , otf 
Jatus tranfuerfum cum fubfefquitertia diametri , *d di- 
ludium lateris tranfuerfi cum quarta parte diametri.. 

E StO’ in fchemate antecedenti conoides hyper- 
bolicum A EBC, cuius diameter DB, latus 
tranfuerfiim. GB,&fit k, eius centrum grauitatw. 
Dico BK,ad kD^eflbvt GB, cura fubfcfquiter- 
tia B D, ad dimidiam GB, cum quarta parte DB. 
Eftoconouiesparabolicum AFBCi&fit H, me- 
dium pun&um B p,. adeo vt. ficuti elicimur cx pro 
pof. 4 z . fit centrum grauitac^dificreiuj><^)aoiideo». 
tum .-pariter B.J* fit dupla ID^adeoptiit | 4 er 
propofit. 1 4. lib. 4» centrum grauicati» cqopjd» pa- 
raboJici. Si ergo fiat H 1, ad ik» viduvium GB, 
cum tertiaparte. Bl>, ad Te* tam partem* BD,- aemi* 
pe cx propf {ft.^meced. reciproci vfjcpnoidcs by* 
perboiicum. j J cxa/Lm conoidis parabolici fupra 
jpfum , erit k>,t fpjrum conoidis hypcrbolici .Tunc 
argunicmeipi; fic ♦. Quoniam BI* quadrupla eft 
ergo B i, erit ad i k, vtdupU. QB, vnacum 
tefquitcrtia; BD, ad fexcam partem BD» Etcom- 
pon^ndperk BJ^ad kl;Vtd«pla G B >vnacura 

fefqui- 
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fefquitertia *-*D, & cum fewa parte eiufdem , ad 
fextam partemeitifdem . Cum autem D I, fit dupla 
IH, erit fcl, ad ID, vt fexta pars BD, ad GB, 
cum duabus tertijs partibus BQ. Et diuidendo, 
erit Ik, ad k D, vtfextapars BD,ad GB, cum 
dimidia BD. Quare ex aequali, erit Bk, ad kD, 
vt dupla GB, cum fefquitertia B D, & cum fexta 
parte eiufdem, ad GB, cum dimidia BD. Et vt 
horum terminorum dimidia. Ergo Bk , erit 
ad k D, vt GB, cum fubfefquitertia DB, addi** 
xnidiam GB, cumquartaparte B D. Quod&c. 

i *’!..•*« • • ' .! - « • * i 1 1 * ,• ’ . * a * ) 

SCHOLIVM. 

t • • . * . ’ 

In noftro libello tfo, problematum geometrico- 
rum oftendimus in propofic.j 3. quandam proprieta- 
tem communem conoidibus parabolico, & byper- 
bolico , portionibus fpliarrar, & fphiroidis , & etiam 
cono. Alia propriccascornmunisomnibuspr.*di&is 
folidis reperitur circa illorum grauitatis centrum^ . 
Hanc in fequentibus patefaciemus, fed prius often- 
demus aliqua , qui vtique non videntur turpiora , & 
Gntpramitenda. 

PROPOSITIO XLV. 

Si in qualibet fphnerx , portione infcnbatur co^us^qtu por- 
tio cum cono fccetur plano bafi parallelo fc cante axim bi- 
fariam y & tn te ligatur tubus cylindricus arca eundem 

axm 
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' txim cum portione , ctms &ftfis fit armitU exceffus circu- 
li faCh in prrtione ^ fupra circulum fattumin cono d pia. 
tjo fe cante. Hic erit ad excejfum portionis fupra conium 
tam fecundum totum , quam fecundum partes propor w- 
tionales , Vt parallelogrammum circumfcriptum paraboU 
quadratica ad ipfam i dummodo bete fecetur fecundum 
diametro parallelas . 

» f,'< * • , , 

S it ABC, qualibet portio fphxra, in qua in- 
telligaturinfciiptus conus ABC, fedoqueaxi 
B D, bifariam in £, clueatur per E, planum F E G* 
plano A D C, parallelum, faciens in cono circulum 
HEfj intelligamus tubum cylindricum- kLMP, 
circa eundem axim BD, cuius bafis armilla NLP, 
aqualis armilla FHG: pariter in fecunda figura 
i^elligamusparabolamquadraticam ABC, cuius 
axis B D, bafis vero A C, fit aqualis axi B D, por- 
tionis , & ei fir circumfcriptum parallelogramnnim . 
Dico tubum cylindricum k L M C, cfle ad cxceflum 
portionis ABC, fupra conum A BC, vtparalle- 
logrammum E C, ad parabolam ABC. Sumatur 
in BD, axi portionis arbitrarie pundum V, per 
quod tiaiciatur planum Q Z, plano AC, paral- 
lelum fecans omnia folidavt in fchemate; & pariter 
in parabola fada AF, aequali b V> per F, ducatur 
FGH, parallela Db. Quoniam enim redangu- 
lura DEB, eft ad redangulum DVB, vt redan- 
gulum AH B ,adredangulum ATb, quia propor- 
tiones horum redangulorum componuntur ex ijf- 
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dem proportionibus; & rechingulis in circulo t\ H B, 
A Tb, (unt aqualia re&angula FHG. RTY; er^o 
vtre&angulum O Eb, adre&angulum DVB, Cic 
re&angulum FHG, feu Q^Zjad re$ angui unj 

? T * V S 5 d rcean g ulum Q S Z, ad redangu- 
lum RTY, fic armilla circularis QSZ, adarnrl- 

Jam circularem RTY . Ergo vt armilla adarmii- 
Iam , fic rc&anguluni D E B, ad re&angulum DVB. 
Sed veredangulum DEB, in portione adre£an- 
plutn D V B, fic retfangulum CD A , in parabo- 
la ad redhngtilum CFA; &vtre&angulum CDA, 
ad re&angulupi CFA, fic Dfi, feti FH,ad FG, 
cx fchol. propofic. ia. lib-prim. Ergo vt armilla cir- 
cularis QSZ, ad arnailhm circularem RTY, fic 
HF, ad FG. Cum vero puncta V, F, fumptafint 
arbitrarie; ergo concludemusomnesarmillascircu- 
hrescubj parallelas armillas NLP, efTe ad omnes 
armillas circulares cxceflus portionis fiipra conum. 
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parallelas eidem armill* N LP, vt omnes line» pa- 

rallelogra.mmi C E, parallel*e DB,»ad omnes lineas 
parabole kideir» parallelas DB. Quare etiam ru- 
bus ad ex ce (Tum , erit vt parallclogramraum ad pa- 
rabolam-. . 

Hoc nucem quod probatum fuit dc totis, pktcc eo- 
dem modo probari pofle de partibus proportionali- 
bus. V.g. ccdem modo probare poterimus, partem 
rubi KZ, efle ad partem exceflus inter plana kM, 
QZ, contentam, vt parallelogrammum AH, ad 
portionem AGF. Quarepatetpropofitum. 

scholivm i. ' 

. • i ; * 1 • 

Cum ergo ex fchol. prim. propofic. i .lib.prim. fit 
parallelc.grai! mum EC, fefquialterum parabola:, 
etiam tt b ;serit fefquialtcr prardi&i exceflus. Imo ex 
propofitjonibusvarijs eiufdcmlib. prim. habebimus 
varias rationes partium tubi contentarum interpla- 
na plano A C , parallela. Qua» autem har fint re- 
linquimus le&ori confidcrare cx illis propofitioni- 
bus, in quibus aflignantur rationes variarum par- 
tium parallelogramtui CE, ad varia fcgmenta pa- 
rabola. • . i • ,J 

I N * . * • 

SCHOLIVM II. . : 

* . 4 * » * . \J • • 

Ad modum ergo perfiepe rememoratorum, poffu- 
mus deducere, excefliim portionis ABC, fipra_. 

fuura 
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fuiim comtm* & piraboUm ei Te q&in^itarespropor-: 
tional itet analogas ram in magnitudine > qiam iit 
grauitate r tam fecundum. totanl, quam fcciind m 
partes proportionales. Vndc quantum ad magnitu- 
dinem, .patet ^«lRim ex^eirifnfecariilplaua P.O, bi- 
fariam, Ficutr etiam parabola fccacur bifariam a dia- 
bifariam, vr partes fupra, & infra pla- 
num F G , ii ut fcinper mrl^s , & afqdales ta m' fe- 
cundum totam* q ;am fretmdtiftr partes proportio- 
nales. Quantum vero ad graairuccm i patet in pri- 
mis centrum grauitatis praedici Wcdliiseifein rile- 
dio B D, ficuti rnf metfio AC, ba As parabola?;, cft 
centrum, aequilibdj p^rabbli^ r fnfbf&rb£fef, dpti- 
di/ exddluslfupeJiqtiscenwarTTgrairitatis Ac fecard 
B E, vt pars ad B^ fit ad patrem ad E,'vc 5 , ad 3; 
quod habetur ex fcbol; i. propofrt.x liiV.fi fireadefl* 
ratione fecatur DE, a centrograrmafriS partis infe- 
rioris, adeovt pars ad D, teiitiinati’, fit ad partem» 

X & ter- 
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terminatam ad B, vt 5, ad 3. Patet etiam ex di^is 
i n varijs propofi tibnibus lib.^ fiqualfler pofgipj^Jfa- 
iere cc n t rum ; g r iu i ta t ife vanQfcrm fcgn^t^ruMdi- 
6i exscfcfltfs, ficu di habemus centrum a:qiniibrij in 
bafi A C, variorurti fegmentorum | 

Sedduoctkmi(^Q^nturi ‘PriiniH^f^Ai 
tudinibus in fchol^.prbpof. ifi.oftenfispnmoitKj- 
nal i ter analogis, ajflfociajri etiam ex ccfrump a^iat|m 
fopra conum . A Heru mjeft i quod qijae didajimtde 
cxccfiu portionis fphxrj: fTiprafuum&onunt, injdhV 
g nda etiam funt dc exceflu portionis fph.rroid/s 
fi pra fuum conum, Quia in lib. 4. de iiifinit. para- 
bolis j probata eft perperua ana'ogia reperta inter 
proportionales partes fph«cr£, $ lpiueroidis 




PROPOSITIO XLVI- 

. ' .• . - • 

Si tf> quolibet conoide bype> bolsco 3 paraboheo quadra- 
. tuo '3 item in qualibet fpb*>* , r xsel fphvrotdis portione 
wfcribatur conus . Qentrum gramtatis cxceflbs pradui- 
Elorumjblido ■ um fupra fuos conos erit m modio pungo 
diametri ipfnum . , 

S . .* . ; t* .0 t ', • '■ 1 r . . *-• i nib 

It conoides p^rabolicum quadraticunr ». vi itr 
R ' ima figura , in ichem., fecjuent. B AC* vel 
hyperbolicum vt in fecunda; vel quaelibet portio 
fphjj.ae, yel lphaerojdis vt in tertia * &in iitisfblidis: 
mtclligantur mferipti coni B A Ci Dico centrum 
graurtatis exccluuup praedirorum foedorum fupra 
• • a X / conos 
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conos cflc in E, diuidente bifariam A D. Deex- 
ccflu conoideorum fupra cono* , patuit in fcholio 
propofit. 6 . De exceflti portionis fpha:rje , vel fphr. 
roidis patuit in anteced propofit. Quare quoad om- 
nia patet propofi* um r 


PROPOSITIO. XLVII. 


/ / 


Si in fohdis Antecedentis propofit tonis infensantur coni <~ut 
dibium efl y & fe&s diametris tpforum bifariam ordi - 
natim applicentur Uncte , fecafrcs latus conorum inferu 
ptorum Diametri pradiciarttm- febMrum-^ O* etiam 
coni j fic fecabuntur ab ipforum centris grauitatis , ‘-vt 
partes terminata ad ntemcem fint ad partes terminatas 
ad bafim <~vt quadratum ordmatim applicata , runa cum 
duobus quadratis dubia in conis } ad quadratum ordi- 
nat im applicata. t 

, \ \ / ' j 

S int ergo fbfida vt hrantecedenti propofitione, & 
inluperctiam conus, vt in quarta figura BAC r 
quorum diametri AD, finrfe&ar bifariam in E, & 
ordinarim applicentur EGFi ficque horum cen- 
trum grauitatis pun&um O. Dico AO> efTe ad 
O D, vt quadratum F E , cum duobus quadratis 
GE, adquadtatum FE Incaooresdtuferiifcfta, 
quia ficuu AO, cft tripla (j>D r fic tria quadrar» 
GE, fijiu tripla vnjtw quadam G$. 
patcbi(« Fiap p4is iJS> A ! . T-rgH P, 

crk eemriun grauitatis conorum . Guraergo ex pro-! 

pofic. 
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' • •!>. c * o * - i Vi , H fi: ’v C c O 

pofit. anteced. fir etiam E y centrum grauitatfs ex- 
ccffu^ folatorum fupra conos > & ex fiippofito , fit 
O» centrum .gautratis toiidorctm; ergo erit reci- 
prQCQ vti P O, ad O E , fic exceflus foKdorurn fu-' 
pra conos ad ipfos conos • Et cnteponefldo , vt P B, 
c ad 
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ad OE, fic folidatdipfos conos. Sed ex propofit. 
jj.Iib, noftri fexaginta problematum geometrico- 
rum, folidafunt ad conos vc quadrata FE, EG, ad 
duplum quadratum EG. Ergo& PE, eritdd EO, 
vtquadrata F E, E G, ad duplum quadratum EG. 
Et antecedentium dupla- Ergo vt DE, ad EO, 
lic duo quadrata F E , cum duobus quadratis EG, 
ad duo quadrata E G . Ergo & per conuerfionem 
rationis vt E D , ad DO,fic duo quadrata F E , 
cum duobus quadratis EG, adduoquadrata FE* 
nempe fic dimidium ad dimidium, fcilicet fic qua- 
drata FE, EG, adquadratum FE. Et vt antece- 
dentium dupla . Ergo vt AD, ad DO, fic duo 
quadrata F E, cumduobusquadratis G E, adqua- 
dratum FE. Etdiuidendo vc AO, ad OD, fic 
quadratum Ffi, cum duobus quadratis GE, ad 
quadratum FE. Quod erat oftendendum. 

S C H O L I V M. 

Cum ergo in progreflii demonftrationis proba- 
tum fic, efle DF^, ad EO, vt duo quadrata FE, 
cum duobus quadratis G E , ad duo quadrata G E; 
nempe vtquadrata F E, E G, ad quadratum EG,* 
ergo etiam ditiidendo , erit D O, ad O E , vt qua- 
dratum F E, adquadratum GE. Quod etiam pa- 
tet verificari in cono. Sed ex hacpropolitione, & 
ex analogia , qua: repetitur inter parabolam qua- 
draticam, &rpharam,poteft colligi quaedam pro- 

poiitio 
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poficio vntuetfalis in qualibet portione paraboLe 
quadraticae. • < - • 

PROPOSITIO XLVIII. 

Si in quacunque partione parabola quxdratiu refici e ineo, 
diametro parallela wfcribatur triangulum , & bafis por- 
tionis parabola ficetur bifariam ,& per pun&umbtffc- 
& tonis ducatur parallela diametro . Centrum aquibbrq 
fecundum bajim pradtUa portionis fic fecaht baftm , 
njt pars ad curuam terminata fit ad reliquam, njt pa- 
rallela diametro duftx d punElo bijfetf tonis , nana cum in- 
tercepta inter punSium bifieftioms , (fr latus tman*uls, 
ad pradt&am parallelam diametro . 

/ • 

E Sto parabola ABC, quadratura , cuius baGs 
A C, diameter B D, & fic quaslibet eius por- 
tio E F BC, refe&a F E, diametro B D, paralle- 
la, & in poitioneficmfciiptum triangulum CFE;fic- 
que C E , fc&a bifariam in G, & jW G, ducatur 
G I H , parallela diametro, firque K , centrum z- 
quilibr j in bafi portionis EFIiC. Dico Ck, cfle 
ad k E, vt H G, cum G b ad H i In tertia figura 
fchemacis anteced. propof. intclligatur portio f} h«- 
rar, vel fphaeroidis B A C, proportionalis E F BC> 
portioni parabola» , & intclligantur in ea omnia, 
quarfupra. Ergo CK, eritad" k P, in portionepa- 
rabclx , vt A O, ad O D, in portione fphasras; nem- 
pe expropofit. anteced. vt duplum quadratum GE, 

cur» 
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cum quadrato F E, ad quadratum FE. Sedcum 
G E, iit dimidia B D, eius quadratum erit quarta 
pars quadrati BDj & duo quadrata G E, erunt di- 
midium quadrari BD. Ergo A O, ad O D, & C k 
ad kE, in portione parabola?, erunt vc quadratum^ 
FE, cum dimidio quadrati BD, ad quadratum 
-FEj nempe vt dimidium rcftanguli H DA, cum 
re&angulo HEA, ad redangulum HEA. $edvt 
illa plana ad inuiccm in portione fphsr^, ficin por- 
tione parabola? qtiadraticae dimidiam rettanguli 
AEC, cum rcdangulo AGC, ad redangulurr^ 
A G C. Ergo & vt Ck, ad k E, Ck dimidium re- 
^ an S u * 1 A£c » cum rcdangulo A GC, ad reftan- 

Y gulum 
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gulum AGC. Sed vt hxc plana ad inuicemficdi- 
midia F E , nempe G l , cum H G, ad HC. Qua- 
re & vc C k, ad K E, fic £il><cum 

Quod erat oftendendum . ! \ ' 

SCHOLIVM I. , 

; > f ...* m «M \ 

Sed cx progreflu demonftra.cion.i^oreftemmJ^- 
cile probari eife Ck, ad^jE, vc A E» cum A 0 ,*I 
AG. Nam cum probatum' fit efife Ck.ad.kEjVt 
dimidium ic&anguli AfiC( nempe vt teftangu- 
Ium AE, GC) fimul cuqji re&angujo /fGC, ad 
re&angulum AGC. Pacat hascjadangulaob com- 
n une latus CG, eflevt AG, aJ A G. Qua- 
rc&fic Ck, ad kE. * 

Hiciet ergo le$or facile, dfe Ek,ad kG, vt 
H G, ad dimidiam G I ; vel vc G, A , ad dim diara 
A E. Eiqu bus etiam patebit in portione B A C, 
fpharrae, vel fphacroidis-eife A O, ad O D, vt DH, 
H E, ad H E. Et D O, efife ad O E, vt E H, ad 
dimidiam HD. 

Sed Iitc, quar probata fueiunt ex analogia reper- 
ta inter fortiones parabola , & fphire,p- fiunt ab- 
iolutc ptoban ex proprijs ipfus patabolr. Nam 
cum FBC, fit veicparab daex pnm-coric. propo- 
fit. 47. cui«s diameter Hi» erit in G, centrum ae- 
qu librij paraboU FBC, appcnfief eundum CE. 
Fiac C L, dupla L E- Ergo L, erit centrum aequi- 
bWrii trianguli £ F C, appcnli fecundum, CF. Er- 
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go erit reciproce vt Lk, ad kG, fic FBC, ad tri- 
angulum FCE. Et componendo , erit LG, ad 
Gk, vt portio EFB C, ad triangulum EFC. Sed 
cumexfchol.propofic. »7. lib pri n. fit conuerten- 
do, portio ad parallelogramnnim duplum triangulr, 
vt dimidia A E, vnacum flirraparte CE, ad A E; 
& ad ipfam triangulum, vt idem antecedens ad di- 
midiam A E . Ergo erit etiam, vr L G , ad GK, 
ficdimidia A E, cum fexta parte C E , addimidiam 
A E. Ergo & vt antecedentium tripla. Ergo vt 
EG, tripla LG, ad Gk , fre fefquialrera A E, 
cum dinaidta C E, ad dimidiam A E . Et ptr con- 
uertkmcm rationis, vt GE, ad EK, Ec fclquialce- 

Y t ra 
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ra A E$ cum dimidia CE, ad dimidiam CE, cum 
AE. Et rurfum vc antecpdentium dupla. Ergo vc 
CE, ad EK, fic C E, cum tripla AE, ad dimi- 
diam C E , cum AE. Ergo&diuidcndo ,vt dimi- 
dia CE, cum dupla A E, ad dimidiam CE, cum 
A E » fic CK, ad KE. Sed vc dimidia Ce, cum 
dupla A E, nempe vt G A cum ■ AJj *d dimi- 
diam CE, cum A E , nempe ad GAj fic fumpta 
communi altitudine C Gi, re&angulun^ AGC, cum 
redtangulo fub A E ? in G Cj adre&angnlum AGC: 
Et vtre&angulum A GC;cumre&angulo A e, GC, 
ad re&angulum AGC, fic HG, cura din^dia F E, 
nempe cum IG,ad H G . Quar.e& vt CK, ad 
kEjficHG, cum Gl^ad HG. Quod erat often- 
dendum_. _ • 

SCHOLIVM II. 

• * « , f 

Sed cum in fchol.a prop.45 .probatum fic parabo- 
lam qnadraticam ,fpharram,& fphjerokles effe quan- 
titates proportionalicer anah gis cum tribus alijs 
folidis, fequitur etiam in illis currere fupra explica- 
tum compendium circa illorum centra grauitatis. 
Quoniam ergo excefifus , in fchemate fequenti , por- 
tionis ABC, fphaene, vel fphaeroidis fupraconum 
A B C , e It proportionalicer analogus cum parabola 
quadratica A BCj fequitur inquam, quod fi prius 
feicruplano Feg, deinde plano RVY, fecant^ 
Bt, bifarum in V, quod centrum grauiucis partis 

cx- 
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exceflus ex FBH, reuoluta circa BE, fic fecabic 
BE, vcpars terminata ad B, fit ad partem termina- 
tam ad E, vel vt re&angulum RTY, cum dimi- 
dio reftanguli FH^, ad rectangulum RTY: vel 
vt re&angulum ATB, cum dimidio re&anguli 
AHB, adre&angulum ATB: vel vt re&angulum 
DVB, cum dimidio rectanguli DEB, ad rectan- 
gulum D VB: vel compendiofius, vt eo, DV, 
ad D V: feu , quod idem eft, vt A H , A T, ad A T. 
Pariter fequitur, quod EV, fic fecabitur a praedi- 
cto centro, vt pars terminata ad e, fit ad partem 
terminatamad V, vt V O, addimidiam DE; feu 
vt TA, ad dimidiam AH: feu vt rectangulum 
BV D, ad dimidium rectanguli BE D: Tu vt re- 
ctangulum B T a, ad dimidium rectanguli BHA: 
feu tandem vt rectangulum RTY, ad dimidium 
rectanguli FHG. 

Item cum infchem.pofico in ichobprop. 40. fu ppo- 
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fito R bZ, A BC, effc conos, probatu Gf ibidem exc$f- 
fhm cylindri RC, fuprailloS^ConoVede 


o- 


naliter analogum cum parabola quadrat i ca 
rur, quod fi praedictus excelfrsfecetur plano £ “ 
deinde iupponamus rurfdm fecari pilano 1 T X, fu- 
cante bifariam S G, in V* fequitur inquam S f e i 
cari a centro grauitatisipartisexceflils geniti cx re- 
uolutione fegmcnti L P B T R , in prodictis ratio- 
nibus. 1 i' — iLj i 

Tandem infpiciaturfchemapofittirn in propolim. 

2 6 - in quo ex cit. fchol. annulus lacus exhyperbola 
ABC, circa K M , probatus fuit proporcionahter 
analogus cum parabola quadratica aoC. Si ergo 
illae annulus fccetur prius vbilibet plano NB V, de- 
indeplano I S T, fecante bifariam K L, in puncto, 
in quo ipfam fecat; eadem compendia fupra expofita 
colligemus circa centrum grauitatis portionis annu- 
li ex portione hypcibola: A BN. Haec enimomnia 
patent ex diccis, & lector memor filpradictorum fa- 
cile percipiet . Ne ergo ipfi taedium afferamus ad 
aliati anieamus. 

Parabola quadratica habet lineam quandam, 
qoae appellatur parameter, fcu lutus rectum $ cuius 
natura cft, vt quadrata ordinatius applicatarum, ae- 
qualia fine rectangulis contentis fub hac, &fub por- 
tionib^axisabfciflis verfus verticem abordinatim 
applicatis. Hanc proprietatem habent quoque alie 
infinitaepa'abolae, fcd fuo modo: adeoVC inquJi- 
bccficafngn.»bilis quadam linea, vtpotcftates ordi- 
narim 
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natim applicatarum parabolaecongruentes, aquales 
fintpoteftatibus factis fub prodictis abfciflis ab or- 
dinarim applicatis, & fubporeftate talis linea: vno 
gradu deprefliore poteftatc parabolj . Sic ergo . 

PROPOSITIO XLIX- 

Si fiat ut diameter far abole ad femib a fim , fc huius po- 
te flas uno gradu dprejfior pote/tat e parabole ad fimi - 
lem pote fi at em It ".ce muemende , Pote flat es applicata- 
rum ordmatim in parabola eiufiilem gradus cum parabo . 
Ia , aquales erunt fafhs fub abfajfis diametri uerfus 
uerttcem ab ordmatim applicatis , & fub pote flate li- 
nee muente , uno gradu deprejfiore potefiate para- 
bole . 

E Sto qualibet parabola B AC, in qua fiat vt dia- 
meter AD, ad lemibafim DB, fic poteftas 
.hun svnogradu;depreffior poteftate parabolae, ad 
/npilem potcftarem A H: v. g. fi parabola eft qua- 
drat ca,fic D B, ad A Hj fieft cubica ,fic quadra- 
tum D B,,adquidiarum A Ht fi eft quadratoqua- 
. dratiea,fic ci bus D B, ad cubum A H . Dico, quod 
fi ordinarim applicentur GL,fck, poteftas GL, 
e^fd^m g ad .s-cum paiabcia aqualis erit fa&o fub 
LA, & iub poteftate AH, vno gradu dep r efliore 
poteftjte parabolte , & fiedeexter s. Quoniam e- 
niuivr A D, ad L>B, ficpotcftas DB, vno gradu 
d. preflior poteftate parabolae, ad fimilem porcfta- 

tem 
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tem AH; ergo fa&um fub DA, & fub prardi&a 
poteftate AH, erit aquale poteftati BD, eiufdera 
gradus cum parabola. Cum autem fit ex gene fi pa- 
rabola», vtpoteftas BD, eiufdem gradus cum para- 
bola ad fimilem poteftatem G L, fic DA, ad AJL. 
Ft vc Da, ad AL, fic facium fub Da, & fubpo- 
* teftate ah, vno gradu deprefliore poteftate para- 
bola, ad fatftum fub JLa, & fub pt$di<fta poteftate 
aH . Ergo& vtfa&umfub Da, & fub tali pore- 
ftate a H, ad fa<ftum fub LA, & fub poteftate-/ 
AH, ficpoteftas BD^ eiuldem gradus cum paiabo- 
laadfinnlem pcteftatem G L. Ergo & peruuran- 
do, vt facium fub DA, & fub tali poteftate aH, 
adpoteftatem BD, eiufdem gradus cuni par«b>)a y 
ficfa&umfub L A, & fub poteftate A H , ad pote- 

ilaum 
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ftatem GL, ciufdem gradus cum parabola. Cum 

autem fa&um fub Da , & fub poteftate AH, 
oftenfum fuerit ?qualepoteftatipr$di£g BD. Er<*o 
&fa<2umfub L A, & fub poteftate A H, erit aqua- 
le poteftati GL . Idem patebit de reliquis, Quare 
etiam patebit propofuum . 

/ SCHOLIVM. 

Sed lubet huic tra&acui finem imponere in finita- 
rum parabolarum tangentibus, ac maximis inferipti- 
bilibus.minimifque circumfcriptilibus infinitis para- 
bolis, infinitis conoidibus , ac femifufis parabo- 
licis . Pro quibus reperiendis nobis ncceflaria eft 
do<ftrina qusedam , qu$ cum fit nimis prolixa , ex alijs 
cft petenda. Euclides in 6. Elementorum libro, pro- 
poli t. 27 . oftendit . Omnium paralie logrammorum ad 
eandem reClam lineam applicatorum , O* deficientium figu- 
ris parallelogrammis fimilibus , (pfr fimihter pofitis ei , que, 
d dimidia defcribitur , maximum e fi quod ad dimidiam e fi 
applicatum *, fimile exiflens de fc Elui . Quod Euclides de- 
_ v monftrauit in planis", Eutocius de fpharra , % cylind. 
propofit. 3. Bonauentura Caualerius, in exercit. 6. 
propofk.zS. Ricardus Albius in fuo hemifphf. dif- 
ledo. propofit. 42. extenderunt fuo mado ad folida, 
patefacientes . Omnium parallelepipedorum ad eandem v 
re edam ineam app'icato>um cubifque deficientium , maxi- 
mum efie , quod adtertiam illius partem appbcatur . Hanc 
denique dodtrinam Petrus Paulus CarauaggiusMe- 

Z -dio- 
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diolanenfis eruditiflimus geometra in fu a geometria 
applicationum, ampliauit ad altiorespoteftates, o- 
ftendcndo applicationem aliarum poteftatum ferua- 
re fimilcm ordinem partium ad quas fit applicatio) 
adeo vt magnitudo ad quam fieri debet applicatio 
fit fccanda in tot partes quota eft magnitudo, quae 
debet applicari, in ordine graduum i & applicatio 
fit facienda ad illarum vnicam - V.g. fi ad partem 
datae A B , fit applicandum parallelogrammum di- 
fidens,&c. hoc eft 

fi A B , fit fic fe- j. - 

candain C, vtre- C 

cftangulum ACB, 
fit omnium maxi- 
mum illorum, quae 
poliunt fieri ex 
partibus A B;pun- 
dium C, fit illud 
quodbifiecat AC. - * 

Si vero fit applicandum p^rallelepipedum ^hoccft fi 
A B, taliter fit fccanda in C, vt (olidum fa&um fub 
AC, in quadratum CB, fit omnium maximum^) 
AC, debet e fle tertia pars A B . . Si vero (it appli- 
candutnplanoplanuitt* adeo vt fadfcum fub A C, in 
cubum CB, fit omnium maximum. aC; debet 
cfle quarta pars ab. Et fic in infinitum inaltiori- 
bus poteftatibus. Haec ergo do&rina nobis eft ne- 
cdfaria pro impofterum dicendis» Quam etiam lc- 


i 
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£lordebet fupponcre, vel in citat, opere Carauaggij 
infpiccrc . 


applicetur , diameterque ita proaucatur rvt pars exira 
'i parabolam fit ad partem diametrt abfctjfam ab ordina - 
; tim applicata njcrfus rverttcem <vt numerus parabola 
f -unitate minutus ad mmitatem . '~Refl a linea , qua ab ex- 
tremitate inuenta tinea ducitur ad illud punitum, quod 
. fumptum fuerat , parabolam continget . 


Sto quaslibet femiparabola cuius vertex B, dia- 
meter B & *in : cuma parabolica fumatHr 


epiodlibet pun&um E, per quod ordinarim appli- 
cetur EH, producaturque H B, in G> vt G B, fit 
acj B H , vt numerus parabolas vnitate minutus ad 
v#itat£i7i; JO.g fi fit quadrattca , fiat aequa- 

lis BG, ipfi B H: li fitdwbica fit GB, dupla BH, 
& fic in infinitum /rupponatur in prasfenti parabo- 
lam elTe cubicam)& iungacur GH. Dico hanc pa- 
rabolam contingere . Si non, cadat iutraj& intelli- 
gatur ordinatim applicata AkD. Quoniam Al) r 
rr.aiorcft DK, eigo qualibet potcftas AD, maior 
erit qualibet potcliate K D, eiufdem gradus. Ergo 
quaelibet potcftas a D, eiufdem gradus cum para- 
bola ad poteftatem E H, eiufd-m gradus, habebit 


PROPOSITIO L. 
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maiorem rationem quam ftmilis potcftaS KD, ad 
eandem poteftatem EH. V.g. maior erit ratio cubi 
A D, ad cubum EH, quam cubi k D, ad eundem 
cubi m EH. Sed vt 
poteftas AD, ad po- 
teftatem E H , fic ex 
natura parabola?, D B, 
ad BHj & vt DB, ad 
BH, fic fa&um fub 
DB, & fub poteftate 
B G, vno gradu inferio- 
ri poteftate parabolae», 
ad fadhim fub eadem 
poteftate GB, & fub 
BH . Frgo maior erit 
ratio facti fub D B , & 
fub tali poteftate B G , 
ad. fa dium fub HB,& 
fub eadem poteftate-/ 

B G» ratione potcftatis 
kD, eiufdem gradus 
i cum parabola , ad fi mi- 
lem poteftatem EH. V. g. maior erit ratio facti 
fub DB, & fijb quadrato ^G, ad factum fub HB, 
& fub quadrato B G, ratione cubi K D, ad cubum 
EH, Sed vt poceftas K D , ad fi mitem poteftatem 
EH, fic fimilis poceftas DG, ad fimilem poteftatem 
GH. Ergo & tactum fi b DB, & fub poteftate-* 
BG, vno gradu depreftiori poteftate parabolas, ad 
• • fimile 
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ftmile factum fub HB, & fub eadem poteftate B G, 
prit in maiori ratione quam poteftas DG, eiufdcm 
gradus cum parabola ad fimilem poteftatem G H , 
Ergo & permutando primum factum ad poteftatem 
DG, erit in maiori ratione qnam fecundum factum 
ad poteftatem GH. V. g. factuqi fub DB,, j. n qua- 
dratum BG, habebit ad cubum D G, maiorem ra- 
tionem, quam factum fub HB, & fub quadrato ®G, 
ad cubum HG. Q^od implicat, quia factum fub 
£>B, & fub poreftate B G y eft in minori ranqnead 
poteftatem DG, & non in maiori. Qu ia cx doctri- 
na fcholi/ aittcced. factum fub H B, & fub pot citare 
B G, eft omnium maximum homogencorum fub par- 
tibus H G?n^if‘/ic fafctum fub DB, & fub potcfta- 
te BG } eftrfiaximumhomogeneorum fub partibus 
DG. V. g, factum fub HB y & fub quadraro BG,. 
eft maximum omnium parallelepipedorumapplica- 
biiium ad partem HG, non fi c maximum factum 
fub D.B >: & fub quadj-aco BG, applicabilium ad 
partem DG. Quare patet propofteum, 

SCHOLIVM. 

Exdictis facile eliciemus, quod (i circa diametrum 
BD, & fUper eadem bafi ad, lntelligamus infini- 
tas femiparabolas , & accepto in diametro B D, pun- 
cto H, ducatur HCEFG, parallela aD, fccans 
omnes curuas parabolicas , & pariter intelligamus- 
infindas tangentes K E y L F y M G, & c . eliciemus 
inquam * triangula infinita CBH ,, EkH., FLH,, 
' . GMH, 
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G M H , &c. efle talis 
natura: vt latera HB, 

HK, HL, HM, &c. 
fint in continua pro- 
portione Arithmetica ; 
bafes vero EH, FH, 

GH, &c. fint maiores 
omnium mediarumpro- 
portionalium reperibi- 
lium inter a D , . 

Pri mutn p atet, quia H B, 

Bk, kL, LM, &c. fune 
omnes zquales • Secun- 
dum patet ■, quia cum fit 
vt quadrarum AD, ad 
quadrarum EH, fic DB, 
ad B H , feu A D, ad 
CH; E H , erit media 

proportionalisinter aD, 

C H. Item cum fit vt 
cubus A D, ad cubum 
F H, fic D B, ad B H, feli A D, ad C H; erit F H, 
maior duarum mediarum inter A D, CH. Et fic di- 
catu i de carteris* 

Notetur etiam , quod a fupradi&a regulainue-' 
niendi tangentem non excluditur prima parabola , 
nempe triangulum» Si enim in triangulo A B D, fic 
datu n pun&um C, ad quod debeat duci tangens $ 
du^a CH, imperat regula generalis producenda^ 

elfe 


I 
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efle HB, vt pars vitra B, fit ad BH, vt numerus 
parabolxvnitate minutus, rietnpe vt nihil, ad vnita- 
tem. Ergo HB, noneftjproducenda, fcdapun&o 
B, ad C, ducenda eft liijei., qux vtique quodam- 
modo poteft dici tangere triangulum , quia ipfum 
non fecat . 

.? i 

PROPOSITIO LI. 

/ i / 

Maximum triangulum inffiifrtunt in quolibet triangulo , eft 
cuius bafts bifariam diurdit diametrum 
circumferat i . 

' 

E Sto triangulum ABC, cuius “dfsmeter BD, 
quaefecctur in E, bifariam a bafe E O, trian- 
guli EDO. Dico triangulum E D O, eflfe maxi- 
mum omnium infcriptibiliuirfin triangulo ABC. 
Quoniam enim triangulum A&C, ad triangulum 
EDO, habet rationem compofitam ex ratione»* 
AC, ad EO (nempe ex ratione DB, ad BF) & 
ex ratione B D, ad DF,- & hx dux rationes com- 
ponunt rationem quadrati BD, ad re&anguluntL. 
BFD. Ergo triangulum ABC, erit ad EDO, 
vt quadratum DB, ad redangulum BFD. Sed 
re&angulum BFD, eft maximum omnium rectan- 
gulorumfactibiliumexpartibus BD, in puncto di- 
uifx . Ergo etiam triangulum EDO, erit ma- 
ximum omnium inferiptibilium intra ABC. Quod 
&c. 


SCHO- 



S C HO L1 V M. 

. * » 

' Notetur obiter centrum grauitatis amborutnj 
triangulorum A&C, £ D O, dfc idem punctum. 
Sit enim H, centrum grauitatis trianguli A®C. 
Ergo qualium B D, cft 6 , & 1)F, 5, BH, erit 
4, DH, & HF, i. Frgo H, erit etiam centrmn 
grauitatis trianguli EDO. 

PROPOSITIO LIL , 

Maximus conus injcriptibihs in quolbetsono > eft cuius dia- 
meter e fi tertia pars cmumf.ptt . 

Ha»c 
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H Mc propofic. oftenditur etiam ab Albio in 
hemifphar.diflec.propofic.44. Sed fuppona- 
mhs ABC, EDO, efleconos,& DF, efle tertiam 
partem DB. Dico conum EDO, e(Te maximum 
omnium , &c. Nam , cum conus ABC, ad conura 
EDo, habeat rationem compotitam ex ratione»» 
quadrati A D, ad quadratum E F ( nempe quadra- 
ti DB, ad quadratum BF) & ex ratione DB, ad 
DF; & cumhaedua: rationes componant rationem 
cubi B D, ad fa&um fub quadrato B F, & tiib F Dj 
ergo ABC, erit ad EDO, vc cubus B D , ad fa- 
<ftum fub quadrato FB, &fub FD. Cum ergo hoc 
fa&um fit maximum omnium homogeneorum ipfi 
fa&orum ex partibus BD, inpun&o diuifar. Ergo 
etiam conus EDO, erit maximus omnium inferi- 
ptibilium &c. Quod &c, 

SCHOLIVM. 

Sed hic etiam obiter notetur centrum grauitatis 
amborum conorum effe idem pundtum . Sit enim 
rurfura H , centrum grauitatis coni ABC. Ergo 
qualium BD, eft 12, D F, 4, & DH, 3, talium 
HF, eft 1 , Ergo H, erit centrum grauitatis etiam 
coni EDO. 

Pariter notetur , conum ABC, effe ad conum 
EDO, vt 27, ad 4. Nam fic eft cubus B D, ad 
factum fub quadrato BF, & fub FD. 

‘ Aa. PRO- 
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PROPOSITIO LIH* 

Ddtm A D , taliter producere in B, <vt B D , fit ai 
excejfum D A , fupra dimidiam A B, in 
data proportione . 

D Aca ratio fit, quam habet AD, ad H,& fic fece- 
tur AD,inEjVtfic aE, adED,nH> ad dimi- 
diam AD, &ipfi DE, fiat squalis DB. Ergofi AB, 


H 


r- 




-> ]- 

C D 




diuidatur bifariam in C> pun&um C, cadet inter 
A, D. Mc ergo AB, diuifa bifariam in C. Quo- 
niam A E, c(t aqualis AB, minus EB, ergo etiam 
dimidia A E, cric aequalis dimidiae A B, minus dimi- 
dia EB. Sed 'C B , eft dimidia AB, & BD, eft 
dimidia EB; ergo dimidia A E, erit aqualis CB, 
minus DBj nempe CD. Tunc, quoniam fachrni 
fuic vc H, ad dimidiam AD, fic A E, ad ED; 
ergo & ad confcquentium dupla . Ergo vt H, ad 
AD, fic A E, ad EB. Etconuertendo, vt AD, 
ad H, fic BE, ad EA. Sedvt BE, ad EA, ita 
BD, dimidia B E, ad dimidiam AE, nempe ad 
C D, ei aqualem. Ergo vt A D, ad H, fic B D , 

ad 


Digitized by Google 


187 

ad DC, exceflum D A, fupra AC, dimidiam AB. 
Quod erat faciendum. 

PROPOSITJO LIY. 


Si diameter cuiuslibet infiriit 
tur <i/t pars exterior prodi 
Jupra dimdtarHf/prppgrfiijtJtx d> 



'olarum ftc produc a * 
excefjitm diametri 

.. h / t ?' exproduEla 

*vt numerus paf/boU '-unitate tt)kto*\ad ^unitatem* 
Tn angulum 'mfivtpiHm-tn parttbrda ^tmbpbajis bifecet 
illam cornpofuam\erit omnium maXipiui 



\ 



. fic 

_ producatur in E, vt£ B , iitad^F, ex$fluni 

BD, fupra DF, medietatem DE, vt numeras pa- 
rabolae vnjtate minutus, ad vnitatem, defiat triangu- 
lum GDH. I>ico hoc elfe maximum omnium in- 
feriptibiiium in ABC. Ducantur tGK, EHL. 
Ergo cx propofic- j o. erunt tange ntes parabolam , & 
triangulum K E L , erit parabolae eircumfcriptum . 
Si ergo triangulum GDH, non cft maxi . um para- 
bolas inferip um , fit hoc triangulum , cuius- bafis 
O P , infra, vel fupra G H , quae producatur vfque 
ad triangulum in M, & N; Se pariter intelligarur 
triangulum M DN y cuius bafis M N . Cur» DE, 
fe&a fit bifariam in F$ ergo triangulum G D H, eric 
maximum inferiptibilium intra triangulum K E L. 
Ergo erit maius triangulo cuius bafis MN- Ergo 

A a a multo 
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inulto maius triangulo ODP, cuiu$ baG$ OP.’ 
Quare pacet propofitum. 

SCHOLIVM I. 

9 

Ab hac regula generali reperiendi triangulum^ 
maximuu» infcriptibilium in parabola non excludi- 
tur prima parabola, nempe triangulum . Cum enim 
iubeacregula fic eiTe producendam diametrum D B, 
vt pars extra fit ad cxceffum B D y fupra medietatem 
compofit^ex BD, & exprodu#a, vc nurperus pa- 
rabolxynitatemii.utusad vniratem j patet in prima 
paraboli* cuius numerus cft vnitas , numerum vni- 

late 
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tate minutam efle nihil ,* vnde DB, in triangulo noii 
eft producenda j fed fupponendo ABC, efle trian- 
gulum, b D, eft biflccanda, & triangulum GDH,’ 
eft maximum . Quod fic eflc , probatum eft fupra 
propofit.fia • • 1 . 


K' SCHOLIVM II. 

y>. ' I , • : 

Triangulum ergo G P H ; maximum infcriptibi- 
lium intra parabolam AbC, fle ditiidit Db > in F» 
vt BF, fic ad FE>, vtvnitas ad numerum parabola:. 
V. g. in triangulo vt i, ad i. in parabola quadrati- 
ca vl i, ad 2. In cubica vc», ad ?. Ec fic m infini- 
tum. In triangulo enim, patet ex di&is . In alijs fic 
parebit. Quum etenim fic EB, ad RF, vt numerus 
parabolx vnitate minutus, ad vniratem; erit com- 
ponendo, EF, ad F B , vt numerus parabolx ad 
unitatem. Sed FD, c ft xqualis EF. Quare patet 
pEopofitum . 


PROPOSITIO LV. 

\ . 

Maximum triangulum inferiptibile in figura conflante ex 
duabus qmbuf unque ftmiparabolis ,ficdi/pofi(is , njt fe- 
mibafis tuadat diameter , e fi aquale maximo mfinpto tn 
parabola . 


M EnteintelligamusfemiparaboIarn AbD, du- 
plicari ad partes AI). Pico maximum trian- 
gulum 
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gulum infcriptibile in tali figura » eflea?quale trian- 
gulo GDH. Hocoftendeturinfemiparabola, quod 
enim probabitur de dimidia, patebit etiam de tota, 
Sitergo GDH, maximum triangulum inferiptibi- / 
le in parabola, & ducatur GQ,bD, diametro paral- 1 
lela : patet triangulum GQD, clTe aequale triangn, 
lo GDF$ & eius duplum, ipfi GDH. Dico trian- 
gulum GQD, effe maximum &c. Etenim , eunt 
ED, Et dupla DF, feti GQ, etiam Dk, erit du- 
pla D Q^ Ergo triangulum DQG, erit maximum 
inferiptibilium intra triangulum kED, Si ergo 
GQD, non eft maximum inferiptibilium etiam in 
femiparabola , fit aliud , cuius balis produ&a vf- 

quead Ek, fccctiplam,&curuam parabolicam in- 
fra, vel fupra GQ, vt fupra di&um elide MM. 
Ergo triangulum cuius batisfecans kE, erit minus 
triangulo GQ^, Ergo triangulum cuius bafis per- 
tingens tantum ad cumam parabolicam, erit multo 
minus triangulo GQD- Quare patet propoli- 
tum_M 

r •* ■*. 

PROPOSITIO LVX 

\ * . i • ■. • ' 

Si tA B, fit taliter fe&a m Q D, rut AC , fit ter- 
V4 pars AB. £rit C duo tertia: A D y mi- 
nus tertia parte ■ D B . * • ' 


■" '.i? ‘ «. '.»• 

ei ♦ *• 

Cum 
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C Vm enim AC, fit tertia pars ABj ergo CB, 
ericduo tertia ABj nempe duo tertia AD, 
cum duobus tertijs DB. Ergo C D , erit duo ter- 
tia AD, minus tertia parte DB. Quod &c. 

* • . , r * 

PROPOSITIO IVIt 


*Datam A Z>, taliter producere in B, 'vt B D , fit ad ex- 
ceffum D iA, fupra tertiam partem *4B } m 
data proportione , 




D Ata proportio fit, quam habet AD, ad H> 
& fiat vt tripla H,cum AD, ad A D, ita 
dupla AD, ad DB. Patet BD, minorem effe-> 
•dupla A D. Quare fi fiat AC, tertia pars AB, 
.pun&um C, cadet inter A, D. Sit ergo AC, 
-tertia pars AB. 

Quoniam' vt tripla H, cum AD, ad AD,fic 
dupla AD, ad DB; ergo diuidendo vt tripla H, 

ad 
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ad AD, itadupU AD, minus DB, ad Pb. Ec 
antecedentium fubtripla. Ergovt H, ad Ad, ita 
duo tertia A D, minus tertia parte DB, ad DB, 
Sed expropofit.antcced. CD, cft duo tertia A D, 
minustertiaparte DB. Ergovt H,ad AD,fic 
CD, ad DB. Eceonuertendo, vt Ad, ad H> fic 
BD,ad DC,exceflum DA , fupra AC, tertiatu 
partem AB. Quod erat faciendum. 


Si diameter cuiuslibet infinitorum conoideorum fic prodii 
v catur , njt pars exterior produSla fit ad excefum diame- 

tri fupra tertiam partem compnfiu ex diametro , &*ex 
produci a , njt numerus parabola initate minutus ad 
•-unitatem, (onus infer iptus in comi de , cuius diameter 
pt tertia pars illius compofiu , erit maximus omnium in- 
fcriptibihmn in conoide , 

• : r 

D B, diameter conordis cuiufcunque ABC, fic 
producaturin E, vc EB, fit ad BTF, excef- 
furm BD, fupra DF, tertiam partem DE, vt nu- 
merus parabola vnitate minutus, ad vniratenr* &in- 
teiligamusconum GDH, cuius diameter FD. D^ 
co hunc e (Te omnium maximum inferiptibilium in 
conoidc. Du#is enim tangentibus JEGK , EHL, 
intellignmus conum kEE, circumfcriptus conoi- 
di. Etficonns G D H, non eft omnium maximus, 
fic alius cuius bafis O P, infra, vel fupra GH, qux 
i. :> pro- 


Lvm. 


PROPOSITIO 
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producatur in MN. Ergo ex propofit. 5 1. conus 
M DN, cuius bafis MN, erit minor cono GOH. 
Ergo conus cuius bafis OP, erit multo minor cono 
G D H . Patet ergo propofitum. 

» J 

■ SCHOLIVM. 

Sicuti ergo fupra diximus regulam generalem afli- 
gnatam in parabolis , habere locum etiam in prima 
parabola ,-ficnunc animaduertimus praefemem ge- 
neralem regulam habere Jocum etiam in primo co- 
noidc, nempe in cono. Hoc autem facile quilibet 
cognoftct. 

Bb Sicu- 
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Sicuri facile agnofcet DB, taliter fecari in F, vc 
B F, fit ad FD, vt vnitas ad dimidium numeri co- 
noidis. Nempe in cof$6 vt i, ad dimidium, feii TC 
2 . ad i. In conoide quadratico , vt r, ad i. In cu- 
bico vt i, ad i, cura dimidio, & ficin infinitum. 
In cono res fupra pdtuit'in pfopofit. jz. In alijs co- 
noidibus fic patebit. Nam cl^m E B , fit ad BF, 
vt numerus c^noidis vnwa^mmurus ad vilitatem, 
erit compQpendo, F F^o^d F B; vcWmcrus conoidis 
ad vnitatem, Cum autem DFrtittJtfrtaium F E, pa- 
tet conucrtendojpropofitum. / | \ 



b 


itik 


CM &*— 

Si zA B , taliter fecetur in C , (2 L J D, ut A C , Jit duo 
tertia AB. C D , erit tertia pars A D , minus 
duobus tertijs D B. 

m • 

’ i 

C Vm enim AC, fit duo tertia A B, ergo CD, 
erit tertia pars ABj nempe tertia pais AD, 
plus tertia parte D B . Quare CD, fola erit tertia 
pars AD, minus duobus icrtijs D B. Quod&c. 

PROPOSITIO LX. 

f - - ' \ 

Datam AD 3 taliter producere in B , ut B D, Jit ad 

excefum D A, fupra duo tertia AB,in 
■ _ data proportione. 


«a 


iti- 
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A ^ ” C 

* • ♦ r 

i* , . 

I Tidem ratio data fit quam habet AD, ad H,- & 
fiat vt tripla H, curo da pia A D, ad A D, ita 
AD, ad DB. Patet BD, minbrem efle lubdupla 1 
AD; &confequenter tertia part£t6tiu$ A B. Qua- 
re AD, eft maior duobus terti;'s AB,qu$fit ACJDi- 
qo AD, efle fic produ&am in B, vt B D, fit ad D C, 
cxceflum AD, fupra AC, duo tertia AB, vtAD^’ 
ad H, Quoniam enim fadlutii eft vt tripla H, cum 
dupla AD, ad AD, ita AD, ad DB;ego&dua- 
bus vicibus diuidendo, erit tripla H, ad aD, vt aD, 
minusdupla DB, ad DB. Et antecedentium fi.b- 
tripla , njempe vt H, ad a D, ita tertia pars A D,mi- 
nus duobus tertiis BD, ad BD. Etconucrtendo, 
\f:i a D,i ad H, fic BD, ad tertiam partem aD, mi- 
nus duobustenijs DB$ nempeexprop.ant.ad DC. 
Quod erat faciendum. - . J;v • ■ - 

PROPOSITIO lxi. 

, r . * * t . • ■ t , , 

Si diameter cuiufihnque parabola fic producatur *vt pars 
exterior produB a, fit ad excejfium diametri fupra duo ter - 

B b 2 t>a ‘ 
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tu compojit £ ex diametro , exproduSia , wl numerus 

par AboU runitate minutus , ad ^unitatem . Conus cuius 
radius bajts Jit aqualis duobus tertijs pr adi Si e compojit * , 
erit maximus omnium infcriptibilium m femtfufo ex Jimi- ' 
parabola 

D iameter DBj j n fchem.antec. parabola: cuiuk 
cunque fic prodticatur in E, vt EB, Etad B F, 
©xcelTuffl BD , fupra DF* duo t£tria D£j y vt nu- 
merus parabola? vnitare minatus ad vnitatem , & fiat 
triangulum GQD, vt GQ, fit aequalis FD$ in- 
tcHigamufquefemiparabolam ABD, cum triangu- 
lo QGD, rotari circa a E). Dico conum ex QQB, 
^fle maximum omnium infcriptibilium in femifufo» 
Intelligatur tangens E G K , & conus er triangulo 
kED, circa kD. Quoniam EF, eft tertia pars 
E D, nempe G E, eft rertia pars E K, ergo & Q D, ! 
erit tertia pars Dk. Ergo conus ex triangulo QjGD, 
erit ex propofit. 5*. n aximus omnium infcriptibi- 
lium in conoex triangulo -k £D> reudlutis ambobus 
circa kD. Siautcmconusnonfitniaximus,fitalius, 
ficftpoffibile,-& deducetur ad abfcrdum vt fa&um 
eft prius . Quare ex di&is , patebit propofi tum ► 

, SCHO^IVM,';. 

N<»c et*am in prrfcnti excluditur a regula gene- 
rv-imusfemifufus, nempe conus, vtcon fiderant i 
patebit. 

Sed 
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Sednotetur, infcmifufis, BD, fecari in F, ali- 
qua continuata ferie, nempe fievt BF, fit ad FD, 
vc vnitas ad duplum numerum fufi . Nempe in pri- 
mo vc In fecundo vr i, ad 4. In cercio vc 1, 

ad 6. & fic irtdnfinicum . Quod enim m primofe- 
mifufo, nenp^n cono fievt i,ad t y patec ex dictis. 
In alijs fic p u^bik* Nam cum fic EF, ad FB,com- 
ponendo* ' /humerus parabola? ad vniratem ,• eric 
conucrceSHjctFB, \d FE, vt vniras ad numerum 
parabolasS^|^?^^ : •F ^ JF ? duplam F E, vc vnitas ad 
duplum nuiperumJ>^rllbQla?jreureinifufi. 

oposctio LXII. 

X l l\ X. ^ 


SMitumum 
pj rabolar 

' A 



mitarum 

maximi 


tnangu.Tm parabo 


E Sto fcmiparabola quaelibet A BC, cuius dia- 
metef- BC, & inipfa fic inferiptum maximum 
tritaiguium ECF ('quod enim dicetur de dimidia 
intclligctur eriamdetota ) ficque ereircumferiptum 
triangulum G EI C. l>ico hoc elfe minimum om- 
nium circumfcripribilium femiparabola: . Si non , 
fitminimuin HOkC, & per pun&um E, duca- 
tur L EM, parallela KH. Patet manifefte trian- 
gulum LM C, minus ede triangulo kOHC, cum 
JLM, fecet, kH, vero tangat parabolam. Quoniam 
autem ex fuperioribus > triangulum £ F C , eft ma- 
' • xiroum 


/ 
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ximum infcriptibilium intra triangulum I GC, quia 
fupponicuifecare GC, bifariam in F, ergononcrit 
maximun> infcriptjbilium intra triangulum L M C, « 
quia MC, non fecabitur bifariam in F. Ergo trian- 
gulum E FC, habebat ad triangulum IGC, ma- 
iorem rationem , quam ad triangulum, L M C» Sed 
idem triangulum EFQ, ad triangulum L.MC, ha- 
bet maiorem rationem quam ad triangulum k H C* 
Ergo E F C, erit ad 1 GC , in multo maiori ratione 
quam ad kHC. Ergo IGC, mmus erit kHC# 

Noa 
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- Non ergo K H C, cft minimum , fed I G C. Quod 
6cc* 

SCHOLIVM. 

Cum autem in propofi c. 5 4, aflignatus fit modus 
repericndi triangulum maximum EFC, fuitconfe- 
quenter expofitus etiam modus repcriendi triangu- 
lum minimum G I C. 

infuper notetur , triangulum minimum circum- 
fcriptum parabola , squale cfle triangulo minimo 
"circumfcripto figura conflante ex duabus femipara- 
bolisfupra expofitis. Triangulam enim GIC, du- 
plicatum ad partes GC, efl aquale eidem GIC, 
duplicato ad partes IC. 

PROPOSITIO LXIII. 

Conus minimus circumfcriptus cuilibet infinitorum conoideo- 
rum ajel femifuforum parabolicorum , e fi die , qui tangit 
bafim maximi coni in illis fohdis wferipti . 

S Ed fupponamus conum ex triangulo E F C, etfe 
maximum inferiptibilium intra conoides ex fe- 
miparabola ABC, circa BC, & conum ex-triangulo 
G lC, tangere bafim coni inferipti. Dico conum ex 
triangulo G 1 C, cfle minimum circumfcriptibilium 
conoidi • Si non, fit minimus ille, qui oritur ex trian- 
gulo HkC, &du#a L EM, parallela kH, intelli- 

gamus 
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gamus conum er triangulo LMC, qui ytfquc erit 
roinor cono ex triangulo KHC. Conus ergo ex 
triangulo E FC, cum fitmaximus infcriptus in co- 
noideam ex didis, maximus infcriptus in cono ex 
triangulo IGC. Non ergo erit maximus infcriptus 
in cono ex triangulo LMC. Ergo conus ex triangu- 
lo E FC, erit ad conum ex triangulo G IC, in ma- 
iori ratione quam ad conum cx triangulo ECM. Er- 
go in multo maiori quam ad conum ex triangulo 
H k C. Non ergo erit minimus conus ex triangulo 
k HC, fed ille cx triangulo IGC. 

Pariter fi conus ex triangulo EN C, fir maximus 
infcriptus in femifufoexfcrniparabola aB c , reuo- 
luta circa AC, conus ex triangulo G 1 C, circa I C, 
erit minimus circumfcriptus femifufoj quod, vt pa- 
tet, probabitur eodem modo. Quare patet propo- 
li tum-.. 

/ S C I I O L I V M/ 

Cum ergoinpropofitionibus 58, & 61, afligna- 
uerimus conos maximos inferiptos in conoidibus, & 
in femifufis, pariter explicauimusvnica vice, conos 
etiam minimos praedidis folidis circumfcriptos. No- 
tandum tamen diuerfosefle conos minimos hia foli- 
dis circumfcriptos j nam in cono circumfcriptoco- 
noidi , C F, cft tertia pars GC,* in cono vero cir- 
cumfcriptofemifufo, C F.eftdua: terti; 
omnia cum fintraamfeftiflima ex 



? partes G C. 
fupradidis, 
ideo 
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ideo circa ipfa nequaquam immoramur i Solum ani- 
maduertendum eft , quod cum fupra in fcholijs pro- 
pofit. 5 i , & j i, oftcnfqm fit idem efie centrum gra- 
uitatis maximi trianguliiu^riptiin triangulo, & ip- 
fius trianguli j icem maxftni^oni in cono infcripti,& 
ipfiusconi; patet confequcntcr idem efie ccnnum_, 
grauitatis maximi trianguli iufcripti in parabola, & 
minimi circum(crip^;itim*i 3 enlspSe centrum ^ra- 
uitatis maximi coiiUnfc^ipri in^uojjbet conoide,& 
in qiiolibeuremifufo^arabnljrov^ ‘Sf Mf^flimorum co- 
norum iplis circum fcriptorum . / \ \ - 

r^ opo ^fpfo TbKffSr 

J* T>J ^| ■ 11^'H i* 1 

' |pr 

Jjht&bVet parabola efl ad maximum triangulum fibi infiri- 

plumat pars fcmibafts parabola , qua fe habeat ad femt- 
bajim <~ut binarium ad numerum parabola unitate au- 


flum, ad mltimam proportionalem proportionis fenttbafis 
parabola ^ad femibafim tnanguli,cbntmuata in tottermt- 
, ’jioj , njt numerus eorum excedat numerum parabola bi- 
nario . ...... i 


,i ./«■ * 

E Sto quaelibet parabola ABC, fitque maximum 
j triangulum in ea ioferiptum GDH, vt fupra 
di&um cft • Dico parabolam efie ad triangulum,. 
C D H, vt talis pars AD, qua? sc habeat ad AD, 
vt binarium ad numerum parabola vnitate audum, 
ad vltimum terminum proportionis AD, ad G F, 
continuat* in tot terminos , vt numerus eorum exce- 

Cc dat 
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. . .•:iu I • . 

io X . ( . lic: 
rnbtEfn r i' - ' ' 
i i > • 


dat numerum parabolos binario. V. g. in prima pa- 
rabola > nempe in triangulo vt AD, ad rerriam pro- 
portionalem. . Inquadrarca veduoterria AD, ad 
quartam. In cubica vt duo quarta, feli dimidium 
A D, ad quintam . Et Cie in infinitum . Sit illa rlrima 
proportionalis AQ. in prima parabola , nempe in 
triangulo res cft euidens , quia ficuti triangulum.. 
A B C> cfletqqadruplum trianguli GDH, maximi 
fibi infcnpti * fic AD, quiar A D , eflec dupla G F* 
effet quadrupla A Q, tertia: proportionalis. In alijs 
parabolis ne fchemata multiplicemus, intelliganus 
infcriptatriangi.lo etiam ABC, quorum bafes AC, 
diametri Dii. Tiungulum A BC, ad' triangulum 

GDH, 
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GDH', habet rationem compoficam ex rationibus 
AD, ad GF, &BD, ad DF. Sed BD,ad DF, 
eftexfchol. v. propodt. 54. componendo, venu me- 
rus parabolx vnicate autftif^ad numerum parabolx , 

& parircr cx natura paratqlx\cum fle BD, ad DF, 
vt poeeftas A D, eiufljcjnjgrailus cum parabola , ad 
exce/Tum ipfius fuptd fipmem^\fta te m G F, nem- 
pe ad tot tales GF, quofas eft numerus 

parabolx. ^^g^fattotri^agulr AB^T^ad G L)H. 
componetu^e^aeione A l JD% ' 9 tf^f£SS: ex ratione x 
poctftatis A^-DNiufdem gradus «uni parabola ad 
totfimilcspqfteftareSvQ F, quopf^ eft r uricus para- 
bolx. Se/eicjftisratiortd? s>wiponit r^quSque ra- 
tio pocf Kat/s A {■ >, r n trgr i^dinifrf^ pa- 

rabo!? 1 , ad tot fimiles poteftates G Frquotus eft nu- 
merus parabolx ► Frgo rriangulum ABC, erit ad 
triangulum GDH, vt illa potcftas AD, ad illas 
poreftates G F. Sed vcpoteftas A D, advnampo- 
teftatem G F > ftc DA, ad A Q: ergo & vt potc- 
ftas dida A D, ad omnes illas potcftjtes GF, fic 
J£> A, ad, toc A Q- Erit ergo trianguLm A BC, ad 
triangulum GDH,vtDA, ad tot A Q, quotus 
eft numerus paiabolae. Quoniam reroexpropofit* 
i.lib.prim. iftconuertendo, parabola ABC, ad pa- 
rallelogrammum libi circumlcriptum vt numerus 
parabolx ad numerunt parabolx vnitate au&trm r 
nempe vtdnplus numerus parabolx, ad duplum nu- 
merum binario au^umj ergo paraboli A BC, erx 
ad triangulum ABC, dimidium purallelogram ni 

Cc a libi 
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fibi circii mfcripti vt duplus numerus parabolf ad nui 
mcrum pai abolse vnitate au&um j nempe vt magni- 
tudo, quas fe habeat ad ‘A D, vt duplus numerus pa- 
rabole, ad- numerum parabolae Vnitaceau&um, ad 
A D . Quaru cx £quali s crit parabola ABC, ad trian- 
gulu m G D H , vt di&a magnitCido,quxad AD, se 
habedt vt duplus numerus. parabolae ad numerum pa- 
rabolx vnicate au<3um , ad tot A Q , quotus eft nu- 
merus parabola?, CUm yeuo antecedens huius pro- 
portionis contineat duplum numerum parabolae , & 
coniequens numerum parabolejfequitur antecedens 
diuidiin tot binaria, in quot vnkatesdiuiditur con- 
fequens: vnde erit vtprxdiclumameccdensadpr»- 
/ didfcum 







*°5 

dhftumconfequens , (lcvnum binarium anteceden- 
tis , ad vnitatem confequemis. Erit ergo vtduar par- 
tes illiu&magnitudinis diuifse in tot partes quotus eft 
numerus parabolsduplus,&confequenteripfius aD, 
diuifae in tot partes quotus eft numerus parabolj vni- 
tate'aute,ad AQ. Quod erat oftendendum. 


SCHOLIVM. 

- . . ’ • , X . I ' : ' ■ 

Cum autem in propofic. 5 5 » vifum fit, triangulum 1 
GQ D, efle dimidium trianguli maximi inferipti irr 
figura eonftante ex duabus femiparabolisjfequitur 
hoc efte ad triangulum- maximum libi ioferiptum in 
fupra di^a ratione^cpntinuata ratione Ai >, ad DQ, 
diametrum trianguli xqualcm GF, yt dictum eft. 
Parijer cum miaim^i triangula cirdumfcripta tam in- 
finitis parabolis, .quaminfinitis figuris conftantibus 
ex duabus Ceimparabolis fiat quadrupla maximo- 
rum triangulorum in ipfis inferi ptorum * fequitur 
prxdidas figtras efle ad minifrta triangula circun*- 
fcripta, vt idem antecedens ad quadruplum confe- 
quentis : vel. vt quarta pars antecedentis ad idem 
confequens.,; , 


propositio lxv. 


• > • • • . 


Jfhodlibet conotdcs paraholicum ejlad maximum e(hi4m fibi 
inferiptum , utp.ifs radijbajts considis , qua fe habeat ad 
totum radium ut unitas ad numerum conotdis.bmario 

auctum y 
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auctum ydd/exfdmparfenttyltlmnfroportiona fis propor- 
tionis d&i radij ad radium In fis conr 7 contt»uaU tn tot 
terminos njt numtruuorum excedat numerum conoidis 
ternaria. 

« s 

. * . : '/ 

S Edfiipponamus ABC, effe conoides paraboli- 
cum, & DGH) miximum conum illi inferi- 
ptum,&c. & ratio AD, ad GF, continuetur in rot 
terminos vt numerus excedat numerum conoidis ter- 
nario, fitquevltimus terminus A Q. Dico conoides 
ad conum etfcvt pars AD, qua; se habeat ad di&am 
Ad, vt vnitas ad numerum conoidis binario au- 
^um , ad fextam partem A Q^_V. g in primo conoi- 
de, nempe in cono,vt tertia pars. AD, ad fexram 
partem A Q^quaxtx proportionalis. In fecundes 
vt quarta pars AD, ad fextam partCm A quin- 
ta? proportionalis. In cubico , vt quinta pars 
Ad, ad fextam partem AQ^fextjc. Et fic in in- 
finitum. - 

Incono» patet. Qmafi ABC, eft conus, BF, 
eft dupla FD. Cumquepatcaterpropof.ja, ABC, 
efle ad G DH, vt cubus DB, ad fa&ifm fub qua- 
drato BF, in FD, nempe ia medietatem BF; 
nempe ad medietatem cubi BF; & cum fit vt cubus 
D B, ad mcdieratjera cubi BF, fic cubus A D, sd 
medietatem cubi GF; nempetertia pars cubi A D, 
ad partem cubi G F: & pariter cum fit vtcu- 
bis A f), ac j cubum GF, fic A D, ad A Q, & vt 
tertia pars cubi, A0,.ad fextam partem cubi GF, 

fic 
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fic tertia pars A D, ad Cetum partem A Q j ergo 

pacet propoli cum. 

In alijs vero conoidibus, mente intelligamus co- 
num AB C > inferiptum in conoide t ergo conus 
ABC, ad conum GDH. habet rationem compo- 
fitain ex ratione quadrati AD, ad quadratum GF, 
& erratione BD, ad DF. Sed er natura conoidis, 
BD, ad DF, eftvtpoteftas A D, eiufdemg r adus 
cum conoide, ad exceffumeiufdem fupra fimilem^ 
poteftacem GF; & pariter ex fchol. propofic. 58, 
componendo, cft BD,ad DF, vt dimidium nu- 
meri conoidis vnitate auftum ad dimidium numeri 
conoidis; nempe vt numerus conoidis binario au- 
&us, ad numerum conoidis; vndeexceiTusprardi&s 
poteftatis AD, fupra limilem poceftatem GF, 
continet tot parces pradi&ae poteftatis A D, diuifae 
in tot partes quotus eft numerus conoidis binario 
au&us,quotuscft numerus conoidis; nempe tot me- 
dietates funilis poteftatis GF, quotus cft nume- 
rusconoidts . Ergo proportio coni ABC, ad co- 
num GDH, componetur ex ratione quadrati AD, 
ad quadratum €F, & ex rarione poteftatis AD, ad 
tot medietates fimilis poteftatis GF, quotus eft 
numerus conoidis. Ergo conus a BC, erit ad co- 
niim G DH , vtpoteftas a D, duplici gradu alrior 
poteftace conoidis, ad fa&umfub quadrato GF, & 
fub prjrdi«ftis medietatibus poteftatis G F i nempe 
ad tot medietates fimilis poteftatis G F, quotus cft 
numerus conoidis; nempe vt a d , ad tot medieta- 
tes 


*» 
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tes aq, quotus eft nutftcru* conoidis. Aftcumex 
propofit. 1 5 > Iib. $. fit conuercendo»conoides ABC» 
ad cylindruhi fibi circum fcriptura vt numerus to- 
noidis ad numerum conoidisbinarioau&um j nempe 
vt triplus numerus conoidis, ad triplum numerum 
conoidis fenario au&Um: erit idem conoidcs ad co- 
num ABC, tertiam partem talis cylindri , vt tri- 
plus numerus conoidis , ad numerum conoidis bina- 
rio au&um : nempe vt tot partes ad, diuifxintot 
partes quotus eft numerus conoidis binario audus , 
quotus eftcriplusnumerusconoidis, ad AD. Ergo 
cx xquali ,eritconoides ABC , ad conum GDH, 
vt prxdidx partes a d , quotus eft triplus numerus 
conoidis , ad tot medietates A Q , quotus eft nume- 
rum Conoidis. Et diuiftsvtrifqoe terminis per 3, erit 
conoides ABC, ad conum G DH : , vt tres partes 
A D, diuifr ptxdi&o modo,addimidiafn aQ, -Et 
fubtriplando hos terminos , vc vtiica talium partium 
AD, ad kxcam partem AQ. Qupd erat* oftenden- 
dunu-r . . : '• • »• • *• 

» * • M _ • ’• • 

scholivm; : 

r ; .. ' ! • * * ' ' 

Cum ex fupra di&is, conftet, minimum conum_j 
kEL, conoidicircumfcriptum, elfe maximum cir- 
cumfcriptum cono G D H j & cum ex fchol. prop. 
51, conftet conum GDH, eiTe ad conum k E L, vc 
4, ad *7,fcquitur conoidcs cflfc ad conum K E L , vt 
prxd i ^3 pars A D, nd aq ? cum eius o&aua parte. 

... I RO- 


Digitized by Google 



2 og 


PROPOSITIO LXVJ. 

Quilibet femifufus parabfcus, e(l ad maximum conum Jtbi 
infcriptum <vt aomca parf quadrati femibafis parabola di - 
nifitn tot partes q$ot \fanitahs continet terra parsre- 
8 anguli contenti fub numero fu fi initate au Sio , £rfub 
duplo numero fufievwt+teau&o , ad duo reti» ngula con- 
tenta fub duobus ruit imis 'terminis proportionis bafis femL 
parabola ad akitudm em edpi^rtmfiyiUAla m tot terminos , 
rvt numerus cotum excedat numerem fitfibj na no . 

'Jn • | yr J 

S Ed intelligamus femjpafabolam A Bp, cuius 
bafis A D> diameter BDrjum t^ingulo 
G Q*b, rotari circa A D^deovt cflhus gdHitus fic 
maximus infemifufo infcriptus: & ratio AD, ad 
D Q, fit continuata ad 1 , tot ter mi no* , vc numerus eo- 
rum excedat numerum, fufi binario j fintque_i 
duo vltimi minimi termini QAj Ak. Dico femu 
fufum cx B A D, effead conum fex G Q D, Vt vnica 
pars quadrati A D, diuifi in totpartesquoc vnica-i 
tes continet tertia pars redlanguli fub numero fu Ci 
vn itate audio, & fub duplo numero fufi vn itare au- 
dio , addUqredlangula Q^Ak .. V. g. in primo femi- 
fufo , vt dimidium quadrati A D, itd illa duo redtan- 
gula* Infecundo, vc quinta parfr quadrati AD. In 
tc r tio vt vnica pars quadrati AD, diuifi in p, cum 
tertia parte vnius . Et fic difeurrendo . 

Quod en^nin cono fic res fe habeat, patet . Quia 
^ Dd in 
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bf/ <<t A < i.e’ :? iim ohi mo* . •••' < *‘ ' 

i,n jpfo ratio /AD» /ad DQ, continuanda cfl tan- 
tum ad tertium terminum jiiicfit k A >• vndcduo vl- 
cicni minimi tekaaipdM^urir .©Q^ k'A’J Ergocft pro- 
bandum conurri'cx< fi A D» ^ilead con umex G DQ, 
ytditnidium quadrati :A O ad duo redargui a D Q, 
JCA. Cum enim injalicafii, fit dupla QO, 
erit conus ad conum -vt cubus AD v ad 4* cubos QDi 
nempe ve dimidium cubi J* D , addaos cubos D 
Sed vtdimidiumcUbi' A©, ( adduosc(/bos QJ>, fic 
dimidium quadrati AD ,;ad duo rc&angula b)Q, 
Ak. Quare patet propcditum. 

Quod vero ve dimidium cubi ad duos cubos, fic 
dimidium quadrati ad duo re&angula, e fi manife- 
\Y . •••'- - ftum; 
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ftum j quia rationes antecedentiurrrad confeq 
componuntur ex ijTdem rationibus . Ratio er 
midij cubi aD, ad cu|jum componi 

ratione AD,ad D Q, Ratione dimidij qi 
ti aD, ad quadratum^ ratio eft a 

rationi dimidir aD^ a^i a kC ex quibus n 
bus componitur qu^u^io^rr^dij quadrat: 
ad re&angulumyp^Gk.Xk ^ 


>, rcuolu- 
pfo ad co- 
l ex ratio- 

{Wti BD, 

i\ r!ttione_^ 
[TTRjp , ex 

fchol^ropofit. 6 1 , BP,*fid PF, ^t dupUrs nu- 
merus fufi vnitatc au&us ad duplum nume- 
rum fufij $£ cum pariter fit BP, ad P F, vtpotc- 
ftas a D , eiurdcm gradus cum fufo ad exceflum ip* 
(jusfupra fimilem poteftatem GF, nempe ad tot 
fi miles poteftates G F, quotus eft duplus numerus 
fufi- Ergo proportio coni ex triangulo BaD, ad 
conum ex triangulo GQD, componetur er ratio- 
ne A ad P Q, & ex ratione potefiaiis a D , ad 
tot ftmilcs poteftates G F , feii QP , quotus eft 
duplus numerus fufi r & cx ratione BD, ad DF. 
Sed. ex rationibus AB, ad D Q, & pouftatisdi&a? 
aD, ad di#as poteftates QP5 componitur ratio 
poteftatum vnius gradus altioris. Ergo ratio coni ad 
conum componetur ex ratione potcftatis aD, imo 


u N ratione 
e 

P F , Xen 


comnont^y 
rarione qtiai 
<<y ex duplirf 
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gradu altiorjs poteftate fufiad toeffmiles poteftates 
D Qj quotus eft du-plus numertis fufi, & exratione 
BD, ,ad DF. ? Sed cuiti fn rt potcftas AD^ V no 
gradu altior poteftate fj(i ad limilem poteftatertu, 
DQ,fi € DA, a d Aki vndc& vtpoteftas aD, a d 
torpoteftates ,DQ, quotus eft duplus numerus fufi 
fic Da, ad tot numero Ak. Ergo' ratio coni cx 
triangulo BaD* ad conum ex triangulo GQD, 
componetur ex ratione AD, a dtot Ak, quotuseft 
duplus numerus fufi, & ex ratione BD,, a d DF. 
Ruifum BD, a d DF, patuit fupra, eiTevtpoteftas 
AD, eiufdem graduscum fufoadtotfimilespotcfta- 
tes Q^p, quotuseft duplus numerus fufi $ & vt talis 
■ - •• pote- 
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poteftas ad tales poteftacesfic, D a , ad tot numero 
aq. Ergo ratioconi ad conum componetur ex ra- 
tionibus AD, ad tot Ak, & eiufdem AD, ad 
tot QA> quotus eft duplus numerus fufi: nimirum 
qrit conus ad conum vt quadratum A D, adredan- 
gylum fub illis tot k A, & AQ, quotus eft duplus 
numerus fuii . A ft quoniam ex propofit. 1 6 , lib. 2 ,eft 
conuertendo^femifufus ex femiparabola B A D, ad 
cylindrum fibi circumferiptum , vt quadram numeri 
parabol^ ad rcdangulu fub dimidio numeri parabol$ 
vnitate audti , & fub duplo numero parabolae vnicate 
audoj vel vt duplum ad duplum j nempe vt duplum 
quadratum numeri parabola: ad redangulum fub nu- 
merovnitare audo ,& fubduplonun ero vnitate au- 
<^o, ynd£ eftfemifufus ad tertiam partem cylindri, 
nempe ad conum ex triangulo B A D , vt ancete- 
dens , ad tertiam partem confequentis ; & vr antece- 
dens ad tertiam partem confequemis,fic tot partes 
quot vnitares continet duplum quadratum numeri 
fufrfhoceft redangulum fubnumero, & fub duplo 
numero) quadrati AD, diuifiintotpaitcsquorvni- 
tates concinet tertia parsredanguli iub numero fuli 
vnitate audo , & fub duplo numero vnitate audo, ad 
quadratum A D . Ergo ex aequali, erit femifufus ad 
conum ex G Q D, vt tot partes quadrati A D, druifi 
vt didum eft, quot vnitates continet rectangulum 
fub numero fufi ,& fub duplo numero, ad tot rectan- 
gula fub tot K A , & fub tot A Q, quotus eft du- 
plus numerus fufi. Cum vcronumerusancecedentis, 

nempe 
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nempepartium quadrati AD, fit n ume ruso rtliser: 
numero fufi, & ex duplo numero; & numerus rectan- 
gulorumex kA, AQ, fit numerus ortus kx duplo nu*-* 
nvero, &exduploiiumero* fequitur primum nume- 
rum, nempe quadratorum , eflfc dimidium numeri 
fecundi, nempe rectingurorum K A Q Quare quot 
vnitates continet numerus qaadratorum, tot binaria 
continet numerus re&angulorum. Erit ergo Yt om- 
nia illa quadrata ad omnia re&angula, fic vnicum^ 
quadratum ad vnicumredangulum. Eritergofemi- 
fufusadeonumex GQD r maximum fibi inferiptum 
vtvnica pars quadrati AD, diuifi in tot partes quot 
vnitates continet tertia pars re&anguli fub numero 
fufi vnitate audio, & fub duplo numero vnitate au- 
&o , ad duo re&angula Qa k. Quod erat often- 
depdum* . » ,M 7 ■ 

» ; .•••»" i • ‘ f . ' * *• r • . 1 

SCHOLIVM. 

■ 'I <i blsii » 1 

Cum efgo conus minimus circumfcriptus femifu- 
fo fit ad maximum inferiptum vtx'7, ad 4; fequitur 
femifufumelTead ipfum ,jvt pratd i dumi antecedens 
ad i $, redtongula QA K, cum dimidio. 

Haec ergo funtbenigne lector , quaepro tertia h*c 
vicedeterminauimus tibi communicare. ImprefTio 
noftri operis de Infinitis Parabolis abfoluca fuit die 
quarta praeteriti Menfis lulif . CompofitioMifcella- 
neipraefentis terminata f-iit die 26. Airguffi. Haec 
tibi exponimus vt habeas vnde tollieas fauorabiles 

excu- 
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